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৮ 
৪পসধ্যায়। ৬ র্‌ 


তত (৪ 


১' কোন সবল নৈথিক ক্ষেত্র অন্যস্ত্ররল রৈখিক ক্ষেত্রের 
অন্ণ্তি বালয। বর্ণিত হইলে তাহার তাৎ- 

পথ্য এই যে যাহা নধ্যে এ অন্তর্গত 
ক্ষেন অস্কিত ভঘ,তাতা তর প্রত্্যক পার্খে | 
অন্যবত তেব অএত্যেক কোণ সংলগ্ন র্‌ 


১ 
ভহদশ। 





২1 কান সরল ব্ৈখিক ক্ষেত্র অন্য ক্ষেত্রের উপরি অঙ্কিত 
বলয়। বশিত হইলে জাহাৰ ভাঁৎ্পয্য এই যে খাঙ্ার উপর 
অঙ্কিত হয তীহ!ব ঠ।ণের সাহ্ভ্‌ এ উপরি অফ্িত ক্ষেত্রের 
সদয় পার্খ একে সংলণ্‌ হই- 
বেক। 

৩। কোন সর না ক্ষেত্র 
বস্তেষ অন্তর্গত বলিমব। বর্ণিত হইলে 
তাহার তাৎপর্য, এই যে অন্তর্গত 
ক্ষেত্রেব সম্পুদায়”কফোণ বন্তের পরি- 
প্রিতে সংদগ্ন হইবেক | 
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ক্ষেত্রতত্ব। 


9। কৌন সরল রিকি ক্ষেত 
বৃদ্ধের উপরি আন্কত, বলিয়া বর্ণিত স্বই- 
লে তাঁগাৰ তাৎপর্থ্য এই যে উপরি 
আক্কত বৃপ্ডেকন প্রতে)ক পার্থ বন্ডের * 
পণ্রধি স্পশ চরিবে। 

৫1 ন্যোন বৃন্ত সকল বৈথিক ক্ষেত্রের 
অস্তণত বলিক। বর্ণিত হইলে তাঙগার 
তাৎপর্য এই যে এ বন্দরে পরিধি 
ক্ষেনর প্রহ্যেক পার ক্প্শ ক- 
বিবে। 

৬। কোন বন্ড সবল বেখির্ক' 
ক্ষেত্রের উপর 'অ স্বিত বলিয়া বর্ণিভ 
হউলে তাহার তাৎ্পর্য্য এট যে বত্তে- 
রপরিবি এ ক্ষেত্রের বয়দাষ কোনেতে সংলগ্র হইবেক। 

৭। কোন সবল য়নেখা বন্তের মধ্য স্থাপিত বলির! বর্ণিত 


হইলে ত।হাব ত!ৎপর্য এই যে এ রেখার ছুই অর বাস্ত পরি- 
ধিতে স-লগ্প হউতবক। 
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ন্ট 


১ তি | শম্পা ।, 

ব্যস ই. কহ শা হু এদ৩ এ হিপ সবন বেখার 
তু মশ) একটা রী এ নের্জী” বত্তর দখ্য স্থ পিত 
বত ইইবে | 

বখথ শিগ্দট বত, তার নাল হইত বৃহ নহে এমন 
নির্দিউ মল রেখা ঘ। কান হু এখদ ব্যাস নক্কাসন ক্র 
খখ খাদ ঘ সান হয় তব ত।হাতই ইঞ্ট সি হইল কেননা 
কথগ্র বৃত্তে ঘমশ!ন খগ বেখা স্থাগিত হইল কিন্ত খখ 
যাদব সমান ন। হয় ভবে অবশ্য ও হা ছুইতে বুদ হইবে 
অতএব গউ তাঁহা হইত ঘ সমান কাঁরয়] ছিন্ন কম। অনস্তর 
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ৃ কষেত্তত্ব। ৩ 


গ কেন্দ্র করত গ্উ পর্য্যন্ত কঙচ বৃত্ত টি করি গক 
সংযুক্ত কর। গ বিন্দু কউচ বত্তেরুকেন্্র হিরিকি রনি গ্উ. 
সমান, অপর গঙ রেখ! ঘ | টি 
সমান কপ্পসিত হইয়াছে আত 
রাঁং ঘ রেখা গক সমান 
অতএব কখগ বত্তের রর 
নির্দিষ্ট ঘ সরল রেখার 
সমান অথচ বসত ব্যাসের | 
রে এমত এক সরল 





সম্বোতে উপপত্ভি। প্র, কঙচ বত্তৌক্ষ কেন্দ্র“. কগ-গ্রউ 
কিন্তু ? ০ কথন টি | র্‌ 





২প্রতিজ্ঞা। সম্পাদ্য |. রর পা 
নির্দিউ ত্রিভুজের সমান কোণ তি উিরোরারাট 
আন্তর্গত করিতে হইবে। | ডি. ূ 
কখগ নির্দিষ্ট রা: 
ঘঙচ নির্দি্ট তরিভূ- ৮ ইউ 
৪১৪ বুক্তেতে স্ব তি 
ঘঙচ ত্রিভুজের সম! চি রা. 
নকোণি এক িভূ- এ 
জ অন্তর্থত করিতে ও ন্ট ১ 
হইবে তা 





কবিন্দুতে- বৃত্ত স্মর্শক ছক্জ সরল [রেখা ক্র (অ১৪ ) অপর র্‌ 
ক বিন্দুতে কজ, সরল রেখায় জকগ কোণ বঘঙঢচ কোণ সমান, 
করিয়া নিষ্কাসন কর (১২৩ )'এবং ক বিন্দতে কছ সরল রেখায়, 


4 | 3001 চন, ৮ নু ক 


3080৮ 1305 1159005, 5 [18509001005 06 
0016 410 20 &019 একদা 000 000100776০0 
০00806 ঠি 0910 20175 00051 (93. 3.) 00 076 
80919 130 10) 1119 110217869 ৪6০71) 01 (109 01019 
[31 11015 80191 19 015 ৪110716 917 111610১1070 9130 
(110 01510 4130018 পু]. ০0. হাতা; 101 1000 92110700500 
070 9110716 40737 55 61454 10 69 23010 1) 15; 076791007 
000 176)0190710)8 ক216 8080 8 ৫98 ও, টি 10 0) 
76702110700 810010 [1077 : ৮71.09606 8০ 8780215 130 
15 90072000107 (97815 1 10721 7015৮, 90016 08 11130:11)00 
1) 00 019 ১00. 1771467 1% ?$ 69 7৫ ৫076. 


১778. 7). ০০২০৩ 017 007 ১ ঘও 4, 4 8736 
তত 140 (33.3) লদ € রত উঞাএকণস এ 26 ল 
এ 0) ০ , 16700811705 13450 57635817100 এ 121) .. 
£১ এ 15 2 গর ০ 4 7 


১ 
শু 


0807, 11], 11013. 


40০%৫ ৫ 98707 ৫7 767 £9 20496. 0 026171 রত 
:0%$ 21 9 ৮5 


1,6০6 &1)0 109 01৮0) রা 871 1015 006 গতি 
0190৫103165: :0176৫ €0:09505772 25 (17100168৮9৪ 00 
ডা 800 90:127)গ এ] 2 6০. ৮, (0115 5) ১ 


| 500৩6 র্‌ 0011) ভারে রি | 1১91 €7, 11) & 31 700 
0909৮590৮01 1 011019 4৯ 0,001 টো, 26 টি এছ 
82101) 17015 70737 56 000 107৮ 55 10800635215 1009 
টব 02861 99. 1) 11১0 77006 টতিও (11101 মাটি ২)2]9 
| 7070, 87৫ . 80819 370 পর] 0 ৮8৩000161001)) 

804 ৮০৪৩৮ 08010105420 62 ৫৮ 155 ৩1 11:0৭ 
1,8৮1, 8113, 071, 099৫102 (17. 3.) 70 ০৮০19 1150: 

10556, 8605885 1,591) 1 ২, [ঘি], 60001) 018 011 রি 0 
পা 707765 5১ 1) 10 €0... $৮1)10]) পা, 179 01209 
6 পাজা়, 154১) [9 850, 00080519518 005 70505 ৪ 08, 
0১:816 0006 (08. £ তা 025, 2800009895৩ 886 ঠিআ 


ক্ষেত্রতত্ব ৷ ৪ 


ছকখ কোঁণ ঘচঙ কোণ সমান করিয়া অঙ্কিত কর পরে 
খগ সংযুক্ত কর। ছকজ সরল রেখাঙ্ষখগ বৃত্তকে স্পশ (করি- 
তেছে এবং স্পর্শচিহ্ব ক হইতে কগ নিঃসত হইয়াছে একা- 
রণ (৩1৩২), জকগ্গ কোঁণ অপর পার্খীয়ি খণুস্থ কখগ কোণের 
সহিত সমান। অপর জকণ কোণ 'ঘঙচ সমান সুতরাং 
কখগ কোণও ঘঙচ সমান । তদ্রপ কথ্থখ কোণ ঘচঙ সমান 
অতএব অবশিষ্ট খকথ কোঁণও উচু সমান (১৩২) 
স্থতরাঁং কখগ ত্রিভুজ ঘঙচ ত্রিভুজের সমান কেণি হুইয়। 
কখগ ব্তে অন্তর্গত হইয়াঞ্ছি। ইহাই এস্থলে সম্পাদ্য। 

সং উ.। ছভ কচিহে ০ স্পর্শকরে .৮ এ কখগ- এ 
জকগ (৩। ৩২)- এ ঘউচ। তদ্প কগখ লু এ ঘচউ .. 
অবশিষ্ট « খকগ - অবশিষ্ট « ক + কখগ ও & 
ঘঙচ সমান কোণি। 

_ ত্প্রতিজ্ঞা | সম্পাদ্য। 

এক নির্দিষ্ট ত্রিভুজের সমান কোণি ত্রিতূজ নির্দিষ্ট বৃত্তে" 
পরি অস্কিত করিতে হইবে । 

কখগ নির্দিক্ট বৃত্ত এবং ঘঙচ নির্দিষ্ট ত্রিভুজ | কখগ 
বৃত্তে পরি, ঘউচ ত্রিভুজের সমান কোণি এক রি গজ অস্কিত 
করিতে হইবে । 

ওচ সরল রেখা ছুই দ্রিকে ছ এবং জ পর্য্যন্ত বৃদ্ধিকর এবং 
কখগ বৃত্তের ট কেন্দ্র নির্দেশ করিয়া তথা হইতে টউখ সরল 
রেখা নিক্কাসন কর। ট বিন্দুতে টখ সরল রেখায় খটক কোণ 
ঘঙছ কোণের সমান করিয়া 1 (১1২৩) এবং খটগ্র কোণ ঘচজ 
কোঁণের সমান, 'করিয়। নিক্কাসন কর পরে ক' খ, গ বিন্দু দিয়! 
কখগ বৃত্ত স্পর্শক ১, ডঢ,ঠঢ সরল রেখ! টান (৩:১৭) ঠভ 
ডঢ, ঠট; সরল রেখা কখগ বৃত্তকে স্পর্শকরিতেছে এবং ট'কেক্ত্র 

"হইতে ক খ, গ,স্ঞশ চ্হি? পর্ষ্যস্ত টক, টখু,উগ মরল রেখা টান। 
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গিয়াছে অতএব ক, খ, গ বিন্দুতে যেই কোণ উৎপন্ন হইল সে 
মকল সন কোণ (৩/১৮)। অধিকন্তু কডখট চতুভ'জ 





দই ত্রিভূজে, বিভক্ত হইতে পার সুতরাং তদন্তঃ পাতি 
চারি কোণ একত্র সংযোগে চারি সমধেশণ তুল্য হইবে তাহার 
মধ্যে টক্ড এবং টখড প্রত্যেকে এক সম কোণ স্থুতরাৎ অৰ- 
শিষ্ট দুই কোণও অর্থ।ৎ কটখ এবং কডখ একত্র ছুই সম- 
কোণ তুল্য হইনে। অপর ঘউঙছ এবং ঘউচ ছুই কোণ 
একত্র ছই সমকৌণ তুল্য (১১৩) অতএব কটখ এবং কডখ 
একত্র ঘঙছ এবং ঘডুচ সম।ন.অধিকন্তু কটখ ঘঙছ সমান কৃত 
হইয়াছে সুতরাং অবশিক্ট কডখ অবশিষ্ট ঘঙচ সমান (তদ্রুপ 
চড কোণও ঘচউ সমান উপপন্ন করা যাইতে পারে অতএব 
অবশিষ্ট ডঠট কোণ উঘছু কোণের সমান (১৩২) সুতরাং 
ঠভঢ ত্রিভুজ ঘঙচ ত্রিভুজের তুল্য তুল্য কোণি হইয়! কখগ বৃত্তো - 

পরি অ্বিত হইয়াছে । ইহাই এস্থলে সম্পাদ্য। 
সংউ। ক,খ, গ,বিন্ব্স্থ এসএ (৩1১৮) এবং কডখট 
টি ৪ ৪ সম এ এবং € উকড + টখভড - ২ সম 
, «এ কডখ + «€ কটখ - ২ সম € - ঘডছ + ঘঙচ 
১৯) কিন্ত এ কটথ ল ঘঙ্ছ (অস্কপাত) .. এ কটখ 
সু ৫ ্বউচ | তন্রপ এ ঠঢড - 4 ম্বচঙ .. . এ ভঠঢ _ উদ্ঘচ 

+. 4 ডঠঢ ও & ঘৃঙচ সমান কোণি। 
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৪ প্রতিজ্ঞা | সম্পাদ্য। 


এক নির্দিষ্ট ত্রিতূজে, বৃস্ত অন্তর্গত করিতে: হইবে। | 

কখগ নির্দিউ ব্বিভূজ, তন্মধ্যে বৃ্ত অন্তর্গত করিতে হইবে। 
কখগ এরং খগ্রক এই দুই কোণ- 
কে খঘ এবং গথঘ দ্বারা দ্বিখওওড 
কর. (১1৯) ঘবিন্দতে এীদ্ুই 
রেখার সম্পাতি হউক সেই ঘ 
বিন্দ্‌ হইতে ঘঙ ঘচ এবহুঘছ 
সরল রেখা কখ খগ এবং কণ 
সরল রেখার উপর লম্বভাবে /৮€ 
পতিত হউক 0১। ১২)। কখগ ধু টি 
কোঁণ খঘ সরল রেখা দ্বারা দ্বিখণ্ড হওয়াতে ঙখত্ব কো চখঘ 
কোণের মান এবংখগঘ ও খচথ প্রত্যেকে সমকোণ এপ্রযুক্ত 
পরস্পর সমান একারণ উখঘ এবং চখঘ ছুই ত্রিভুজের মধ্যে 
একটীর ছুই কোঁধ ক্রমশঃ অন্যটার ছুই কোণের সমান এবং. 
সমাঁনং কোণের সন্মুখস্থ বাছ খঘ ছুই ত্রিভুজের সামান্য বা 
রূপে আছে অতএব*তাহারদের অন্যান্য বাহুও পরস্পর সমান 
(১২৬,) স্থৃতরাঁং ঘউ ঘচ পরস্পর সমান । এ কারণ বশত 
ঘচ ঘছ সরল রেখা ও পরস্পর সমান অতএব ঘঙ, ঘচ,, গ্ঘহ 
এই তিন সরল রেখা 'পরঞ্পর, সমান সুতরাং ঘ বিন্দু কে কেন্দ্র 
করিয়! এ তিনের মধ্যে কোন রেখার প্রান্ত পর্য্যন্ত বৃন্ অস্কিত, 
করিলে মে বৃত্ত এ তিন রেখারই অগ্র দিয়া যাইবে এবং কখ 
_খগ গক সরল রেখাকে স্পর্শ করিবে কেনন| উ চছবিন্দূতে 
যে কোণ আছে সে সকল সম কোণ এবং ব্যাসের অগ্র বিশদ 
হইতে লম্ব ট [নিলে তাহা বৃন্তকে স্গর্শ করে ৩1১৬ অসুমান ) 
অতএবস্কখ খগ গ্ক নরল রেখা প্রত্যেবে কে বৃত্ত স্পর্শকরিতেছে 
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সুতরাং ওচছ বৃত্ত কখগ তিতুজের অন্তর্গত হইল, ইহাই রর 
স্থলে সম্পাদ্য। | 

সং উ। € ওখন্য _ € চখঘ (অস্কপাত) € খঙ্ঘ - 
€ খচত্ব (অস্কপাত ) এবং খঘ এ উখঘ ও « চখন্ব বিডির 
সামান্য বানু .. ঘউ ₹ ঘচ (১1২৬) তদ্রুপ ঘছ » ঘচ.. 
ঘও _ ঘছ - ঘচ . ঘছ, ঘচ, ঘঙ রেখ! কখ খগ কগ রেখা 
৬১০০৯ পু হিলি 





৫ প্রতিজ্ঞা | সম্পাদ্য [ 
এক নির্দিষ্ট ত্রিতুজের উপরি বৃত্ত ক্কিত করিতে সদা রঃ 
কখগ নিদ্দিক্টি তি ভুজ, তাহার রসিদ দাদ 
হইবে। রা | 
কখ কণ্ঠ ছুই সরল রেখাকে ঘ এব, ও বিন্দুতে দবিখ€ 
কর (১১০) এবং এ ছুই বিন্দু হইতে কখ কগ সরল রেখার 
লম্ব স্বরূপ ঘচ. এখং উচ টান (১১১)। অপর ঘচ উচ 
বন্ধি পাইলে অবশ্য কোন স্থলে পরস্পর সংলগ্ন হইবে 
যদি সংলগ্ন না হয় ভবে. তাহারা ঈমানান্তরাল হইবে 
রক কগ সরল রেখাও তাহারদের । 9 নু সদা, 








নান্তরাল উপপন্ন হইবে কিন্ত তাহা হইলে; যু রি: হয় 
সুতরাং তুন্রপ কন্পানা করা যায়না! অতএব এ ছুই রেখা 
চবিন্দূতে সং লগ্ন হউক। চক সংযুক্ত কর এবং চবিন্দুষঘদি 
খগ সরল রেখাস্থ না হয় তবে খচ গচ ও সংবুক্ত কর। অপর 


্ (120 1 হশুখসে, 


৮010101) 15 01040702146 80200 10966 2 তত 820 001 0& 3 
২1509 16 10০ 1)011)% 710৬৮006210 13051010102 002 09৮, 
1০০৪/০6 $1]) ৭ 6082110 1013, 288৫ 1)17 00107700) 200 8 
71016 01116560481) 06 10986 48101 00001 (4. 1.) ০০ 00৪ 
1756 (1), 110 17159 108000017017 26 ঢমাছে 19959005529 06 01 
1১ 6৫191 (01487 200. ৮১661016 13 1৭ 01091] 60 ৮০; 
1৮00 548, 118) 00876009100 9119 21001)গ5 ৮ 00676- 
100 0)০ 61:6016 065011090 টার 0০ 00109 ভা) £৮ 1112 
90157000000, 01 11)1221) 11] 105৭ 00091 000 6৮ 
1177)1015 01 00 0007 চো(5 17006 0০5০111)98 90090 0১৫ 
€7070513 48130, 516 2৫510 86 ৫০১০৫. 


0০০ম. ড/1)67 [70 ০০10৮ 01 6) ০7016 00115 55101101176 
11210010601 01115 00105 15 103৭ 8158 11017620915, 
০2৫1) ০0 8010. 1১010 01) 8, 990770186 06906111008 5 89007 
11010 7 1)86 170 চা 00106619501) 00001 870 81005 0£ 
016 (7611316) 1176 9)7010 0)1১991৮6 %০ 0015 8106) 1)01)2 1& 
96101017012 15 4 1101)6 20167 2110 11 00০ ০81076 15 
10170060015 07019) 879 811010 01090910 00 079 51৫6 
1০5০00 10101) 1 10600 088 86122706106 1095 ঠা & 
5012010171৩) 03 (76061 092) 27141062016. ৯1)01910016, 
£) 286 0৮" 27797016174 ৫০৮৮০-470/64, 2%4 ৫৪176 2 16 
08704612115 80৮/615 2 ££ 06 ৫ 78771-77182 /72৫7/16, 
6106 06716689266 5106 01710058160০ £1৫ 71046 67066 7 27৫ 
266 05 019 ০856-4717462 2207718) 015 ৫৪176 7015 2087 
086 £%6 08716, 8০/0%2 470 5846 07952 19 476 0829 
৫7766. 


817, 7967, 4.1) সত 1)1 (95 ০0080) 70 9010100076০ 
94707 137) 200 1017 1. ঠোট 2 এছ লু চি (41) 
91010112110 (8 _্ল /&1 ০ ডি লু 0ললঞা ৮০ 8790 96, 
৪010১00 নি [96 016 01502006 ভি 1] 0839 00891 
4) 1350. 


71১08. ৮1. 7030173. 


ঞ ক ক ছা $ ঙ 
£0 87/50786 ৫. 87076 8 &:078)7 06012. 


1১৪৮ ৯3010 706 620 2160 0805) 1 03 19001:50 $0 
1850509 ৪. 500919 10 45303), 


ক্ষেত্রতত্ব। ৮ 


কথ ঘ্বখ সগান এবং ঘচ রেখা কচম্ঘ এবং খচথ ছুই ত্রিতু- 
জের সামান্য বাহু অথঢ কখ সরল ্রখ।র লঙ্ব অতএব ঠ1৪) 
খচ ভূমি কচ ভূমির সমান হইবে । তদ্রপ গচ কচ ছুই রেখাও 
সমান ইহা সঞানীণ হইতে পারে অতএব খচ গচ রেখাও 
সমান সুতরাং খচ কচ গচ তিন সবল রেখ! পরস্পর সমান 
একারণ এ তিনের কোন রেখার পরিমাণ দুরে চ বিন্দু হইতে 
বন্ত টানিলে তাহা সমুদয়ের অগ্র দিয়া যাইবে এবং কখগ 
ভ্রিহুজোপরি অস্থিত হইঝে। ইহাই এন্থলে সম্পাদ্য। 
অন্থমান। বৃত্তের কেন্দ্র ত্রিভুজের মধ্যে পড়িল তি ভুজের 
গ্রত্যেক কোণ অর্ক বন্তাপেক্ষা 'বহত্তর খণ্স্থ হওয়াতে সম 
কোণহইতে নুন হইবে ত্রি তুঁজের কোঁন বাহুতে কেন্দ্র সম্পাত 
হইলে সেই বাহুর সকখবর্তি কোণ অর্ বৃত্স্থ প্রযুক্ত সম- 
কোণ হইবে । ত্রিভুজের বাহিরে কেন্দ্রপাঁত হইলে যে বার 
বাহিরে 'কেন্দ্রপাত” হয় তাহার সন্ুখবর্তি কোণ অর্থ বৃত্ত 
হইতে লঘৃতর খণুস্থিত প্রবুক্ত মমকে।ণ হইতে অধিক হইবে। 
অতএব নির্দিউ বভুজ লঘূকোণি হইলে তন্মখ্যেই কেন্্রপাত 
হয়, সনকোণি হইলে সমকোঁণের সন্মুন্থ বাহুতে কেন্দ্রপাত 
হয়, অথিক কোঁনি হইলে অধিক কোণের নি বাহ উল্ল 
জন করিয়। ত্রিভুজের বাহিরে ফেন্দ্রপাত হ 
কথঘ-্ ঘখ (অস্কপাত), ঘচ, কঘচ ও বির 
সামান্য বাহু এবং ঘচ|কখ ** কট তি (১1৪) তত্রপ 
গ্চস্কচ .". চখ-্ণচ-্্কচ *. চ কেন্দ্র হইতে চখ দুরে 5 
অঙ্কিত করিলে তাহা ক, খ, গ মংলগ্ন হইবে। 
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এক ঘির্দিন্ট বু সন চতুভু জ অন্তর্গত করিতে হইবেক। : 
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বাহু হওয়াতে থক তৃমি কঘ ভূমির ৬ 
সমান উপপন্ন হইল (১19) একারণে ৯ ৯] 
খগ গঘছুই সরল রেখাওহপ্রত্যেকে * টং গ,. . 
খক অথব! কথ্ঘ সমান সুতরাং কখগঘ চতুরভূজি ক্ষেত্র সম 
বাহুক। অপর এ ক্ষেত্র সমকোণি বটে কেনন] খন্ব সরল 
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এ ক্ষেত্র সমচতুভূর্জ এবং কখগ্ঘ বৃত্বের সীার্জ হইয়াছে: 
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_ ক্ষেত্রতত্ব। ০টি? 

 কখগথ বৃত্তের কগয খঘছুই ব্যাস ১ | 
পরস্পরের লম্ব ভাবে টান এবং ক রত . ্ 
খ গ বিন্দু দিয়া চছ ছজ জট | ২ 
ট্চ ৃ্তস্পর্শক চারি সরল রেখ শব 1 
টার্ন । অপর চছ ৃত্্পর্শক এবৎ 


ডক কেন্দ্র হইতে স্পর্শচিহব ক পর্য্য 1১২]. 
্ত অস্কিত এপ্রযুক্ত ক বিন্দস্থ কোণ জগ _ রা 
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সমকোণ। অপর কঙখ এবং উখছ. গ্রত্যেকে সমকোণ হও- 
যাতে ছজ কগ সরল রেখ! সমান ন্তরাঁল (১২৮) এবং কারণে 
কগ চট রেখাও পরস্পর সমানান্তরাল | তদ্রপ ইহাঁও উপপন্ন 
করা যাইতে পারে যে চছ টজ প্রত্যেকে খউঘ সরল রেখার 
সমানান্তরাল অতএব ছট, ছগ্ন, কট, চখ, খট এই সকল সমা- 
নান্তরাল ক্ষেত্র সুতরাং চছ সরল রেখ জট সমান এবং ছজ 
চট সমান ঠ1৩৪)। অপর কগ সরল রেখা খঘ সমান 
এবং ছজ ও চট সহিতও 'সমান আই খঘ সরল, রেখা 
চছ জট সমান একারণ, ছ্জ চট প্রত্যেকে চছ অথবা জট 
সমান অতএব চছজট চতুতুজ ক্ষেত্র সমবাহুক। তাহা সম-. 
€কানিও বটে কেননা ছষ্ধউক সমানান্তরাল ক্ষেত্র হওয়াতে 
এবং কউখ সমকোঁথি হওয়াতে কছখ কোণও সমকোঁণ € ১৩৪) ). 
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 কখগণ্ বু স্তাপরি*অঙ্কিত হইয়াছে । ইহাই এস্থলে সম্পাদ্য। 
 সংউন ক চিতুস্থ € নম (৩1১৮) তথ| খ, গ, ঘ, চিতু্থ€ ) 
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গ্রত্যেকে |॥ খঙ্ঘ .. ছট, ছগ, কট, চখ, খট প্রত্যেকে ; 2) ০, 
ছচ - জট... চছজট ক্ষেত্র সম বাঁুক। পুনশ্চ : ছখওক 
2 এবং কঙখ সম € “* কছখ সম €। তজ্প জ, টঈ 
বিন্বস্থ € সম €.". চছজট সম কোণি তাহা 21. 





৮ প্রতিজ্ঞা। সম্পাদ্য। 

এক নির্দিউ সম চতুভূর্জ ক্ষেত্রে বৃন্ত অন্তর্গত করিতে 
হইবে । 

কখগ্রঘ নির্দিষ্ট সমচতুভু' দু, তন্মধ্যে বত অন্তর্গত করিতে 
হইবেক। 

পি এবং কঘ বাছুকে চ এবং উ বিন্দ [তে দ্বিখগ কর (১১০) 

২উ বিন্দূদিয়া উজ সরল রেখা কখ অথব। ঘগ রেখার 

নানার করিয়া টান এবং চবিন্দ, দিয়! চট রেখ ক 

অথবা খগ রেখার সমানান্তরাল করিয়া টান তাহাতে কট, 


টখ, কজ, জণ্ঘ, কছ, ছগ, খছ, ছত্ঘ ক 
প্রত্যেকে সমানান্তরাল ক্ষেত্র হইবে 
সুতরাং তাহাঁরদের মৃধা বাছও | 
পরস্পর সমান হইবে (১1৩৪) অপর 1 | 

কথ কখ পরস্পর, সমান এবং কঙ 
কঘ রেখার অর্ঘও কচ্কখ্চরেখার | 
অদ্ধন্থুতরাংকঙ কচ পরস্পর সমান মিঃ জা 

এবং তাহরদের সন্ুখস্থ বাহুও পরস্পর সমান একারণ ছ্উ 
চছ পরস্পর সমান | ব্ররূপে ইহাও উপপন্ন করা যাইতে পারে 
যে ছজ ছট প্রত্যেকে চছ অথব] ছউ সমান অতএব ছ্ ছ্‌চ 
ছট ছজ এই চারি সরল রেখ! পরস্পর. সমান এবং ছ কেন্্ 
হইতে এ ক্রি রেখার কোন একটীর পরিনাণ পর্যন্ত দূরে বৃত্ত 
*অক্কিত করিলে সে বত্ত সমুদয় চারি রেখার, আগ্রে ষংলগ্ন 
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ক্ষেত্রতত্ব। চক ১২ 
হইবে এবং কখ খগগঘ ঘক সরল ০্রেখ। সকলকেও স্পর্শ 
করিবেক কেনন1 উ+ চ, জ; ট, বিন্দ্‌স্থ কোপ প্রত্যেকে সম 
কোণ (১২৯) এবং ব্যাসাগ্রে ব্যাসের লম্বপাত করিলে 
তাহ] বৃত্তস্প্শ করে সুতরাং কখ খগ গঘ ঘক এই চারি সরল 
রেখ] প্রত্যেকে বৃস্ত ল্র্শ করিতেছে একারণ সে রত্ত কখণন্দ 
নম চু 'জের অন্তর্গত হইল। ইহাই এস্থলে. সম্পাদ্য। 
₹,উ। কট, টখ, কজ, জঘ, কছ, ছগ্ধ, খহ, ছঘ ক্ষেত্র 
ভাতোরে 7 ** তাহারদের সন্মুখস্থ বাছ সমান আর এ ক 
- কখ (কল্পন1) এবৎ কঙ -- ইকঘ এবৎ কচ- $কখ 
'. কড _ কচ... চছ- ছও। তদ্রপণ্ছজ, ছট প্রত্যেকে - 
চছ » ছঙ...ছঙ - ছচ- ছজ - ছট এবংছ হইতেছঙ 
পর্য্যন্ত 2 নিষ্কাসন করিলে তাহ! উ, চঃ জ, নট বিন্দু, তে সং রর 
হইবে এবং র্ুখ, খগ, গঘ, ঘক স্পর্শ করিবে (৩১৬) "7 
চ, জ, ট বিন্দস্থ € সম € (১২৯) । 


৯ প্রতিজ্ঞা সম্পাদ্য। 

এক নির্দ্দিউি সম চতুতু দজো পৰি র বস্ত সারি করিতে 
হইবে । রর 
কখগদ্ৰ নির্দি্ট.সমচতু তভু 'জোপরি বুন্ত অস্কিত করিত তহইবে। 
কগ খঘ নংযুক্ত কর, ওবিন্দ তে» 
তাহারদের সম্পাত হউক। অপর / 
কঘ কখ সমান এবং কগ ঘকগ খকগ 
দুই ত্রিভুজের সাঁমীন্য বাছ একারণ 
ঘক কগ্র এই ছুই বাহু খককগ ছুই 
বাহুর সমান এবং ঘণ্, ভূমি খগ ভূ খ 
মির তুলা সুরা ঘকগ কোণ খকগ 


কোণের সমান (১1৮) এবং ঘকখ কোণ ক্গ সরল রেখা! দ্বার! 
দিখগ্ড হইল। এরূর্পে ইহাও উপপক্ করা যাইতে পারে 
তি 
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ক্ষেত্রতত্ব। 14. ক ১৩ 


যে কখগ, খণ্ধঘ, গঘক এই সকল কোঁণ ক্রমশঃ খঘ, গক, খঘ 
সরল রেখা দ্বারা দ্বিখণ্ড হইয়াছে । অপর ঘকখ কোণ কখগ 
কোণের সমান এবং উকথ, কোঁণঘকখ কোণের অদ্ধএবৎ উখক 
কোণ কখগ কোণের অর একারণ উকখ কোণ উখক কোণের 
তুল্য সুতরাং উক বাহু উখ বাহুর সমান (১1৬)। তদ্ধপ আরও 
উপপন্ন হইতে পারে যে উগ, উঘ, সরল রেখ! প্রত্যেকে উক 
অথবা উখ রেখার তুল্য সুতরাং উক,উখ,উগ, উঘ, সরল রেখ। 
পরম্পর সমান এবঙ কেন্দ্র হইতে তাহারদের কোন একটা 
পরিমাণ দূর বত্ত অন্কিত করিলে তাহা দকলের অগ্রেসংলগ্ন 
হইবে অতএব সেই বৃত্ত কখগঘ সমচতুভূজোপরি অক্কিত 
হইলে 1 ইহাঁই এস্কলে সম্পাদ্য। * 
₹,উ | ঘক 5 কগ, কথ কখগ ভ্রিভু- 
জের সামান্য বাহু .*. (১৮) « ঘকগ _ খকণ ৮ এ 
খকঘ কগ দ্বার। দ্বিখাণ্তত। তদ্রুপ এ ক € খগঘ, এ গঘক 
খ' কগ এবং ঘখ দ্বারা দ্বিখ্ডিত। ., € ঘকখ » «€ কখণ 
এবং উকখ - ই ঘকখ এবং উখক - ই কখণ্ন ১ উকখ' 
উখক ”. উক - ঙখ (১৬) তদ্রপ উগ্ধ ৯উঘ - উক 
উখ-.*উ হইতে খখ পর্যন্ত রত্ত নিক্কাসন করিলে তাহা ঝ,খ, 
গ, ঘ দিয় যাইবে 


উপাসনা. 


১০ প্রাতষ্জা । সম্পাদ্য। | 

এমত এক সমদ্বিবাছক ত্রিভুজ অক্কিত করিতে হইবে যাহার 
ভূমিস্থ ছুই কোণ প্রত্যেকে শ্্স্থ কোণের দ্বিগুণ। .. 

কখ এক সরল রেখ। লইয়| তাহা গবিন্দতে এমত একারে 
বিতাগ কর যেন কখ.খগ আয়ত কগ সরল রেখার সমচতু- 
ভ জের সমা? ন হয় (২4১১)। পরে ক কেন্দ্র হ হইতে কখ দুরে খঘঙ 
সত অঙ্কিত'করিয়৷ তাহাতে খঘ সরল রেখা। ব্যাসের অনধিক 
“কগ, সরল রেখার সমান করত স্থাপিত কর (81১)। অনন্তর 
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ক্ষেত্রতত্ব। ১৪ 


খবঘগ সংযুক্ত কর এবং. ২ 
কথঘগ ত্রিভূজোপরি কথা. পার্ট) 20, টি 
বস্ত অস্কিত কর (৪1৫)। 
কখঘ এস্থলে ইষ্ট ত্রিভুজ / 
অর্থাৎকখঘ কঘখপ্রত্যেক 
কোণখকঘ কোণের দ্বিগুণ। 7 

কখ.খগ আয়ত কণ 
সমচতৃতভূ'জের সমান এবং ৪ 
কগ গথ সমান একা 
রণ কখ.খগ আয়ত গঘঘ ;- খা মা 
রেখার সম চতুভূ জের তুল্য 'অপর কগঘ বৃত্তের 
বহিস্থ “খ বিন্দ, হইতে খগক এবং খঘ ছুই সরল রেখ। 
পরিধি পথ্যন্ত টান গিয়াছে তাহার একটা বৃত্তকে ছেদ 

রে অন্যটা ব্ত্েতে সংলগ্র মাত্র এবং ছেদক রেখার 
সমুদয় ও বত্তবহিস্থ অংশের আয়ত, অর্থাৎ কখ.খগ 
সংলগ্ন খঘ রেখার সমচতুভূজি তুল্য হইয়াছে এক [রণ 
(৩1৩৭) খত্ব সরল রেখ। কগ্রঘ বৃত্তঝে স্পর্শ করিতেছে । 
অপিচ খ'্য রেখ বৃত্ত সর্ম করিতেছে এবং ঘগ রেখা'ষ্পর্শ 
চিহ্ন ঘ হইতে নিষ্কাপিত হইয়াছে অতএব খঘগ কোণ বৃত্তের 
অপর পার্থের খগুস্থু ঘকগ. কোণের সমান (৩1৩২) এই ছুই 
তুল্য কোণেতে গথ্ধক কোর্ন যোগ করিলে সমুদয় খঘক কোণ 
গত্ধক ঘকগ এই ছুই কো; গর্ব লমান হইবে কিন্তু বহিম্থ খগঘ 
কোণ গঘক এবতঘকগ ছুই কোণের তুল্য (৮৩২) সুতর[ংখঘক 
খগঘ সমান । অপর কঘ কখ ছ্‌ই বাহু সমান হওয়াতে (৫)খঘক 
গখনঘ সমান হইতেছে অতএব গখন্ব অথবা ঘখক কোণ খগঘ 
সমান স্তুতরাঁৎ খঘক ঘখক খগঘ, এই তিন কোৌণপরস্গর সমান 
অপর খন কোণ খগঘ কোণের সমান হওয়াতে খত বাহুও গণ্য, 

' সম্মুন হইবে (91৬) খদ্ কগ রেখার তুল্য কৃত হইয়াছে অত 
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. ক্ষেত্রতত্ব। ১৫. 


স্ীটী রেখা ও গঘ রেখার তুল্য হ্ইবে জুতা গঘক কোণ 
গ্কঘ সমান (১1৫) অতএব গখঘক গকঘ ছুই. কোণ একত্র 
যোগে গকঘ কোণের দ্বিগুণ হইবে | পরন্ত খখঘ কোণ গঘক 
গকণ্ঘ এই ছুই কোণের তুল্য (১। ৩২) একারণ খগঘ কোণও 
গ্িকঘ কোণের দ্বিগুণ এবং খখথ কোণ খখঘক ঘখক প্রত্যে- 
কের সমান অতএব খঘক ঘখক প্রত্যেকে ঘকখ কৌঁণের 
দ্বিগুধ সুতরাং কখঘ এমত এক সমদ্বিবাুক ত্রিভুজ অস্কিত 
হইয়াছে যাহার তৃমিস্থ দুই কোণ প্রতোকে তু তৃতীয় কোণের 
দ্িগুণ| ইহাঁই এস্থলে সন্পাদ্য। | 


১ অন্থুমান। খকঘ কোণ ছুই সমকোণের পঞ্চমাশ কেননা 
কখঘ কঘখ প্রত্যেকে খকঘ কোণের দিগুণ হওয়াতে তাহারা 
একত্র যোগে খকঘ কোণের চতুণ্ড€ হইবে এবং কখঘ কঘখ 
ও খকঘ এই তিন কোণ একত্র যো.গখথকঘ কোণের পঞ্চগুণ 
হইবে । অধিকন্ত কখঘ কঘখ এবং খকঘ এই তিন কোণ একত্র 
যোগে ছুই মমকোণের তুল্য সুতরাং খকঘ কোণ পঞ্চগুণিত 
হইলে ছুই নবকোণের তুল্য হইবে অর্থাৎ খকঘ ছুই রন 
কোণের পঞ্চমাংশ | 

২ অন্থমান। রে ছুই সম কোণের পঞ্চমাংশ অর্থাৎ চারি 
সম কোণের দশমাঁং ংশ হওয়াতে, ক কেন্দ্রন্থ সমুদয় কোণ একত্র 
যোগে খকঘ কোণের ভ্রশ &$ণ হইবে নুতরাৎ দেই সকল 
কোণকে দশ ভাগ করিলে প্রত্যেক ভাগ খকঘ সগান হইবে । 
অপর কেন্দ্রের এই দশ কোণ অবশ্য দশ সগানং চাঁপের উপরিস্থ 
হইবে অতএব খঘ চাপ পরিধির দশমাঁংশ উপপন্ হইল, 
স্থতরাং খঘ অথব। কগ মরল রেখা খখঙ বন্তের অন্তর্গত, সম ্‌ 
বাহু দশভুজ ক্ষেত্রের বাহু তুল্য হইবে। রর রর 

সংউ1 “ কখঞ্খগস কগৎ এবং কথ: - -খখ কষ 
সর খং' রঃ (৩৭), খত ক ৩ স্পশক... এ খখখগ 

- * ঘকগ, (৩২, টা ', এখঘক . »* € ত্বক +4খত্বক 1 
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ক্ষেত্রত্ব।4। ১৬ 


খগস্ঠী-ঘকগ শ" গথ্ক (১৩২) 1 কিন্ত এ খম্বক _ 4 খঘবখক 
(১৫)... এখঘখখক অর্থাৎ গথক - এ খগঘ - , খঘ -গঘ 
(১৬)... ঘগ _ গক ... ১৮ এ ঘঙকগ .. « থক 
+ ঘকগ _ ২এঘকগ .. এখগঘ - ২4 ঘকণ্য “ এ€খথ্ক 
অথব1 € ঘখক - ২৫ ঘকখ। এ 


১১ প্রতিজ্ঞ | সম্পাদ্য। 

এক নিদ্দিক্টি বৃত্তে সমবাহুক্ষ এবং সমান কোর ঘরঞ্চভুজ 
ক্ষেত্র অন্তর্গত করিতে হইবে। 
কফখগঘও নির্দট বত্ত তন্মধ্যে সমবষ্টহুক এবং : লমান কোণি 
পঞ্চতুজ অন্তর্গত করিতে হইবে । রর 
চছজ এক সম দ্বিবা- 
হুক ব্রিতুজ* এবল্প- 
কারে অস্কিত কর যে 
ছ এবংজ বিন্দুম্থ* 
কোণ প্রত্যেকে চবি 
নূস্থ কোণের দ্বিগুণ 
হয়(81১০) কখগঘউ 
বৃত্তেতে না মং 
জ চছজ ত্রিভুজের * ক 
তুল্য কোণি রি অন্তর্গত কর রহ) ষেন ক বিদ্দ, স্থকোণচ, 
বিন্দস্থ কোণ তুল্য এবং গও ঘ বিন্দৃস্থ কোণ ক্রমশঃ ছ এবং 
জ বিন্দু স্থ কোণের তুল্য হয় তাহাতে কগ্ঘ এবং কঘগ গ্রত্যেক 
কোণ গকঘ কোণের দ্বিগুণহইবে। অপর কগম্ব এবং কঘণ ছুই 
কোঁণকে ক্রমশঃ গঙ এবং ঘখ ছুই রেখা দ্বারা দ্বিখণ্ড কর এবং 
কখ, খগ, বে, উক*সং এ কর। কধগত রর অভীং 


কীফিতুতী ২. রি রঃ 
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ক্ষেত্রতন্ব। | রঃ ১৭ 


কগঘ কঘগ প্রত্যেকে গকদ্ কোণের দ্বিগুণ এবং ক্রমশ 
গঙ ঘখদ্বার। দ্বিখণ্ডিত একারণ গকঘ, কথউ, উগঘ, গ্ঘখ, 
খঘক এই পঞ্চ কোণ পরস্পর সমান । অপ্থিকন্ধ বৃত্তের মধ্যে 
সমানং কোণ সমানং চাপোগারি থাকে (৩২ ২৬) অতএব 
কখ, খগ, গরঘ, ঘঙ, ক, এই পঞ্চ চাপ পরস্নর সমান । 
অপিচ সমান২ং চাপ সমান২ং সরল রেখার সম্মখস্থ থাকে 
(৩২৯) একারণ কখ, খগ, গণ, ঘঙ, ঙ্ক, এই পঞ্চ রেখ! 
পরল্নর সমান সুতরাং কখুগঘঙ পঞ্চ তুজ সমবাহুক । 
অপর তাহা সমান কোণিও বটে কেননা, কখ চাপ ঘঙ 
চাপের সমান হওয়াতে তাহারদের প্র ত্যকে খখঘ চাপ যো 
করিলে কখগন্ব চাপ খগঘও চাঁপ তুল্য হইবে এবং কঙঘ 
কোণ কখগঘ চাঁপোঁপরিস্থ ও খকঙ কোণ খশগঘঙ চাঁপোপ- 
রিস্থ হওয়াতে কঙউঘ কোণ থক তুল্য (৩২৭) তদ্রুপ কখণ 
খগঘ গঘঙ কোণ প্রত্যেকে খকঙ অথব। কঙঘ কোণের সমান 
উপপন্ন হইবে। সুতরাং কখগণঘও পঞ্চভূজ সমান কোণি 
এবং তাঁহাসমবাহুক পুর্বে সএমাণ হুইয়। ছে অতএব নি দি্দষ্ট 
বত্তে সমবাহুক ও সমান কোণি পঞ্চভুঁজ ক্ষেত্র অন্তর্গত হইল । 
ইহাই এস্থলে সম্পাদ্য। 


প্র কারান্তর 


নির্দিউ বং বৃত্তের কর্কটকে*এমত বূপে বিভাগ কর যে সমুদয় 
এবং একা ২শের আয়ত দ্বিতীয়াংশের সমচতুভূ্ি তুল) হয় 
(২1১১) পরে এক নির্দিউ বিন্দুর প্রত্যেক দিকে এ বৃহত্তর 
সরল রেখার সদশ রেখা বৃত্তেতে স্থাপিতকর তাহাতে যে ছুই 
চপ ছি হইবে তাহারা প্রত্যেকে পরিধির দশমাংশ 
তুল্য হইবে (8১০ দ্বিতীয় অন্ন) স্থুতরাৎ ছুই চাপ 
একত্র যোষ পরিধির পঞ্চমাং শ হইবে এবং সে চাপের সম্ম- 
৷ খুস্থ সরল রেখ। নিষ্কাসন করিলে অহা বৃ্তানত্ত ঠ সমবাহক 

পঞ্চভুজের বাহু হইব তি | 
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্ষত্রততধ। রা 


সং উ, |. * একগ এবং গণ্ক গ্ঙ ও ঘখ দ্বারা দ্বিখণ্ডিত া 
এবং প্রত্যেকে- ২ গকদ  এঘকগ-্মকউল্ঙগঘ-্গতঘখ 
স্খঘক” চাপ গঘ-্চাপ কউ-্চাঁপ ডঘ--চাপ ধুর | 
কখ (৩২৬) “.গঘ-কঙ-ঙুঘ্‌-খগ-্কখ (৩1২৯) -. | 
ভ্জ কখগঘঙ সমবাহছক | অধিকন্ত চাপ কখন্চাপ রি 
চাঁপ কখ+চাঁপ খখথঘ অর্থযৎ চাপ কখগঘ-চাঁপ ঘঙ+চাপ 
খগমঘ অর্থাৎ চাপ খগঘউ.. €কঙঘস্ত এখকঙ (৩1২৭) তদ্রপ 
£কখগ-খগঘ-গ্র্উস্কঙঘ-খকউ-.পঞ্চতুজ কখগঘঙ 
মমান কোণি। | | 

১২ প্রতিজ্ঞা 1 সম্পাদ। 

নির্দিষ্ট, বৃত্তাপরি সমবাহুক এবং সমান কোণ পঞ্চতৃজ 
ক্ষেত্র অক্ষিত করিতে হইবে। | 
কথখগঘঙ নির্দিষ্ট বৃত্ত, তাহার উপর সম বাহুক এবং সমান 
কোণি পঞ্চভূজ অঙ্কিত করিতে হইবে। 
পুর্ব প্রতিজ্ঞার ধারাহ্থুসারে বত্তান্তর্গত পঞ্চভুজ কল্পনা কর 
ক,খ,গ,ঘ,ঙ সেই ক্ষেত্রের কোঁণ চিন্নু হউক, তাহাতে কখ,খগ- 
এঘ, ঘড় ওক এই পঞ্চ চাপ পরস্পর সমান হইবে (1১১) 
অনন্তর ক, খ,গ, ঘ,  বিশ্ুদিযাছজ, জট, টা, ঠ্ভ, ড্ছ, বৃস্ত 
স্সর্শক রেখা টান (১/১৭)- . হু 
এবং চ কেন্দ্র নির্দেশ করিয়া টি 
চখ চট চগ চঠ চ্ঘ সংঘুক্ত 
কর। টঠ বৃত্ত স্পর্শ করিতেছে জর 
এবং কেন্দ্র হইতে, গ স্পর্শ 
চিহ্ন পথ্যন্ত চগ সরল রেখা 
নিক্ষাসিত হইয়াছে, একারণ 
(৩১৮) *চগ্ রেখা টি 
রেখ রূ লম্ব নতরাং গ্বিন্ন নব. 
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ক্ষেত্রতত্ব (১৯ 


গ্রত্যেক কোঁণ সমকোঁণ । এ কারণ বশতঃ খ এবং বিনু্থ 
কোণও প্রত্যেকে সমকোণ । অপরচগট সমকোণ: কারণ চট 
রেখার সমচতুভুজি টগ গচ ছুই রেখার সমটতুভূ 'জ দ্বয় তুলয 
(১৪৭) এ কারণ বশতঃ চট রেখার সমঢতুভূ্জ চখ খট ছুই 
রেখার সমচতুভ্‌ জদ্বয় তুল্য। অতএব টগ্ থচ ছুই রেখার সম 
চতুভুজিদ্বয় চখ খট ছুই রেখার সমচতুভু'জ দয় সমান,তাহার 
মধ্যে চখ গচ ছুই রেখার সম চতুভূ্জ পরস্পর সমান সুতরাং 
অবশিষ্ট খট এবং টগ ছুই*রেখার সমচতৃতু জও প্ররস্পর 
সমান অতএব খট টগ রেখাঁও পরস্পর সমান । অপর খচ গচ 
পরস্পর সমান এবং চট খচট এবং গুঁচট র্িতুজের সামান্য 
বাহু হওয়াতে খচচট ছুই বাহু ক্রমশঃ গচ, চট ছুই বাছর 
সমান এবং খট 'ভসিও টগ্ন ভূমির তুল্য অতএব (১৮)খচট 
কোঁণ গচট,কোণের এনৎ খটচ' কোণ গটচ কোণের সমান স্ুত- 
রাঁৎ খচগ্ন কোণ টঢগ কোণের এবৎখটগ কোণ চটগ কোণের 
দ্বিগুণ। তদ্রপগচঘ ৫কাণ গত কৌণের এবং গঠঘ কোণ গঠচ 
কোণের উপপক্ন হইবে । অপর খগ চাঁপগথঘ চাপের 
সমান তশ্নিমিত্ত খচগকোণ গচঘ কোণের তুল্য (৩২৭)। অপিচ 
খচগ কো টচগ কোণের এবং গ্রচঘ কোঁণ গচঠ কোণের 
িগুণ সুতরাংটচঞ্ধ কোণ গ্রচঠ কোণ তুল্য । অধিকন্ত চগট সম. 
কোণ চগঠসমকোণের সমান্তমতএব চটগচঠগ ছুই ত্রিভূ জের 
মধ্যে একটার ছুই কোণ ক্রমশঃ অন্যটার ছুই কোণের সমান এবং 
সমান কোণ সংলগ্ন গচ রেখা ছুই ত্রিভুজের সামান্য বা 
একা রণ (১২৬) অন্যান্য বাহুও ক্রমশঃ পরস্পর মান, এবং 
অবশিষ্ট কোণও সমান অতএব টগ রেখ! গঠ রেখার তুল্য: 
এবং চটগ কোঁণ চঠগ কোণের তুল্য। অপর উগ ঠগসমান 
হওয়াতে টঠ রেখা উগ রেখার দ্বিগুণ । এ রূপে ইহাও উপপন্ন 
হইবে যে জট. রেখা জখ রেখার দ্বিগুণ আ'র পুর্বে সপ্রমাণ হ্‌ই- | 
'্রাছথে যে খট টগ্গ সমান অতএব টঠ রেখা টগ প্রুথার এবং 
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ক্ষেত্র । টন ২ 


জট রেখা খ্ট রেখার দ্বিগুণ হওয়াতে জট উঠ% পরুস্পর 
সমান। এ রূপে সপ্রমীণ করা যায় যে ছক, ছভ, ভঠ, 
প্রতোকে জট' অথবা টঠ সমান অতএব ছন্জটঠড পঞ্চভূজ 
নমবাহুক উপপন্ন হইল। অপর তাহা সমান কোনিও বটে: 
কেনন] চটগ কোণ চঠগ কোণের সমান হওয়াতে এবং 
জটঠ কোণ চটগ কোণের ও টঠড কোণ চঠগ কোণের 
দ্বিগুণ হওয়াতে জটঠ কোণ টঠড কোণের সমান তন্রপ 
টজছ, জছড, ছডঠ প্র ত্যেকে জটঠ অথরা| টউঠড কোণের 
সমান উপপন্ন হইবে । অতএব ছজট, জটঠ, উঠড *ঠডছ 
ডছজ এই পঞ্চ কোণ পরস্পর সমান হওয়াতে ছজটঠড 
পঞ্চভুজ সমান কোণি সশ্রমাণ হইঞ্প। পুর্বে তাহা সম- 
বাহুক উপপন্ন হইয়াছে এবং কখগঘড বৃত্তোপরিও অন্বিত 
হইয়াছে । ইহাই । স্থলে সম্পাদ্য। | 





সং উ.। . : চ। উঠ | (৬১৮) এ গরিনু্ধ৫র মম এতথাখ 
বং বিনদুস্থ ৫সম' : চট২ল্চগ্রৎ + গ্রটৎ (১18৭)। তদ্রপ 
ঠা চগৎ+গটৎ স্চ 4খটৎ। পর্ত চগ্ধৎ 
স্চখৎ..গটৎ -খট২..গট খট, । "চখল্চগ এবহ, চট 
খচট ও গচট, ত্রিভুজের সামান্য, বানু এবং .খট সটগ্ন.. | 
(১1৮) € খচট- €টচগ্গ এবং « খটচল্লগ্ণটচ *, « খচগ 
২4 টচগ্ এবং 4 খটটগ-্র২, চটগ 1 তদ্রুপ এ গ্রচঘ-২€ 
গ্চঠ এব € গঠঘ-০২ €গঠচ 1. পুনশ্চ “চাপ খখল্চাপ গঘ, 
€খচখ- €গচঘ (৩1২৭) অপর খচগ সং ২টচগ্ এবং গচঘ-ং | 
পচঠ,.টচগ স্খচঠ এবং “চট চঠ এবং চথ ; ্ব 
ত্রিভুজের সামান্য বা." (১২৬) € চট গা ও উন 
গঠটঠ-২ উগ্ন । তন্্রপ জট--২ খট. 1 অপর” 'খটল্টগ,, 
-জটন্টশ্য। তথা ছজ, ছড, ডঠ পাকেকট-ট ঠ.. পঞ্চ 

' তঙ্গু ছজটঠড সমবাছক। অপিচ”. €চ্টগ-্চঠ্গ, এবং ংজটঠ 














2] 2081যানখ, 





১০ ৪ 
1১০06, 9115 €0)81700181, 


₹07, সায়া, 1:00, 


10 17:07806 2. 0£7016 &7) & 78৮8 ৫712620177৫ 60%2০7৮- 
| 88127 1686270%. | 
[০1১307017১৫ 006 0167 601186781 21)0 90019)- 
00121 [9709905 ৮. 15170001700 (0 1050006 € 01016 20 00৫ 
[১০7758690 45007)0 1 ৃ রি ্ 
17550 (9. 1.), 01০ না0195 1301), 01)10 05 05 5081016 
11765 নি, 1017, 8170 07000 (0৫ 10106 05 20) ৮5110 0065 
10000 177 079 50081500 11709703575 এ 00০6- 
0016) 8006 13018 ৫ণুঘ8] (901), 00 0 ০০07070170০ 009 
01250155 30 790৮ 07৩ 0৭০ 8055 1307 07 ৪7 6861 
(0 0১ 6০ 100, 00; 900 0১০ 87219 1017 19 60081 ০11১6 
17019 00073 0:9191016 (16 10259 13171582008] (4. 1.) 69 
1)61১85০ 1), 2030 016 0)91 23619560139 011১৫ 9710169, 
19 %1)101) 6 60091. 51065 876 000%051067 (116160076 6) 
21101৩07715 61991 (9 07০21191601): 870 1)908056 
1010 90016 07015 ৮5 0০099 0177 2709 .01)12 90৭1 1০ 
0034১, 210 01) 00. 0০87; 0734 ৮ 815০ 9০810101015 
07915 03177 107616007 | | | 
1116 .. 21)015 চি) 19 
0009] 60033 2701 
(খা? 18160075006, 
800215 45130 75 101500690 
৮ 1106 50812161006 
- 117) 10050580700 0080- 
1081 16, 20808. 00000- 
:809666) 0786 06 279192 
3415) 8101)9 276 01860৮৮7 
৬৫৮1০ 2298 10৩5 
8) হু 2 টিং 06 
709৮ 08012. 02. ররর 
৮০ বর, ঘা 215 [4 76778001081816, 09809 ৪0218170 
01065 3) 30070; 75 02804 :0809086 079 277815 
0৮ ০৫৪০1 ৮০ 20৮ 20৫00৩71876 5756 চা হও 
80:.0995710186 80615 5100 2 05 01706165080) ৮৮6 
7 (চ870195 01 056 0706 ৪5 6008] £০ ৮10 4778165 ০1 0৬ 


0,701, 010], ৪০০ _ নার, ল ঘা ০ 





| ক্ষত্রতন্ব হি ২ 
শুই কী ও উঠড-হ চঠগ.'.জটঠত্: টঠভ | টু রি ই 
জছভ, ছভঠ আতোকেসজটটসউঠড+* 'পঞ্চতূজ ছইজটঠড 
সমান কোঁণি, । | | 








১৩ প্রতিজ্ঞা । সম্পাদ্য । | রর 
 নির্দিউ » সমবাহুক এবং সমানকোণি পথচতুজে বৃত্ত অ অন্তর্গত 
করিতে হইকে। ্ 
কখগন্ঘঙ নির্দ্িউ সমবাহ্ু এবং সমান ,কোনি পরবু 
ভাহাতে এক বৃস্ত অন্তগত করিতে হইবে । 

খগঘ এবং রথ কোণ ক্রমশঃ পচ ঘচ রেখার দ্বারা 
প্বিখঞ্চ কর এবং এঁ ছুই রেখার নল্পাত চিভ্ুচ হইতে চখ, 
চক, চ্, ব্েেখ! নিক্কীদন কর। খগ গঘ সমান এবং গ্রচ খগচ 


ঘগচ ছুই ত্রিভ ভূজের সান্ীনা 
বাহু হওয়াতে খগ গচ ঘগ গচ রর 
সমান হইবে এবংখগ্চচ কোণ 
ঘগচ কোণের তুল্য অতএব খ' 
খচ ভূমি চঘ ভূমির সমান 

(১৪) এবং সমীনহ বাছুর আজ 
সম্মুখস্থ অন্যান্য কোণও টা ৫ রর 
ক্রমশঃ সমান আুতরাৎ গথখচ।. পাঁস্উর্শম্ব 
কোণ গঘচ কো ণর. সমান 1 অপর গঘড় কোণ, গ্ঘচ, কোণের 
দ্বিগুণ এবং গ্ঘঙ গখক কোণের ও গঘচ গ্রখচ কোণের সমান 
হওয়াতে গখক কোণও গ্খচ কোণের দিগুণ, উপপন্ন হইল 
অতএব কখচ, কোণ গখচ, কোণের সমান সুতরাৎ কখণ কোণ 
খচ রেখা দ্বারা দিখপ্ডিত হইয়াছে। তদ্্রপ্‌ খকউ কঙদ্ ছুই 
কোণ ভ্রমশঞ্জ কচ উচ "রেখা দ্বারা দ্বিখণ্ডিত অপ্রঙ মণ হইবে, 
নন্তর চ. বিন্ব, হইতে চছ চজ চট চঠ চড় রেখা ক 
খগ গ্রধ ঘউ উক রেখার লহ্ব. করিয়া 1 নিক্ষাসন -কর (১1১২) 
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জগচ কোণ টগচ কোণের তুলা এবং চজগ সমকোি, ন্টটগ 
সম কোণের সমান একা রণ চজগ চটটগ ছুই ত্রিভুজের মধ্যে এক : 
টীর ছুই কোণ ক্রমশঃ অন্যটার ছুই কোণের তুল্য এবং গ্রত্যে-' 
কের সমান কোণের সন্মুখস্থ চগ্র বাহু ছুই ত্রিভূজের সামান্য 
কর্ণ অতএব অন্যান্য বাহও ক্রমশঃ পরস্পর সমান (9২৩) 
অর্থাৎচজ লম্ব চট লম্বের সমান | তদ্রপ চঠ চডচছ প্রত্যেকে 
চজ অথবা চট সমান উপগন্থ হইবে সুতরাং চছ চজ চট, 
চঠ চড এই পঁচ সরল রেখা! পরস্পর সমান। অতএব চ কেন্দ্র 
হইতে এ পচ রেখার কোন রেখার পরিমাণ দূরে বৃত্ত নিষ্কাসন 
করিলে তাহা সমুদয় পঞ্চ রেখার অগ্রে সংলগ্ন হইয়া কখ 
খগ গঘ ঘঙ ওক এই পাঁচ সরল রেখাকে স্পর্শ করিবে কেননা 
ছ জটঠ ভবিন্দস্থক্েণসম কোঁণ এবং বৃত্ত ব্যাসের অগ্র 
হইতে ব্যাসের লম্বপাত করিলে তাহা বৃত্ত স্পর্শ করে (৩1১৬ 
অনুমান) সুতরাং, কখ খগ গঘ ঘ ওক প্রত্যেকে বৃত্ত 
স্পর্শ করিতেছে এবং কখগরঘঙ পঞ্চ তুজ ক্ষেত্রে বৃত্ত অন্তর্গত | 
হইয়াছে। ইহাই এস্থলে সম্পাদ্য। 

সং উ, | "খগ্বলগঘ, এবং চগ খচখ, ্বচগ (হিভুজের 
সামান্য বানু এবং,  এখ্প্নচস্ত্ঘগ্চ* “খচস্পচত্ এবং গএখচ-- 
এগঘচ | পুনশ্চ- এখঘর্ড-ংগঘচ এবং গষওঙ্গখক ও 
গঘচ-গখচ-.গখক-২গখচ “কখচগখচ”, একখগ, খচ, 
বাহু ছার! দ্বিখপ্ডিত। তদ্রুপ খকউ কঙঘ, কচঙচ দার! ক্রমশঃ 
দ্বিখগ্তঁত | অপর €জগচল্টগচ এবং. এচজগন্ €চট্টগ এবং 
চগ্গ জচগ্র টচগ ত্রিভূজের সামান্য বাহু, (১২৬) চজ্চট |. 
তত্রাপ চঠ, চড, চছ প্রত্যেকে স্চজসুচট- কেন্দ্র হইতে চক্র 
পর্যন্ত অঙ্কিত 0ে জী, ট, ঠ, ড, ছ দিয়! শ্বাইবে এবং কখ, 
খগ। গ্রঘ। ঘঙ, ঙ্ক স্পর্শকরিবে (৩1১৬ অন) ** ছ, জ, উঠ, 
ভকোনসম €। 
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১৪ প্রতিজ্ঞা | সম্পাদ্য ।] 7. 
নিদ্দ্ি সমবাছক এবং সমান কোণনি পঞ্চ ভুজ ক্ষেত্রে হোপরি- | 
বৃত্ত নিষ্কাস্য করিতে হই 
কখগঘঙ নির্দিষ্ট সম ৯ এবং সমান কোনি পঞ্চতুজ 
তাহার উপর এক বৃত্ত নিষ্কাস্য করিতে হইবে । 
টি গঘঙ ছুই কোণ ক্রমশঃ গচ ঘচ দ্বারা দ্বিখণ্ডিত কর 
বং তাহারদের সম্পাত চ্হ্ি চহইতে চখ, চক, চঙ্, রেখা খ/ক, 
উপযান্ত টান । পুর্ব্ব প্রতিঙ্ছার 
খারান্ুসারে উপপন্ন কর! যায় 
যে গখক খকঙ কঙঘ কোণ, 
সকল ক্রমশঃ চখ চক চঙ দ্বার! 
দ্বিখণ্ডিত হইয়াছে । অপর খখঘ 
কোণগঘঙ কোণের সমান এবং 
চগখ কোণ খগঘ কোণের অদ্ধ 
আর গঘচ কোণ গঘঙ কোণের 
অন্ধ অতএব চগঘঘ কোণ গঘচ কোণের, সমান সুতরাং 
চঘ বাহু চগ বাহুর তুল্য (১৬) তদ্রুপ চখ চক ঢঙ প্রত্যেকে 
চগ অথব] চঘ রেখার তুল্য উপপন্ন হইবে সুতরাং চক চখখ 
চগ চঘ চঙ এই পঞ্চ সরল্প রেখা পরম্পর সমান এবং চ কেন্দ্র 
হইতে তাহারদের কোনটার পরিমাণ দুরে বৃত্ত আর্কত 
করিলে তাহ| সমুদয় পঞ্চ রেখার অস্ত্রে সং ংলগ্র [হইয়া কখ- 
গঘঙ সমবাহুক এবং সমান কোর্দি পঞ্চ তুজোপরি দিক্কাপি 
হইবে | ইহাই এলে সম্পাদ্য । . 
সং উ,। পুর্ব গ্রতিজ্ঞার ন্যায় উপগক্ন হইতে পারে ০ যে 
গখক, খক্ড, কঙদ্ ক্রুমশর চখ, চক, চক দ্বারা দ্বিখণ্ডিত , এ 
অপর « এখগঘল এগ্ঘঙ এরং চণ্ঘঘস্ সখশ্বঘ এবং গঘচ, 
এ -গ স্ব.  এচগঘ্‌ কচঘগণ ,গচস্চঘ মে ৬)তদ্রপ চখ 
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চক, চঙ, প্রতোকে্গচলচষ- চ কেন্দ্র হইতে চগ ৮৮৪ 
অঙ্কিত ক, খ, গ, ঘ+ও দিয়া যাইবে 


১৫ প্রতিজ্ঞ! | সম্পাদ্য | ও. 

নি উবু বৃত্তে সমবাহ্ছক এবং সমান কোণি ষড়.ভূজ "ক্ষেত্র 
অন্তর্গত করিতে হইবে । 

কখগতঘউচ নির্দিকট বৃত্ত, তন্মধ্যে এক রি এবং 8 
কোণি ষড় ভূজ ক্ষেত্র অন্তর্গত করিতে হইবে |, | 

কখগচ বৃন্তের ছ কেন্ট্র নির্দেশি করিয়া কত ব্যাষ 
অক্ষিতকর পরে ঘ কেন্দ্র হইত ঘহু দু ছঙজগবৃত্ত অঙ্কিত 
কর এবং উচছ গছ সং যু কঃ রি 
ঘ। তাহারদিণকে খ এবং চ পর্য 

স্তবুদ্ধি কর আর কখ খগপঘ 
ঘ্ড উচ চক সংযুক্ত কর। তাহ।তে 
কখগঘঙচ ষড়ভূজ সম ব।হুক 
এবং সমানকোণি হইবে । | 

ছ বিন্দু কথগ্রঘঙ্চ বৃত্তের 
কেন্দ্র একারণ ছঙ ছখ সমান এবহ 
ত্য বিনদ, ছঙজগ বৃত্তের ফেব্রু 
একারণ ঘঙ ছশ্য সমান তব 
ছঙ ও সমান এবংডছদ্ত্তি তুজ 





রঃ জি 
সমবাহ্ুক উপপন্ন হইল তঙ্গিষিভে ইৰ্িভূজন্থ ভিন কোণ 

উছতঘ ছ'বঙ ঘওছ পরস্পর সমান (১৫ অন্থমান) ] অপর ত্রিভু- 
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'তএব ওছত ছুই সমকোণেন ততীয়াংশ |: তদ্ধপ ঘছগ কোণ 
ছুই সমকোণের তৃতীয্লাংশ উপপন্ন হইবে । অপর উখ রেখো-. 
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| ক্ষেত্রতত্ব। ২৫ 
অবশিষ্ট গহখ কোণও ছুই সমকোঁণের তু তৃতীয়াংশ অতএব 
উছঘ ঘছগ এবং গছখ এই তিন কোণ পরস্পর সমান এবং 
তাহারদের সম্মুখস্থ কছখ কছচ চছঙ কোণও তন্তুল/ € ১১৫), 
স্থতরাং উছত্ “গণ গহখ খহক কছচ চছও এই ছয় কোণ 
পরস্পর সমাঁন। অধিকন্ত কেন্দ্রস্থ সমান কোণ সমান২ 
চাপের উপর থাকে (৩1২৬ ) অতএব কখ খগ গঘ্ ঘঙ ওচ 
চক এই ছয় চাঁপ পরস্পর সমান এবং সমান২ চাপের সনমখস্থ 
সরল রেখাঁও সমান হওয়াতে (৩২৯) কখ প্রভৃতি ছয় 
মরল রেখ! পরস্পর সমান স্তুতরাৎ কখগখঘউচ ষড়ভুজ সম 
বাহক উপপন্ন হইল। অপর তাহ] সমান কোনিও বটে 
কেনন] কচ ৬ ছুই চাঁপ সমান হওয়াতে তাহারদের প্রত্যেকে 
কখগঘ চাঁপ যোগ করিলে সমুদয় চকখগঘ চাপ কখগখঘও 
চাঁপ তুল্য হইবে অপর চঙশ্খ কোণ চকখগঘ চাপোপরিস্থ 
এবং কচঙউ কোণ কখগঘও চাপোপরিস্থ অতএব চঙঘ কোণ 
কচঙ সমান । তদ্রপ, এ ষড়তুজ ক্ষেত্রের অন্যান্য কোণ চঙঘ 
অথবা কচঙ কোণ সমান উপপন্ন হইবে সুতরাং এ বড়ভুজ 
ক্ষেত্র সমান কোণি। পুর্বে তাহা সমবাহকও উপপক্ন হই- 
যাঁছে এবং তাহ কথগচ বৃত্তে অন্তর্গত হইয়াছে । ইহাই 
এস্থলে সম্পাদ্য। 

সং উ, | ছউ-ুছণ্ঘন্এবঞ্ু ঘঙ-ঘছ. -ছওলউ.. ০উছত্ঘ 
সমবাহুক.. € উছ'ঘঘ -ছত্ঘউ-ঘঙছ (১1৫ অনু) . “উছত-২ 
সমকোণের ততীয়াংশ (১৩২) তজ্রপ ঘছগ্র-২স কোণের 
ভূতীয়াংশ." € গ্রছখ-২সমকোণের তৃতীয়াংশ (১/১৩) ০, 
ও উছঘঘছণ্ধ-গছখ- (১1১৫) থছক-কছচ-্ুচছউ-" রা | 
খগ, গঘ, স্বও, উচ, চক ছয় চাপ সমান." কথ, খগ, গা, 
সঙ, উচ, চক ছয় সরল রেখা ও পরস্পর সমান (৩২৯), টন 
গ্ঘঙচ যড়ভ্জ মমবাছৃক। পুনশ্চ '“কচ চাপস্মউঘ,*, 
খযঘ চাপস্ষগখ্ক দু এ কচঙ এ চঙথ ২ 
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ক্ষেত্রতত্ব। ২৬ 


তদ্রুপ কখগঘডচ ষডতূজের অন্যান্য কোণ প্রত্যেকেন্কচঙ 
অথবা চঙঘ.' .কখগ্চ ষড়ভূজ যা কোঠি।, 





১৩ প্রাতিজ্ঞা। সম্পীদ্য। রঃ 


নির্দিষ্ট বৃত্তে সমবাহুক এবং সমান কোণ " পঞ্চদশ তুজ 
ক্ষেত্র অন্তর্গত করিতে হইবে 


কখগণ্ৰ নির্দ্দউ বৃত্ত তন্মধ্যে 
সমবান্ছুক এবৎ সমান কোণি 
পঞ্চদশ ভুজ ক্ষেত্র অন্ত- 
গতি করিতে হইবে । 

নির্দিট বৃত্তান্তর্গত এক 
সমবানুক ত্রিভুজ হউক 
(91২) কগ্ধ তাহার একু বাহু, 
এবং সমবানক ও সমান 
কোণি পঞ্চভুজ ক্ষেত্রও 7 টি 





তাহাতে অন্তর্গত হউক (81১১) কখ তাহার এক বাহু। কখগ 
চাঁপ পরিধির তৃতীয়াংশ এবং কখ পঞ্চমাংশ অতএব কখগ- 

ঘচ সমুদয় পরিখি সমান২করিয়া পঞ্চদশ ভাগে বিতক্ত হইলে 
কখগ তাহার পঞ্চ ভাগ এবং কখ তাহার তিন ভাগ ধারণ 
করিবে স্থতর!ং কখগ হইতে কখ বিয়োগ করিলে অবশিষ্ট 
খণ চাপ ছুই ভাগ খাঁরণ করিবে | খগ চাঁপ উ বিন্দুতে 
দ্বিখগ্ড কর (৩1৩০) তাহাতে খঙ উগ প্রত্যেকে কখগম্ 
পরিখির পঞ্চদশীংশ হইবে এবং খ্ উগ দুই সরল রেখা 
টানিয়া ততুন্নয রেখাসরদয় পরিধি র্যাপিয়া (81১) বৃত্ত 
মধ্যে স্থাপিত করিলে এক নমখাছক এবং সমান কোণি পঞ্চদশ 

ভুজ ক্ষেত্র অন্তর্গত যব! ইহাই এস্থলে সম্পাদ্য | | 
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শ্গেত্রতত্। ৭ 


অপর পঞ্চদশ ভূজ ক্ষেত্র অন্তর্গত করণে পরিধি যে২ 
বিন্দুতে ছিন্ন হইয়াছে পঞ্চতুজ ক্ষেত্র অস্কিত করিবার পুর্কোক্ত 
ধারান্থসারে সেই সকল ছেদ চিহ্বে বৃত্তম্পর্শক রেখা! টানিলে 
সমবাছক এবং স্মান কোণি পঞ্চদশ ভূজ ক্ষেত্র বৃত্বোপরি 
নিক্কাস্য হইবে । অপিচ পঞ্চভুজ ক্ষেত্রের ধারান্থসারে পঞ্চদশ 
ভুঁজ ক্ষেত্রে বৃত্ত অন্তর্গত এবং নিষ্কাস্য করা যাইতে পারে। 

সং উ। কখগ চাপলক্্র০েকখগঘচ এবং কখ চাঁপ-$০ 
কখগ্নঘচ “* কখগ্র-_কখ অর্থাৎ্*্খগর চাঁপ » ৯০ কখণ্র্ধচ .- 
উথ চাপ _ক্টি 0 কখগঘচ ». উখ সংযুক্ত করিয়া তন্তুল/ 
রেখা পরিধি ব্যাপিয়াস্থাপন করিলে সখবাহক এবং সমান 
কোণি পঞ্চদশ ভুজ বৃত্ান্তর্গত হইবে। 


চতুর্ধাধ্যায়ঃ সমাপ্তঃ। 
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৫ অধ্যায়ঙ্গ। 


এই অধ্যায়ের প্রতিজ্ঞা সকল সহজে উপপন্ন করিবার 
নিমিত্ত কতিপয় চি অথব। অক্ষর প্রয়োগ করা গেল। 

১“ক. খ, গ ইত্যাদি অক্ষরে সর্বজাতীয় রাশি বুঝাঠুবেক 
কিন্ত অ ইউ প্রভৃতি অক্ষর কেবল সংখ্যা বাঁচক হয়, | 

২ “+ এই চিহ্বের নাম ধন । কোন বাশি অথব] সংখ্যাত্মক 
অন্ক বাচক অক্ষরের মধ্যে এ চিহ্ন থাকিলে এ রাশি অথবা 
অঙ্কের সঙ্কলন বুঝাঁয়। খা ক+খ, ইহার তাৎপর্য্য ক এবং 
খ অক্ষরে ব্যক্ত ছুই রাশির যোগ, তথ। অ+ই ইহার তাৎ- 
পর্য্য অ এবং ইঅঙ্কের যোগ। 

৩ 4--এই চিজ্ের দাম খণ | ছুই অক্ষরের মধ্যস্থলে &ঁ চি 

থাকিলে প্রথম অক্ষরোক্ত বৃহত্তর রূপে কল্পিত রাশি হইতে 

দ্বিতীয়োক্তের ব্যবকলন বুঝ। য। যথ। ক--খ, ইহার তাৎপর্য 
ক প্‌ হইতে খ রাশির অন্ত অর্থাৎ বিয়ে। গাবশিক্ট। 

“ কোন অঙ্ক অথবা অঙ্ক বাঁচক কোন অক্ষর কোন 
অব্যবহিত নিকটেসলিখিত হইলে তাহার অর্থ এই ঘষে 
ধরাশি এ অন্ক দ্বারা গুণিত হইয়াছে যথা ৩ক অর্থাৎ ক 
রাশির ত্রিগুণ। টি অর্থাৎ অ.গুণ খ অথব|] অ পরিমাণ খ 
রাশির অপবর্ত্য। উত্তর২ ছুই কিন্ব' অধিক রাঁশির গুণক 
ব্যক্ত করিতে হইলে এই প্রকার লিখিতে হয় যথা! অ (ক+-খ) 
ইহার তাৎপর্য, ক এবং খ রাশির যোগ তঅ পরিষাণে গুণিত | 


আকাল বালা ০ 


* পঞ্চম এবং বষ্ঠ অধ্যা [য়ের গ্রতিজ্ঞার অধিকাংশ সন্কেতে 
 উপপপন্গ হইয়াছে একারণ তদ্রপ আর কোন উপপত্তি যো্ব 
কর! গেল ন1। ূ 
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ক্ষেত্রতত্ব। ৪৯ 


তথ। অ (ক-্পখ) ইহার তাৎপর্য, ৰ ক এবং খ্‌ রাশির ও অন্তর অজ 
পরিমাণে গুণিত। . 


“অপিচ ছুই সংখ্যা ত্বক অঙ্ক বাচক ্ী ক নক্র- | 
ধ্যানে লিখিত হইলে তাহাতে এ ছুই অঙ্কের গুণিত ফল ব্যক্ত 
হয় যথা অই অর্থ।ৎ অএবং ই অস্কের গুণিত ফল। তখ। অইক 
অর্থাৎ অ এবং ই অন্কের গুণিত ফলে ক রাশির গুণন। 

৫“--এই চিহ্ন যেং অক্ষরের মধ্যস্থলে থাকে তদ্বাচ্য রাশির 
তুল্যতা ব্যক্ত হয় যথা ক-খ অর্থাৎ কখ সমান । তথা ক+খ 
স্গা-ঘ অর্থাৎ ক এবং খ যোগে গ হইতে ঘ বিয়োগাব- 
শিষ্ট সমান হয় । 


৬৭০পএই চিত্রের অর্থ যে ছুই পার্থ রাশি পরস্পর সমান 
নহে এবং যেদিকে এ চিত্রের মুখ অনাবত থাকে তদ্দিকম্থ 
রাশি অন্য দিকৃস্থ রাশির অতিরিক্ত। যথা ক₹খ ইহার 
তাৎপর্য্য যেক খ হইতে অতিরিভ্ত। তথা ক-: খ ইহার 
তাৎপর্য যেকখ হইতে তন্ড্যুন+। 


সংজ্ঞা |. 


১। ষুত্রতর রাশি বৃহত্বরের নী হইলে অর্থাৎ 
ক্ষদ্রতর কিয়ৎ সংখ্যক পরিমাণে বৃহত্তরে ব্যাপ্ত হইলে ক্ষুদ্র 
তরকে বৃহত্তরের অংশ কহ যায় । মি 

হ। বৃহত্তর রাশি ক্ষু্রতর দার! পরিমেয় হইলে অর্থাৎ 
কিয়ৎ সং খ্যক্ পরিদাথে ক্ুপ্রতরের ব্যাপক অথবা! ভাজ্য 
| হইলে বৃচত্বরকে ক্ষুদ্রতরের অপবর্ত্য কহাযায়। 

| সাত ছুই ই রাশির মধ্যে পরস্পরের. পরিমাণ বিষয়ে 
যে তারভম্য সন্বন্ধ থাকে তাহীকে নিষ্পত্তি কহ! যায় 1 

৪ ছুই রাঁশির মধ্যে ক্ষুদ্রতরের গুণনে বৃহত্তরের অধিক ফল 
_আ্রাপ্তি সম্ভাব্য হইলে, তাহারদিগকে অজাতীয় কহাযায় এবং, 
কেবল তাঁদশ রাশির মহখ্যই নিষ্পত্তি সম্বন্ধ থাকিতে পারে। 
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৫1 চারি রাশির মধ্যে প্রথম এবং তু তীয়ের সম অপবর্ত্য 
কোন অঙ্ক এবং দ্বিতীয় ও চতুর্থের সম অপুর কোন অস্ক 
কল্পন| করিলে এবং প্রথম রাশির অপবর্ত্য দ্বিতীয় রাশির 
অপবর্তের সমাতিরিক্ত কিন্বা ন্থ্যুন হইলে যদিতৃতীয় রাশির 
অপবর্ত্য চতুর্থ রাশির অপবর্ত্্ের তদ্রপ সমাতিরিক্ত কিছ! 
ন্যুন হয় তবে প্রথম ও ছিতীয়ের নিষ্পত্তি পরিমাঁণকে ত ৃতী 
এবং চতুর্থের নিম্পত্তি পরিমাণের সমান কহা বায়। 

৬। কতিপয় রাশির মধ্যে প্রথম রাশির দ্বিতীয় ক্সস্বন্ধে 
যে নিষ্পত্তি পরিমাণ | তৃতীয়ের চতুর্থ সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তি 
পরিমাণ তুল্য হইলে এবং তৃতীয়ের চৃতুর্থ সহিত ষে নিষ্পত্তি 

তাহ1 পঞ্চমের ষষ্ট সহিত নিষ্পত্তির তুল্য হইলে আর অব- 
শিষ্ট বত রাশি থাকে সকলের ক্রমশঃ তদ্রপ পরিমাণে নিষ্পত্তি 
সম্বন্ধ থাকিলে রাশি সকলকে অন্থুপাতীয় কহা যায়। ্‌ 

“চারি রাশি (ষখ। কখগ্রঘ) অন্রপাতীয় হইলে এইরূপ 
রর করিবার রীতি আছে, ক থা খ সম্বন্ধে গ তথ! ঘ সম্বন্ধে, 

২ তাহা লিখিবার সঙ্কেত এই যথ। ক: খহেখ অথব। 
ক.:খলগণ ঘা? । 
৭। “পঞ্চম অংজ্ঞান্থযায়ি চারি রাশির সম অপবর্ডা রা 
করিলে প্রথম রাশির অপবস্ত্য যদি দ্বিতীয়ের অধিক এবং 
তৃতীয়ের অপবর্ত্য যদি চত্থূর্থের অনিক হয় তবে প্রথম 
রাশির দ্বিতীয় সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তি পরিমাণকে ভৃতীয়ের চতুর্থ 
সস্বন্ধীয় নিষ্পত্তি পরিমাণের অধিক কহা। যায়, এবং তৃতীয়ের 
চতুর্থ সম্বন্ধীয় নিষ্পাত্তিকে প্রথমের হা সন্বধীর নিষ্প- 
তির স্থযুন কহাযায়।  -. 

৮। তিন কিন্ব। অধিক রাশির মধ্যে প্রথম বাদি যদি দ্বিতীয় 
সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তি দ্বিতীয়ের তৃতীয় সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তি তুল্য 
হস্ম এবং দ্বিতীয়ের যদি ভূতীয় নঙ্বন্ধীয় নিষ্পত্তি তৃতীয়ের 
'চতুর্থ সয় নিষ্পত্তি তুল্য হয় এবং এরূপ তুলঃ পরিমাণ 
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যদি ভ্রমশঃ সমুদয় রাশিতে বর্তে তবে সে সকল | রাশেকে 
অবিরত অন্থপাতীয় কহ] যায়। 

৯। তিন রাশি অবিরত অন্ুুপাতীয় হ্‌ই লেপিতীয় রাঁণিকে 
অবশিষ্ট ছুয়ের “মধ্য অন্ুপাতীয়” কহা যায়। 

১০। সজাতীয় কতিপয় রাশি থাকিলে প্রথম রাশির শেষ 
রাঁশি সহিত যে নিষ্পত্তি সম্বন্ধ তাহাকে প্রথমের দ্বিতীয় সহিত, 
দবিতীয্বেরতৃতীয় সহিত, তৃতীয়ের চতুর্থ সহিত,এবং ক্রমশঃ শেষ 
পর্য্যন্ত যত সম্বন্ধ সম্ভাব্য সকলের যোগ্ন নিম্পস্তি কহ যায়সে। 

উদাহরণ । যদি কখ গ সজাতীয় চারি রাশি কল্লিত হয় 
তবে করাশির ঘ সম্বন্ধীয় যে নিষ্পত্তি, তাহাকে ক রাশির খ 
সম্বন্ধীয়, খ রাশির গ সম্বন্ধীয়, গ রাশির ঘ সম্বন্ধীয় নিষ্প- 
ভর যোগ কহ। যায় অর্থাৎ ঘ সম্বন্ধে ক রাঁশির যে নিষ্পত্তি 
তাহ। খ জঙন্বন্ধে ক রাশির, গর স্বন্বেখ রাশির, ঘ সম্বন্ধে গ 
রাশির নিষ্পত্তির যোগ তুল্য। 


অপিচ যদি ক: খ:::উং চএবং খ:গ: :ছঃজ এবং গঃ 
ঘ::ঝা: ঞ তবে এই সংজ্ঞ/হুসারে ক রাশির ঘ সম্বন্ধীয় যে 
[সম্পত্তি তাহ! ক রাশির খ সম্বন্ধীয়, খ রাশির গ সম্বন্ধীয়। গ 
রাশির ঘ সম্বন্ধীয়, নিষ্পত্তির সংযোগ তুল্য হওয়াতে এমত 
কহা যাইতে পারে যে ক. রাশির ঘ সম্বন্ধীয় যে নিষ্পত্তি তাহা 
ও রাশির চ সম্বন্ধীয়, ছ রাশির জ সম্বন্ধীয়, এবং ঝা রাশির, এ 
সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তির যোগ তুল্য । 


তথা পুর্ববৎ কল্পন। করিলে ট চি ঠ বয় নিষ্পরি 
যদি করাশির ঘ সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তি তুল্য হয় তবে সংক্ষেপে 
কহ] যাইতে পারে যেট রাশির ঠ সম্বন্ধীয় যে নিষ্পত্তি তাহ! 
ক রাশির ঘ.সন্বন্ধীয় নিষ্পত্তির ন্যায়,যোগোৎপন্গ অর্থাৎতাহ! 
রাশির চ. সম্বন্ধীয় ছ রাশির জ সম্বন্ধীয় এবং জ রাশির, | 
ঝ লয় নিষ্পত্তির সু যোগে ৷ উৎপ্ হইয়াছে। ॥ 
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১১ তিন রাশি অবিরত অন্থপাতীয় হইলে প্রথমের তৃতীয় ৃ 

সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তিকে প্রথমের দ্বিতীয় বসি নিশ্পন্ি 
দ্বিঘাত কহ! যায়। ৰা 

উদাহরণ । যদি ক যথা খ স্বন্ধে খ তথ] গ সম্বন্ধে কল্পিত | 
হয় তবে ক রাশির গ সম্বন্ধীয় নিম্পত্তিকে ক রাশির খ 
সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তির দ্বিঘাীত কহ! যাঁয়। অতএব পুর্ববোক্ত 

জানুসারে ক রাশির গ সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তি ক রাশির খ সম্ব- 
স্বীয় এবং খ রাশিরগ সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তির যোগোৎপন্ন 
হওয়াতে নিশ্চিত হইতেছে যে ছুই সমান নিষ্প্তির যোগো- 
পন নিষ্পত্তি একং নিষ্পত্তির ছিঘাঁত টুইবে। 

১২ চারি রাশি যদি অবিরত অন্থপাতীয় হয় তবে চণতুর্থ 
সহিত প্রথমের নিষ্পত্তি সম্বন্ধকে দ্বিতীয় সহিত প্রথমের 
অথবা তৃতীয় সহিত দ্বিতীয়ের নিষ্পত্তির ত্রিঘাঁত কহা যায়। 

“তন্ত্রপ পঞ্চ রাশি অবিরত অন্ুপাতীয় হইলে পঞ্চমের 
ম্বদ্ে প্রথমের নিষ্পত্তিকে দ্বিতীয়ের সম্বন্ধে প্রথমের নিষ্প- 
ত্তির চতুর্ঘত কহা যায়। ততোধিক রাশি থাঁকিলেও ক্রমশঃ এ 
রূপ হইবে । অতএব, তিন সমানং নিষ্পত্তির যোগে যে. 
নি্পত্তি উৎপন্ন হয় তাহাকে এ ২ নিষ্পত্তির প্রত্যেকের 
ব্রিঘাত এবং চারি সমান নিষ্পত্তির যোগে, যে নিষ্পত্তি 
উৎপন্গ হয় তাহাকে চতুর্থাক্তকহা যাঁয়”। 

১৩ অন্কুপাতীয় রাশির মধ্যে অগ্রবর্তা গ্রণকে পরল্নর 
সবগ্গীয় কহ! যাঁয়,পশ্চাঘর্তি গণেরও এ পরিভাষা । | 

অন্থুপাতীয় রাশির নিষ্পত্তি সম্বন্ধের ব্যতিক্রম ন! করিয়া 
তাহারদের শ্রেণী অথবা পরিমাণ অন্যরূপ করিবার যেং 
খারা আছে ক্ষেত্রতত্ববিৎ পণ্ডিতের ্িষয়ে নিশ্ন লিখিত 
পরিত যাঁরুপ্রয়োৌগ*্করেন | 

-১৪ বিনিময় নিষ্পত্তি। ভারি অহুগাতীয় রাশি থাকিলে | 
"যদি এমত অনুমেয় হয় যে প্রথমের তৃতীয় সন্ধন্ধে যে নিষ্পত্তি 
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কষত্রতত্ব। 28 এত 
দ্বিতীয়ে চতুর্থ স্বদ্ধেও সেই নিষ্পত্তি, তবে « কিনিময় 
নিন" ৯ প্রয়োগ হয়। এই অধ্যায়ের ১ ১৬ ভিডি 
জ্ঞাতে দৃষ্টিপাত কর। | 

১৫ বিলোষ নিম্পতি। চারি অন্পার্তীয় রাশি থাকিলে 
যদি এমত অন্ত ময় হয় যে দ্িতীয়ের, প্রথম সম্বন্ধে যে 
নিষ্পৃন্তি চতুর্ঘের তৃতীয় সম্বন্বেও সেই নিষ্পত্তি, তবে উক্ত 
পরিভাষার ব্যবহার হয়। ৫ অধ্যায় ক প্রতিজ্ঞ | | 

১৬ যোগ নিষ্পভ্ভি। চারি অল্ুপাতীয় রাশি থাকিলে 
যদি এমত অনুমেয় হয় ষে দ্বিতীয় সম্বন্ধে গ্রথম এবং দ্বিতী- 
রের যোগোত্পন্ন রাশির বে নিষ্পত্তি ঘুতুর্থ সম্বন্ধে তৃতীয় এবং 

ভুর্থের যোগোত্পম রাশির নেই নি স্পা স্ত, তবে এই গরি- 

রা বার প্রয়োগ হয়। € অধ্যায় ১৮ গ্রতিজ্ঞা। » 
১ অন্তর নিষ্পত্তি। চারি অন্থুপাতীয় রাশি থাকিলে 
যদি এমত অন্ুমেয় হয় যে দ্বিতীয়কে প্রথম হইতে ব্যবকলন 
করিলে তদবশিষ্ট রাশির দ্বিতীর় সম্বন্ধে যে নিষ্পত্তি চতুর্থকে 

ততীয় হইতে ব্যবকলন করিলে তদবশিষ্ট রাশিরও চতুর্থ 
সম্বন্ধ সেই নিঙ্গন্ভি তবে উক্ত পারিভাষিক শব্দ গরয়োগ 
হয়। ৫ অধ্যায় ১৭ প্রতিজ্ঞ! | 
১৮ পরিবর্ত নিষ্্ত্ত। চারি অন্থপাতীয় রাশি থাকিলে 
যদি এমত অন্থুমের হয়ণ্ষে দ্দিতীয়কে প্রথম হইতে ব্যবকলন 
করিলে তদবশিক্টের সম্বন্ধে গ্রথমের যে নিষ্পত্তি চরকে 
তৃতীয় হইতে ব্যবকলন করিলে তদবশিন্টের সম্বন্ধে তু 
সেই নিষ্পান্ত তবে এ পারিভষিক শব্দের বাবহার হর! 
৫ অধ্যায় ঘ প্রতিজ্ঞা। ৮. 

১৯। দুর সামান্যত; তিন কিন্বা রি রাশি বেদী 
হইলে এঝুং তৎসং ্যক অপর কতিপয় রাশি অন্য শ্রেণীতে 
কল্পিত হইলে যদি প্রত্যেক শ্রেণীস্থ ছুইং রাশি অন্থপা- 

তীয় হয় এবং যদদিএমত অ্মেয় হয় যে আদ্য প্রেণীস্ 
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কষত্রতত্ব |... ৩ | 


প্রথম রাঁশির অন্তিম: সম্বন্ধে যে নিষ্পত্তি অপর শ্রেণীস্থ 
প্রথম রাশির ও অন্তিম সম্বন্ধে সেই নিষ্পত্তি, তবে এ শবের 
প্রয়োগ হয়। ভিম্নং রূপে ছুইং রাশি উহ্য হওয়াতে 
এবস্ভতূত নিষ্পত্তির নিম্ন লিখিত ছুই ধারা ষন্তাঁব্যা। 
২০। সামীন্যতঃ। আপদ্য শ্রেণীস্থ প্রথম রাশির দ্বিতীয় 
সম্বন্ধে যে নিষ্পত্তি অপর শ্রেণীস্থ প্রথম রাশির দ্বিতীয় সম্বন্ধে 
সেই নিষ্পান্ত হইলে এবং আদ্য শ্রেণীস্থ দ্বিতীয় রাশিত্র 
তৃতীয় সম্বন্ধে যে নিষ্পত্তি অপর শ্রেণীস্থ দ্বিতীয় রাশির 
তীয় সম্বন্ধে সেই নিষ্পত্তি তথ] উত্তরোত্তর ক্রমশঃ তদ্রুপ 
নিষ্পত্তি সম্বন্ধ থাকিলে যদি পুর্বলক্ষণৌক্ত অনুমান যোগ্য হয় 
তবে কেবল “লামান্যতঃ” এই শবের গ্রয়োগকর। যায় একাঁরণ 
ইহাকে যথাক্রম মে কহে এবিষয়, ৫ অধ্যায় ২২ 
এতিজ্ঞাতে উপপক্ন হুইয়াছে। 
২১। বিপরীত অথবা ক্রম রহিত, দিষ্পতি, সামান্যতঃ 
আদ্য শ্রেণীস্থ প্রথম রাশির দ্বিতীয় সম্বন্ধে যে নিষ্পত্তি রঃ 
শ্রেণীস্থ একোন শেষের শেষরাঁশি সম্বন্ধে সেই নিষ্পত্তি, এবং 
আদ্য শ্রেণীস্থ দ্বিতীয়ের তৃতীয় সম্বন্ধে তে নিষ্পত্তি অপর 
শ্রেণীস্থ দ্ব্যন শেষ রাশির একোন শেষ সম্বন্ধে সেই নিষ্পত্তি, 
তখ। আদ্ট শ্রেণীস্থ তৃতীয়ের চতুর্থ সম্বন্ধে যে নিষ্পত্তি অপর 
শ্রেণীস্থ ত্রযন শেষ রাশির দ্ুন শেষ সম্বন্ধে সেই নিষ্পত্তি 
এবং উত্তরোত্তর এইব্ূপ বিরুদ্ধ অথবা] বিপরীত ক্রম নিষ্পত্তি 
হইলে যদি ১৯ লক্ষণোক্ত অনুমান যোগ্য হয় তবে উক্ত 
শবের প্রয়োগ কর! যায়। ইহ! ৫ অধ্যায়ে ত্৩ ১ অভিজ্ঞ 
উপপ্ য়া ১ 
.  স্বতঃ সাধ্য সি 4 
১1 এক অথব1 মমানহ। রাশির স সম অপবর্ত সকল, ৷ পর- 
+ স্পদ্র সমান । . 
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|  ক্ষেত্রতত্ব টা ৩৫ 
২। এক অথবা সমানং রাশি যে রাশির রি অপরর্ত 
হয় সে সকল রাশি পরস্পর সমাঁন। ্ | 
৩। বৃহত্তর রাশির অপবর্ত্য লঘ্ুতরের জপারমগযাকি 
অপবর্ত্যের বৃহত্তর হয়। , ূ | 
৪| কোন র!শির অপবর্ত্য অন্য রাণির তাদুশ অপবর্তয 
হইতে অধিক হইলে প্রথমোক্ত রাশি ্বিতীয়াপেক্ষ 
বৃহত্তর হয়। 
১ প্রতিজ্ঞা উপপাদ্য । 
কতিপয়, রাশি যদি ক্রমশঃ তৎসংখাঁক অন্য কএক রাশির 
সম অপবর্ত্য কল্লিত হয় তবে যতপরিমাণে প্রথমোক্ত কোন 
রাশি স্বীয় অংশের অপবর্ত্য হয় সেই পরিমাণে প্রথ মোক্ত 
সমুদয় রাশি একত্র যোগে অপর সমুদয় রাশি যোগ্র 
অপবর্ত্য হইবে। | | 
কখগকএক রাশি ক্রমশঃ ঘউ চ তৎ্সংখ্যক অপর কএক 
রাশির সম অপবর্তয কল্পিত হউক । করাশিষে নি 
ঘ রাশির অপবস্ত্য ক.+ খ-+.গ সেই. পরিমাণে ঘ+ 
+ চ রাশির অপবস্ত্য হইবে | চি: 
কখ গএই তিন রাশি ক্রমুশঃ সমাঁন২, পরিমাণে ঘঙচ রাশি 
্রয়ের ব্যাপক হউক অর্থাৎ ত্রিগুণ পরিমাণে অপরর্ত্য হউক। 
অতএব ক বিগ পরিমাণে ঘ রাশির ব্যাপক একারণ' 
[. কৃন্ঘ+ঘ+ঘ 
 একারণ খ-্ড+উ৬+৩ 
এবং গ-্চ+চ+চ | 
অতএব সুমান২ র]ুশি যোগ, করিলে (১1২ স্বতঃ সাধ্য) ক. শ- 
খবগল দ্বিগুণ ঘ +উ +চ। তদ্রপক খগ অন্যকোন 
'পরিষাণে ক্রমশঃ ঘ উচ রাশির সম অপবর্ত্য হইলে ব ক+খ+ 
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ক্ষেত্রতত্ব। ূ ৩৬ 
থিসেই পরিমাণে ঘ+উ+ চরাশির অপবর্ত্য সপ্রমাণ 
হইবে। অতএব কতিপয় রাশি ইত্যাদি।,ইহাই এস্থলে 
উপপাদ্য । ৮ 
অনুমান | অযদি কোঁন সংখ্যাতক অঙ্ক বলিয়া কল্পিত 
হয় তবে অ+ অঙ +অচ-অ(ঘ+উ+চ)কেনন! 
অঘ, অঙ, অচ, অ পরিম।ণে ঘ ৬ চ রাশির অপবর্ত একারণ 
তাহ!রদের যোগও অ পরিমাণে ঘ + উ+চ অপবর্ত্য হইবে। 





২ প্রতিজ্ঞা উপপাদ্য । 

কোন রাশির কিয়ৎ পরিমাণ অপবর্ত্যে যদি সেই রাশির 
কিয়ৎ পরিমাণ অপবর্ত্য যোগ করাঁধায় তবে এ ছুই অঙ্ক 
সঙ্কলনে একের যে অপবর্ত্য হইবে এঁদছ্ুই অপবর্ত্যের যোগে 
উক্ত রাশির মেই অপবর্ত্য হইবে । 

ক. অগ এবং খন ইগ কল্পনা করিলে ক+ খন 
(অ+ ই )গকেননা ক- অগহওয়াতে, ক -₹গ+গ+গ 
ইত্যাদি অগুণ পর্যন্ত। এ কারণ খ-গ +গ+গইত্যাদ্ধি 
ই গুণপর্যান্ত। অতএব সান রাশি সমান২ রাশিতে যোগ 
করিলে ক+ খ রাশি অ+ ইগুশগ রাশি সমান হইবে 
অর্থাৎ ক + খ-(অন্ণ ই)গ। সুতরাং ক-+ খরাশি 
অ+ ই পরিমাণে গ রাশির বা ব্যাপক হইবে | ইহাই এন্থলে 
উপপাদ্য । 

১ অন্থমাঁন। তদ্রপ যত অপবর্ত্য হউক যথা ক. অঙ, 
খল ইউ, গন্উউ১ক+ খ+ নিত ই+ উ)ও 
উপপন্ন হইবে । 

২ অন্থুম্ঠন । অপি খু শ্িল€জ কই কউ) 
এবং ক. অউ, খ সু ইউঃগ _ অঙ, একারণ অঙ ই 
' শা উল (অ+ই+উ)উ। সা; 
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ক্ষেত্রতত্্ব। মু ৩৭ 


৩ প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য । 

তিন রাশির মধ্যে প্রথন রাশি যদ্দরি কিয়ৎপরিমাঁণে দ্বিতীয় 
রাশির ব্যাপক হয় এবং দ্বিতীয় রাঁশিও যদি কিয়ৎ পরিমাণে 
তৃতীয় রাশির ব্যাপক হয় তবে প্রথম রাশি এ ছুই অস্কের 
গুণন ফল পরিমাণে ততীয় রাশির ব্যাপক হইবে । 

ক অখ এবং খ - ইগকল্পনাকর। তবে ক -. অইগ 
হইবে। 

টি ইগ একারণ অখ - -ইগ + ইগ ইত্যাদি অ বার 
পর্যন্ত ।অপর ইণ্ + ইগ ইত্যাদি অবাঁর পর্য্যন্ত যোগ হইলে 
ই + ই ইত্যাদি স্বয়ং অ বার পর্যন্তযোগে গুণিত গ সমান 
হইবে । অধিকন্ত ই আপনাতে অবার পর্যন্ত যুক্ত হইলে 
অ দ্বারা গুণিত ই অর্থাৎ অই সমান হইবে (৫1২) দ্বিতীয় 
অন্থমান )1 অতএব ইগ+ইগ ইত্যাদি অবার যোগে - 
অইগ সুতরাং অথ - অইশ। অপর ক - অখ কল্পিত 
হইয়'ছে অতএব ক সু অইগ । অতএব তিন রাঁশির 
ইত্যাদি । ইহাই এম্থলে উপপাদ্য। ্‌ 


ও প্রতিজ্ঞ । উপপাদ্য । 
চারি রাশির মধ্যে যব্ি গ্রথমের দ্বিতীয় সন্বন্ধীয় নিষ্পত্তি 
চুরির চতুর্থ সম্বন্ধীয় নিষ্প্তি সমান হয় এবং প্রথম ও 
ততীয়ের কোন সম অপবর্ত্য তথ] দ্বিতীয় ও চতুর্থের কোন 
সন অপবর্ত্য যদি কল্পন! করা যাঁয় তবে প্রথম রাশির অপব- 
সত্যের দ্বিতীয় রাশির অপবস্ত্য সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তি তৃতীয় রাশির 
অপবর্তের চতুর্থ রাশির অপবর্ত্য সী নিষ্পত্তির সমান 
হইবে। . . এ | 
ক:খ:: গ; ঘকরপনা ক কর এবং অও ইকোন হই অব 
গুরান রুর, তবে অক : ইখ :: অগ: ইঘ। টড 
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ক্ষেত্রতত্ব( রণ ৩৮ 


অক এবং অগ রাশির কোন অস্ক অর্থাৎ উ' পরিমাণে সম 
অপবর্ত্য কল্পনা কর এবং ইখ ও ই রাশির কোন অঙ্ক অর্থাৎ 
ঝ পরিমাণে সম অপব্ত্য কল্পনাকর | উ পরিতাণে অক এবং 
অগ রাশির সম অপবর্ত্য ক এবং গ রাশিরও সম অপবর্ত 
হইবে কেনন। তাঁহার] উম পরিমাণে ক এবং গ রাশির 
ব্যাপক (৫1৩) সুতরাং উঅক এবং উঅগ তুল্য হইবে 
এ কারণ খ পরিমান ইখ এবং ই রাশির অপবর্ত্য 
খইখ এবং খইঘহইবে। অতএবক : খ:: গর: ঘহও- 
যাতে এবং ক ওগরাশির উঅক এবং স্ঞ্ সম _অপবর্ত 
তথ!খ এবং ঘ রাশির খইখ ও ধইঘ সম অপবর্ত্য কল্পিত 
হওয়াতে উঅক যদ্দি উঅগ রাশির 'অধিক হয় তবে খইখ 
ও খইখ রাশির অধিক হইবেক যদি সমান হয় তবে সমান 
এবং যদ্দি ন্যুন হয় তবে নুন হইবেক (৫1৫ সংজ্ঞ1) অপর 
ইঅক এবং ইঅগ, অক এবং অগ ৯ সম অপবর্ত্য 
এবং খইখ ও খইঘ ইখ এবং ইঘ রাশির সম অপবর্ত্য অত- 
এব ইক : অখ:: অগ : ইঘ। অতএব চারি রাশির 
ইত্যাদি । ইহাই এস্থলে উপপাদ্য। | 
অন্থমান। তদ্রপযদি ক :খ ::গ:ঘ হয় এবং কোন 
অঙ্ক অর্থাৎ অ পরিমাণে ক এবং গ রাশির সম অপবর্ত্য 
কল্পন! কর! যায় ষথা জক এবং অগ তবেঅক :খ : 
অগ: ঘ উপপন্ন হইবে। কিন্তু এ অনুমান উক্ত, প্রতিজ্ঞা ই 
উহ্যা, ইহা কহ। যাইতে পাঁরে কেননা ত অ-১ হইলে বউপ- 


পত্তি হইবে। 





ৃ মির নাক রি রঃ 
এক রাশি যে পরিমাণে অন্য কোন রাশির অপবর্ত্য মেই 
পাঁরমাণে প্রথমের এক ডা যদি অপরের এক তাঁগের অপ- 
বর্ত্য হয় তবে সমুদয় রাশি ঘে পরিমাণে সমুদয়ের অপ-. 





39 60, 


71/4-7813 15 019: 907010 10010016 01 48--7 0)86 71 8০1 
70796 8১ 71487713757 (-8০) 

16৮ 1).1)6 রা 8500988 0£ 4 800০ 13১ 0701) 4131), 
8110, 800100 73 €0 17901 4-51)1713. 1010150017৩ (1- 5. 
1117-5711)+7003 3 18৮ নি 1012) 1১06)) ৪700 7/4--71) 
771) 7 796 |) 48773) 906150979 48-71-5711 187 
1১.) 1])0766316, €০০, 0, ॥, 1). 


৮80৮, $7.171201. 


10 দিও 67781111716 01 ৫ 5 0%/ ৫7 7%798167 ৫ 
77161716 ০) 1০ 5০716 27077808000 ৫. 165 7%7767 76 
1219 ৫2001) 16. 76710778207 20811 86. 1126 36716 77121681)16 
€7 0৫716 07168৫6) 174৫ ৫7৫ দি 07 £%6 17075 
৫ % রি 


1. 1714 200. 74 ৪ 2011100165 ০01 009 1090016006 4$) 1) 
076 00100015 £% 910 7 200 196 7% 192 2680 (10947) 771. 
74 00170212848 25 ০টি 85127 £000905 আতাট, 07148 
778-(778)% ৃ 


[56 719 2? ) 0700 1775% 7.1 10160079 (8. 3.) 
181), ০০০:784.407 08055 4 002) 00079 800 70/5774 লল 
1. : 1609076 ঢা 00100901954 26 0 ৪3 (00167৩ ৪17৫. 
07169 2 9, &৪ রা রা ?--7) 0] ০ (৮৮7?) 
হাতটি, রা হি | ৃ 


শি 89. নস িিনছার্ছি 9 নন নদ ৪১৮৩৯ ্ 
80810 ৪0165) ০170-77-75] 006 71/১-774 ল ০ | 


ক্ষেএতত্ত্ব তন 


বন্ত্য অবশিষ্ট ভাগও সেই পরিমাণে অবশিষ্টের টিটি 
হইবে র 

অক এবং অখ রাশি ক এবং খ রাশির কৌন সম অপবর্ত) 
কল্পনা কর তাহার মধ্যে ক রাশি খরাশি হইতে অধিক । 
অক যে পরিমাণে ক রাশির অপবর্ত্য অক-_-অখ সেই পরি 
মাণে.ক--খ রাশির অপবর্ত্য হইবে অর্থাৎ 'অক--অখ- 
অ (ক-_-খ)। ্‌ 

ক হইতে খ ব্যবকলন করিলে থ অবশিষ্ট কল্পনা কর 
অতএব ক--খ-ঘ। অপর উভয় "পার্খেখ যোগ করিলে 
কু ঘ+খ। অতএব (৫1১ অক - জসঘ+অখ এবং উভয় 
স্থলে অখ বিয়োগ করিলে অক --অখ -_ অঘ। অধিন্ধ 
ঘ-ুক--খ অতএব অক--অখ- অ (ক--খ)। অতএব 
এক রাশি ইত্যাদি । ইহাই এস্থলে উপপাদ্য । 





৬ প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য | 
কেন রাশির কিয়ং পরিমা ণান্ুযায়্ি অপবর্ত্য হইতে সেই 
৬ তদপেক্ষ! ক্ষ্র পরিমাণান্থযায়ি অপবর্ত্য ব্াবকলন 
২ 
রংল এ দুই অন্কের অন্তর যে পরিমাণে একের অপবর্ত্য সেই 
রে অবশিষ্টাংশ উক্ত রাঁশির অপবর্ত্য হইবে। 
অক এবং ইক অ এবং ই পরিমাণে ক রাশির অপবর্ত 
কল্পনা কর এবং অ অর্ক ই হইতে অধিক জ্ঞান কর। অক-_ 
ইক অ--ই পরিমাণে ক রাঁশির ব্যাপক হইবে অর্থাৎ অক 
_-ইক লন (অ--ই) ক। 
অ-ইসউ কল্লনু। কর তাহাতে অ- ইউ অতএব 
(২৩) অক-ু ইক + উক। উভয় পার্খহইতে ইন্ষ বিয়োগ 
ক্র ভাঁহাতে অক--ইক - উক হইবে । . 


49 | 901 গণ, 
[১107১ &০27120091, 


41987 /07778676, 0৫ 1)701)071807019) 61167 ৫76 17701)0768078- 
019 0150 27119 2189 27/067561%, 


[4:30 20 2 00১ 0060 5150 3 2 & 22002 0৮ 

1১96774, 20070) 0০ এও 6010)910]195 ০01 4 21:00) 
%19 2700 %]) 7) 90007000101195 ০ 13 8770 1). 11067), 0৪- 
০2096 4 : 13: : 09:10) 10784 1061989 0১217 7, 280 ৮111 
91653 (781) %]) € 99? 5. ০. ), 1109 15916 % 0৫ 97960 
(1191) 7745 71) 91111 00. 01626019080 780,1201 016 95109 
19203017, 167] 74১5 71) 5 7705 2000 10713 74) %1) 
70 06713) 19 210 20 6001750100169 0 13 80৫ 
[), 800 774) 70 809. না 01 48 2100. 05 01667 
ডি (70665. 5.) 13: &25002051 2006150019 :&6. ৫. 


৮7২0১, 3. 1155017৮ 


1 %৫ 179 6 76 ৪০726 %%1%7 রা 41 76 5669৫, ০7 01 
82708 1776 0 26১ 2266 06 £ ০07 61৫ 1৮1) 1116 
0056 £9 69 £/8৫ 3৫69%0 ০৪ 27৫ 11027 20 £1৫./987৫/, 


1750 11 781 1 ৩ পম 01 (00০ টি 
4৯200 9; 78 8: 435 ৮ ১ এ 


1956 9172, 500 93 9001000100165, 9 ৪7৮ 001096৮ % 
8100 ০4450 13 90017001011195 05 8109 11012019671) : 08996 
খা] ০6 7771 (8. 5.) 178) %/0 (3. 5.0, 10. ও) 1 7170. 
96 0০867 0790 02710 05 8150. পাতা 832107 আছি 16 





ক্ষেত্রতত্ব। ৪৪ 


অতএব অক--ইক রাশি উ অর্থাৎ অ--ই পরিমাণে ক 
রাশির ব্যাপক হইবে অর্থাৎ অক--ইক 7 (€(অ-ই)ক। 
অতএব কোঁন রাশি ইত্যাদি। ইহাই এস্কলেন্উপপাদ্য। 

অন্থুমান। ছুই অস্কের অন্তর এক হইলে অর্থাৎ অ--ই 
-১ হইলে অক-_ইক - ক। 

ূ ক প্রতিজ্ঞ! । উপপাদ্য। 

চারি অন্রপাতীয় রাশিকে বিলোম অর্থাৎ অগ্র পশ্চাৎ 
করিলেও তাহারা অন্থপাতীয় থাকিবে । 

বদিক:খ::গ:ঘ তবেখ:ক:: ঘ: গহৃইবে। অক 
এবং অগক এবং গ রাশির কোন সম অপবর্ত্য কল্পন। কর এবং 
ইখ ও ইঘ খ এবং ঘ রাশির কোৌঁন সম অপবর্ত্য কল্পনা কর। 
অতএব ক : খ:: গ: ঘ একারণ অক ইখ হইতে যদি নুযুন 
হয় তবে অগ ও ইঘ হইতে নুযুন হইবে (৫1৫ সং) অর্থাৎ 
ইখ যদি অক হইতে অধিক হয় তবে ইঘঘ ও অগ হইতে 
অধিক হইবে । এ কারণ যদি ইখ »_ অক, তবে ইঘ _ অগ 
এবং যদি ইখ € অক, তবে ইঘ € অগ হইবে । অপর ইখ 
এবং ইঘ্ঘ খ এবং ঘ রাঁশির সম অপবর্তয এবং অক ও অগক 
ও গরাশির সম অপবর্ত্য অতএব খ: ক::ঘ: গ। অতএব 
চারি অন্থপাতীয় ইত্যাদি । ইহাই এস্থলে উপপাদ্য । 

খ প্রন্তিজ্ঞঃ। উপপাদ্য । 

এথম রাশি দ্বিতীয়ের যে অপবস্ত্য অথবা অংশ তৃতীয় 
যদি চতুর্থের সেই অপবর্ত্য ৰা অংশ হয় তবে এথমের দ্বিতীয় 
সহিত ঘে নিষ্পত্তি সম্বন্ধ তৃতীয়ের চতুর্থ সহিত সেই দি 
সম্বন্ধ হইবে। | 

প্রথমতঃ অক এবং অখ যদি ক এবং খ রাশির সম অপ- 
বর্ত্য হয় তুৰে অক$ ক :: অখ : খ। ভক এবং অখ রাশির 
ই পরিমাণ সন অপবর্ত্য কল্পনা কর এবং ক ও খরাশর উ 
" পরিমাণে মম অপবর্ত্য কল্পন। কর। এ সকল অপবত্ত্য ক্রমশঃ 
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ক্ষেত্রতত্ব। 85 
ইঅক, উক, ইঅখ, এবং উখ হইবে । অপর ইঅক যদি 
উক হইতে অধিক হয় তবে ইঅ ও উ হইতে অধিক হইবে 
এবং ইঅ যদি উ হইতে অধিক হয় তবে ইঅণ্ধ উখ হইতে 
অধিক হইবে অতএব যে স্থলে ইঅক উক হইতে অধিক সে 
স্থলে ইঅখ উখ হইতে অধিক 1 তদ্রপ যদ্দি ইঅক ₹উক 
তবে ইঅখ _ উখ এবং যদি ইঅক € উক তবে ইঅখ এ 
উখ। অপর ইঅক ইঅখ ছুই রাশি অক এবং অখ রাশির 
সম অপবর্ত্/ এবং উক ও উখ ছুই রাশি ক এবং খরাশির সম 
অপবর্ত্য অতএব অক ; ক: অখ : খ(৫1৫সং)। 

দ্বিতীয়তঃ গ রাশি যে পরিমাণে ক রাশির অংশ ঘ সেই পরি- 
মাণেখ রাশির, অংশ কল্পনা কর তাহাতে ক যে পরিমাণে এর 
রাশির অপবর্ত্য খ সেই পরিমাণে ঘ রাশির অপবর্ত্য হইবে 
তন্গিমিত্ত পুর্বেক্ত ন্যায়েতে ক:গতখঃঘএবৎ (৫1ক 
প্রতিঞ্ঞান্লারে) বিলোম নিষ্পত্তি সম্বন্ধে গ : ক:: ঘ: খ। 
অতএব প্রথম রাশি ইত্যাদি । ইহাই এস্থলে উপপাদ) | 


গ প্রতিজ্ঞা। উপপাদ্য। 

প্রথম রাশির দ্বিতীয় সহিত যে নিষ্পত্তি সম্বন্ধ চতুর্থ 
পহিত তৃতীয়ের সেই নিষ্পত্তি মস্বন্ধ হইলে প্রথম রাশি যদি, 
কিয়ৎ পা রমাণে দ্বি তীয়ের অপবস্ত বা অংশ হয় তবে তৃতীয়ও 
সেই পরিষাণে চতুর্থের অপবর্তঁ বা অংশহইবে। 

ক: খ::গ:খঘকলপন। কর এবং প্রথমতঃ ক রাশি খ রাশির 
অপবন্ত্য হউক। গ সেই পরিমাণে ঘ রাশির অপবর্তঠ হইবে 
অর্থ/(ৎ যদি কল অখ তবে গন অঘ। 

ক এবং গ রাশির কিয়*্পরিমাথে (অর্থাৎ্দ্বি সং খ্যক অঙ্ক 
পরিমাণে) সম _অপবৃস্ত? কল্পনা কর অর্থাৎ, ২ক এব? ্গ 
এবং খ ও থ্‌ রাশির ২অ পরিমাণে সম অপবস্তয কল্পন! কর 
অর্থ/ৎ, ২অখ ও ২অঘ, (৫1৩) অতএব ক- অখ একারণ 
২ক-্০২ংঅখ। অপর ক:খ::গ:ঘ এবং ২ক- ২অখ 


42 0609গপািছ, 
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[8৮0 [406 4106 2 [খা 0113) 0173 079 98008 091 011). 
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&: 020. উপ & 05 ৪. [১817৮ 01 1), 13 75 & 
1010 ০1 5 0100 1)07910076) 8319 9176৮] 8150%6) 1) 15 
(1০ 58109 [01079 01 09 9150 010:810£0 079 (006 9216 
[৮০1 0) ৮8৮ & 50113, 110709106 ৫০ 0), 04), 


রর [১7.01. চা]. 707, 

47821 712775%485 7৫06 11৫ 90716 70660 ৫0 176 8৫716 71004 
78/8065072. £70৫ 9206 1৫5. (76. 56 70150 00. 6744 
11077016069, 


1664 8090 03 06 ৫0081 117900101063, ৪00 0 ৪0 000)617 
5:0:::0820. 


166 7148) 103 0০ 279 ৬০০০০ 04 48000 13; 270 
704 2) 107018]16 910. 


13608056 & _ 374 _ 183 (4০17 5): 10910101911 
7018 196 0168691 (90 70১ 711) 15 06809 07070 2701 
7048 ০7), 171০5 209) ৰা 74২7) 7113-70. 1300774 
900 713 ৪16 90 608100018)19 ০ 4৪70 7 200 সি 13 
27) ১, 0 ত. 81919101601), 5, 0) & 26 
)) ১0, 


/02)10) 11 টিটি 70822: 7) 001 85 1723 09০0 
[01০৩0 48:05:88: ০ 8200 [তাত] (ঠ. ৯ 0,417 
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একারণ ২গ 7 ২অত্ঘ (৫1৫ সং) অতএব গু অদ্ব স্থুতরাঁৎ গ 
রাশি অ পরিমাণে ঘ রাশির ব্যাপক অর্থাৎ যেপরিমাণে ক রাশি 
খ রাশির ব্যাপক সেই পরিনাণে গ রাশি ঘ রাশির ব্যাপক । 

দ্বিতীয়তঃ ক রাশি খ রাশির অংশ কল্পনা কর টা গন 
রাশি ঘরাশির তজূপ অংশ হইবে, কেননা ক: খ: 

ঘ তশ্গিমিত্ত বিলোম নিষ্পত্তিতে (৫।ক প্রতিজ্ঞ। ) খ: ক 
ঘ:গ্। অপর ক রাশি খ রাশির অংশ হওয়াতে খ রাশি 
ক রাশির অপবত্ত অতএব গুর্ববোক্তি উপপত্যন্থ সারে ঘ রাশি 
গরাঁশর &রূপ অপবত্ত্য সুতরাং ক রাশি খ রাশির যে 
অংশ গ রাশিও ঘ রাশির সেই অংশ । অতএব প্রথমরাশির 
ইত্যা্দি। ইহাই এস্থলে উপপাদ্য। 


৭ প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য । 

কোন এক রাশির সহিত সমান২ রাশির নিষ্পত্তি অস্বন্ধ 
সমান হয় এবং সমানং রাশি সম্বন্ধে এক রাশির নিম্পত্তিও 
সমান হয়। | 

ক এবং খ সমানং রাশি এবং গ অন্য কোন রাশি কল্পন। 
কর তাহাতে ক: গ:: খ: গ উপপন্ন হইবে । 

অক এবং অখ ক এবৎ খ রাশির কোন সম অপবস্ত? 
এবং ইগ গ্রাশির কোন্‌ অপবস্ত্য হউক। 

ক- ঘ একাঁরণ অক - অধ্ধ (৫া১জ্ঘতঃ সাধ্য) অতএব 
অক যদি ইগ হইতে অধিক হয় তবে অখ রাশিও ইগ্ন হইতে 
অধিক হইবে এবং যদি অক - ইগ তবে অখ - ইগ অথবা 
যদি অক € ই তবে অখ « ইগ। অপর অক এবং অখ 
ক এবং খ রাশির কোন সম অপবর্তা এবং ইগ গ রাশির 
কোন অপবর্তা অতএব (৫1৫ সং)ক:খ::খ:ণথ। 

অপিচযদ্রি ক খতবে গ:ক::গ : খকেননা পুর্ব উপ- 
পত্যন্সারে ক: গ্র:: খ গুতা (৫। ক প্রতিজ্ঞা)গ :ক : 


গ : খ অতএব কোঁন এক রাশির ইত্যাদি | ইহাই এন্থলে 
উপপাদ্য । ন্‌ 


45 1:01 হাতে, 
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৮ প্রতিজ্ঞ! ৷ উপপাদ্য । 

বিষম রাঁশির মধ্যে বৃহত্তরের কোন রাশি সম্বন্ধীয় যে 
নিষ্পত্তি তাহ। ক্ষুদ্রতরের সেই রাশি সন্বন্ধীয় নিষ্পত্তি অপেক্ষা 
অধিক; এবং কোন রাশির বৃহত্তর সম্বন্ধীয় যে নিষ্পত্তি তাহ! 
ক্ষপ্রতর সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তি অপেক্ষ। অল্প। 

ক + খ রাশি ক রাশির বৃহত্তর কল্পনা কর এবং গ অন্য 
জান রাশি কল্পনা কর। ক + খরাশিরগ সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তি 
ক রাশির গসন্বন্ধীয় নিষ্পত্তি অপেক্ষা অধিক এবং গ রাশির 
ক সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তি ক + খসঙ্বন্ধীয় নিষ্পত্তি অপেক্ষা অধিক। 

অ এমত এক অঙ্ক কল্পনা! কর যেন একি অখ প্রতোকে গ 
অপেক্ষা অধিক হয়। অপর অক +অখ হইতে অন্যুন্ু* 
অথচ গ রাশির ক্ষুদ্রতম অপবস্ত্য এমত এক রাশি কল্পনা কর 
যথা! ইগ ভাহাতে ইগ্র__গ অর্থাৎ (ই-১)গ (১, ১) 
অক + অথ হইতে স্থ্যন হইবে অথব| অক + অখ অর্থাৎ 
অ(ক+ খ) রাশি (ই--১)গ হইতে অধিক হইবে। 
অধিকন্ত অগ রাশি অক + অখ রাশি হইতে অন্থান এবং গ 
রাঁশি অখ হইতে ম্যুন একারণ ইগ-_গ ৮ অক অর্থাৎ অক 
€ ইপ্ধ--গ সুতরাং অক € (ই--১)গ অতএব অ পরিমাণে 
ক-+- খরাশির অপবর্ত/ অ--১ পরিমাণে গ রাশির অপবর্ত্য 
হইতে অধিক কিন্তু অ পররমুণ ক রাশির অপবত্ত এ ই--১ 
পরিমাণে গ রাশির অপবত্ত্$ হইতে অধিক নহে অতএব 
(৫1৭ সং) ক-+ খরাশির গ সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তি করাশির গ 
সময় হইতে অধিক | 


কির ৭ ৯ 


* মূল গ্রন্থে লিখিত আছে “অধিক” তাহাতে প্রমাণে 
দোষ আই সে কেননড তাহা! হইলে (ই--১)গ রাশি 
অক + অখ হইতে নিতান্ত স্থ্যন হইত না, সমান হইতেও 
পারিভ। 


এন 0750াণাতে 
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অপিচ ই--১ পরিমাণে গ রাশির অপবর্ত্য অ পরিম়ীণে 
ক রাশির অপবস্ত্য হইতে অধিক কিন্তু অ পরিমাণে ক + খ 
রাশির অপবস্ত্ঠ হইতে অধিক নহে একারণ গ্ধ রাশির ক সম্ধ- 
স্বীয় নিষ্পত্তি ক + খ সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তি হইতে অধিক। 
অতএব বিষম ইত্যাদি । ইহাই এস্থলে উপপাদ্য । 





৯ প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য । 

যেং রাশির এক রাশির সহিত সমান নিষ্পত্তি সম্বন্ধ সে 
সকল রাশি পরস্পর সমান এবং যেং রাশির সহিত এক রাশির 
সমান নিষ্পত্তি সম্বন্ধ সে সকল রাঁশিও*পরস্পর সমান । * 

যদিক: গ:: খঃগতবেক 7 খ। 

কেননা যদি এমত না হয় তবে ক ৯ খ কল্পনা কর। অত- 
এব ক রাশি খ হইতে অধিক একারণ পুর্কোক্ত প্রতিজ্ঞার 
নায় অ এবং ই এমত ছুই অঙ্ক কল্পন। কর! যাইতে পারে যে 
অক ইগ রাশির অধিক অথচ অখ ইগ রাশির অনধিক হয়। 
অপরক :গ::খ: গ হওয়াতে অক যদি ইগ হইতে অধিক 
হয় তবে অখও ইগ হইতে অধিক হইবে (৫1৫) কিন্তু 
অখ ইগ রাশির অনধিক দর্শিত হইয়াছে অতএব ইহা! অন্থু- 
পপন্ন হইল । স্থৃতরাঁং ক রাশি খ রাশির অধিক নহে। তদ্রপ 
খ রাশি, ক রাশির অধিক নহে ইহাঁও উপগন্ন হইবে অতএব 
কখ পরস্পর সমান । 

অপিচগ: ক:: গ্ন: খকল্পনা কর তাহাতে ক. খ হইবে 
কেনন1 বিলোম নিষ্পত্তি দ্বারা (৫।ক)ক:গ::খ:গ 
স্থতরাৎ পুর্কোক্ত উপপত্ত্যন্থুসারে ক ক খ। 


১০ প্রতিজ্ঞা ৷ উপপাদ্য। 


. ছুই রাশির মধ্যে যে রাশির নিষ্পত্তি পরিমাণ অন্য এক 
রাশি সম্বন্ধে অধিক লেই রাশি বৃহত্তর এবং যাহার সম্বন্ধে 
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অন) এক রাশির নিম্পত্তি পরিমাণ অধিক সেই রাশি 
উভয়ের মধ্যে ন্যুন। | 

যদি গ সম্বন্ধে ক রাশির নিষ্পত্তি পক্মাণ খ রাশির 
নিষ্পত্তি পরিমাণ অপেক্ষা অধিক হয় তবে খ হইতে ক 
অধিক ! | 

ক:গ-স্ খঃগএকারণ এমত ছুই সংখ্যাত্মক অঙ্ক যথা! 
অই কল্পনা করাযায় যে অক ৮৮ ইগ অথচ অখ € ইগ 
হুইৰে (৫1৭ মং) অতএব অক ৮ অখ এবং ক ০৮ খ 
(৫1৪ স্বতঃ সাধ্য )। 

অপিচ গখ শক গ:ঃক কল্পনা কর তাহাতে খ এক 
হইবে কেনন| এমত ছুই সংখ্যাত্মক অঙ্ক যখাঅ ই কম্পন! 
করা যাইতে পারে বাহাতে অগ -৮ ইখ অথঢ অগ € ইক 

হইবে (৫1৭ সঃ ) অতএব অগ এক রাশির সম্বন্ধে ইখ হথযুন 
এবং ইক অধিক হওয়াতে ইখ এ ইক স্তরাংখ এ ক। 
অতএব ছুই রাশির নধ্যে ইত্যাদি । ইহাই এস্থলে উপপাদ্য । 





১১ প্রতিজ্ঞা উপপাদ্য । 

যে২ নিষ্পত্তি পরিমাণ অন্য কোন সামান্য নিষ্পত্তি পরি- 
মাণের সনান তাহারা পরম্পরও সমান। 

যদি ক:খ::গ:ঘ এবই গ:ঘ::উ:চতবেক:খ:: 
ঙ: ঢ হইবে। | | 

ক,গ, ঙ, রাশির কোন সম অপবস্ত/ যথ| অক, অখ, অঙ; 
এবং খ, ঘ, চ রাশির কোন সম অপবর্ত্য যথা! ইখ, ইঘ্ঘ, ইঙ, 
কল্পনা কর। ক:খ::গ:ঘ হওয়াতে যদি অক - ইখ 
হয় তবে অগ ০ ইঘ, হইবে (৫1৫ সং ) কিন্তু যদি অগ ০ 
ইন্ঘ তবে অঙ 2 ইচ' হইবে (৫1৫ সং) কেননা গ: ঘ: 
ড : চ'অতএব অক ৮ ইখ হইলে অঙ ০৮ ইচ রর । 
তদ্রপ অক - ইখ হইলে অঙ - ইচ, এবং অক € ইখ 
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হইলে অঙ € ইচ উপপন্ন হইবে। অধিকন্ভ অক এবং অঙ 

ক এবং ৬ রাশির কোন সম অপবর্ত্য এবং ইখ শু ইচখ 
রি 

এবং চ রাশির কোন সম অপবত্ত্য অতএব ক: খ:: 


উ:চ। অতএব যেং নিষ্পত্তি ইত্যাদি। ইহাই এস্থলে 
উপপাদ্য । 


১২ প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য । 

কতিপয় রাশি অন্ুপাতীয় হইলে কোন অগ্রবর্তিরাঁশির 
তদন্বর্তি রাশি সম্বন্ধে যে নিষ্পত্তি সমুদয় অগ্রবর্তির ৮১৪ 
অন্থুবর্তি ট রি নিষ্পত্তি । 

য্দিক: খ::গ: ঘ এবং গ: ঘ:১উ: চ হয় তবে কঃ 
খঃঃক+গ্র+ রঃ খ+ ঘ ও চহইবে। 

ক, গ, ও রাশির অক, অগ, অঙ সম অপবত্ত্ণ কল্পন। 
কর এবং খ, ঘ, চ, রাশির ইখ, ইঘ, ইচ, সম অপবত্তণ 
কল্পনা কর। অপর ক খ;গ:ঘ একারণ অক ৮ 
ইখ হইলে অগ ০ ইত্ঘ হইবে (৫1৫ সং) এবং অগ্ন 
-্প ইঘ হইলে অঙ ০০ ইচ হইবে কেননা গ: ঘ:: ও: চ। 
অতএব অক ৮ ইখ হইলে অক + অগ্ন + অউ -ইখ+ 
ইঘ + ইচ হইবে। তন্রপ আসক -- ইখ হইলে অক + অগ্ 
+ অঙ - ইখ + ইত্ঘ + ইচ হইবে। তথা অক « ইখ 
হইলে অক + অগ + অঙ € ইখ + ইঘ + ইচ হইবে। 
অনন্তর অক + অগ + অউ-অ(ক+ গ+উ)(৫1১) 
ঈতরাং অক এবং অক + অগ 7+ অঙ ক্রমশঃ কএবং ক + 
গ + উরাশির সম অপবস্তয। তদ্রপ ইখ এবং ইখ + ইঘ 

+ ইচ ক্রমশঃ খ এুবংখ + ঘ+ চ রাশির সম অপবস্ত্য 
অতএব (৫1৫ সং)ক' খ.: ক+গনবউ:খ+ঘ+চ। 
* অতএব কতিপয় রাশি ইত্যাদি। ইহাই এন্থলে উপপাদ্য। 
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১৩ প্রতিজ্ঞা। উপপাদ্য । মা 
প্রথম রাশির দ্বিতীয় সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তি পরিমাণ যদি ততী- 
মনের চতুর্থ সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তির সমান হয় কিন্ত'্তৃতীয়ের চু 
সম্বন্বীর নিষ্পত্তি যদি পঞ্চমের ষষ্ঠ সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তি অপেক্ষা 
অধিক হয় তবে প্রথমের দ্বিতীয় সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তিও পঞ্চ- 
মের ষষ্ঠ সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তি অপেক্ষা] অধিক হইবে । 

যদিকংখ::গ: ঘএবংগ: ঘ-ড; চতবে ক: খ ০ 
উ: চ। 

গ: ঘ ০ উ: চ হওয়াতে এমত ছুই অস্ক যথা জু এবং ই 
পাঁওয়। যাইবে যাহার গুণনে অগ - ইঘ কিন্তু জীউ এ ইচ 
হইবে (৫1৭ মং) পরন্ত অগ -৮ ইম্ হইলে অক ০৮ ইখ 
হইবে কেনন! ক: খ::গ: ঘ অতএব অক 2৮ ইখ এবং 
অউ € ইচ স্তৃতরাং ক : খ- উ:চ (৫1৭ সং) অতএব 
গ্রথম রাশির ইত্যাদি । ইহাই এস্থলে উপপাদ্য। 





১৪ প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য । 

প্রথম রাঁশির দ্বিতীয় সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তি বদি তৃতীয়ের চতুর্থ 
সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তির সমান হয় এবং প্রথম দি তুতীয় হইতে 
অধিক হয় তবে দ্বিতীয়ও চতুর্থ হইতে অধিক হইবে তথা যাঁদ 
সমান হয় তবে সমান আর ফদ নুন হয় তবেন্থ্যুন হইবে। 

যদি ক:খ::গ:ঘ তবেকশ০ গহইলে খত ঘ, 
ক গ হইলে খ -: ঘ, এবং ক এ গহইলে খ € ঘহইবে। 

প্রথমতঃ ক গ কল্পনা কর তাহাতে ক: খন শী: 
খ(৫1৮)কিস্তক:খ::গ;ঘ অতএব গ:ঘ্্গ:খ 
(৫1১৩) সুতরাং, খপ ঘ (৫1১০) 

তদ্রপ ইস্াও উপপ্রা্ হয়. যে ক. গ হইলেখন ঘ, 
এবং ক এগ হইলে খ€ ঘ। অতএব প্রথম রাশির ইত্যাদি 
ইহাই এস্থলে উপপাদ্য । 
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ক্ষেত্রতত্ব | ৪৮ 


১৫ প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য । "ক 
কতিপয় রাশির সম অপবর্ত্যের পরস্পর সম্বন্ধে যে নিষ্পত্তি 
রাশিরদেেরও সেই নিষ্পত্তি |, 


ক এবং খ ছুই রাশি এবং অ কোন সংখ্যাত্বক অঙ্ক 
কল্পনকর। ক:খ :; অক : অখ হইবে। 


ক:খ:: ক:খ (৫৭) একারণ ক:খ::ক+ক:খ 
+ খঅর্থাৎক :খ :: 1 
খ-+ ২খ অর্থাৎ ক:খ:: ৩ক:৩খ। কএবং খরাশির 
যাঁবদীয় সম অপবর্ত্যের বিষয় তদ্রপ হয়। অতএব কতি- 
পয় রাঁশির ইত্যাপ্দি। ইহাই এস্থলে উপপাদ্য। 





১৬ প্রাতিজ্ঞা। উপপাদ্য | 


সজাঁতীয় চারি রাশি অন্নুপাতীয় হইলে তাহারদ্ের বিনি- 
ময় নিষ্পত্তি সন্তাব্য। 

যদি ক: খ:গ:ং ঘতবে বিনিময়ে ক: গঃ: খ:ঘ 
হইবে। 


কখ রাশির অক অখণটুই গম অপবতত কল্পনা কর এবং 
গ্ঘ রাশির, ই ইঘ ছুই সম অপবস্তণয কল্পনা! কর তাহাতে 
(৫1১৫) ক:খ:: অক : অখ হইবে, অপর ক:খ:: গ: & 
একাঁরণ (৫1১১) গ্: ঘ:: অক: অখ। অধিকন্ত গ:ঘ: 
ইগ : ইথ সুতরাং অক: অখ:: ইগ : ইথ অতএব খদি অক 
- ইগ তবে অথ ০ ইখ (৫1১৪) যদ্দি অক ০ ই্গ তবে 
অখ - ইঘ অুখব। যদ্দি“অক € ইগ তবে অখ € ইঘ অতএব 
কী ক:গ::খ:ঘ। অতএব সজাতীয় চারি রাশি 

'ত্যার্দি। ইহাই এস্থলেউপপাদ্য । 


4) 120 2, 


1১1১017১, ৯৮1, 17150, 


চ 
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616 2150 &৫ 707079710%015, 2016) 60867197911, ৫24 15) 
, %£/16 06075 66 40176. 3260780. ৮5176171060 £/€ 


ক্ষেত্রতত্ব । | ৪৭ 


১৭ প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য । 

যে২ রাশির মধ্যে যোগ নিষ্পত্তি থাকে তাহারদের মধ্যে 
অন্তর নিষ্পত্তি ও হইবে অর্থাৎ প্রথম এবংদ্বিতীয় রাশির যোগে 
দ্বিতীয়ের সম্বন্ধে যে নিম্পন্ভি তৃতীয় চতুর্থের যোগে চতুর্থ 
সন্বন্ধেও যদি মেই নিষ্পত্তি হয় তবে গ্রথমের দ্বিতীয় ্্ীয় 
নিষ্পত্তি তৃতীয়ের চতুর্থ সম্বন্ধীয় নিষ্পন্তি তুল্য হইবে। 

যদিক+খ:খ::গ ++: ঘ তবে বিয়োগ দ্বারা ক: 
খ::গছ। 

ক এবং খ রাশির অ এবং ই পরিমাণ ছুই অপবর্ত্য কল্পন। 
কর অর্থাৎ অক ইখ। প্রথমতঃ অক, -:৮ ইখ কল্পন1 কর্‌ 
তাহাতে অখ যোগ করিলে অক + অখ-” অখ+ইখ হইট্ব | 
অপরঅক + অখ 7 অ(ক+ খ) (৫1১ অচ্ু) এবং অখ 
+ ইখ (অ+ ই)খ (৫1২ দ্বিতীয় অন্থ) অতএব অ 
(ক+খ)- (অ+ ই)খ। 

অপিচক +খ:খ:ংগকঘ:ঘ একারণ যদি অ (ক+খ) 
(অ+ ইটখ তবে অগ+ঘ) ০ (অ+ ই) 
অর্থাৎ অগ + অঘ ৮৮ অথ + ইঘ। উভয়তঃ অঘ বিযোগ 
করিলে অগ - ইঘ অতএব অক ইখ হইতে অধিক হইলে 
অগ ইদ্ হইতে অধিক -হয়। তদ্রপ অক -ইখ হইলে অগ- 
ইঘ এবং অক€ ইখ হইলে অগ€ ইঘ উপপন্ন হইবে। অত- 
এব ক:খ:: গ:খঘ। অতএব যেং রাশির মধ্যে ইত্যাদি। 
ইহাই এস্থলে উপপাদ্য। 

১৮ প্রতিজ্ঞ ৷ উপপা দ্য ৫, 

যেং রাশির মধ্যে অন্তর নিষ্পত্তি থাকে তাহারদের মধ্যে 
যোগ নিষ্পত্তিও হইবে অর্থাৎ যদি প্রথমের দ্বিতীয় সম্বন্ধীয় 
নিষ্পত্তি তৃতীয়ের চভুর্থ সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তি তুল্য হয় তবে 
প্রথম এবং দ্বিতীয়ের যোগে দ্বিতীয় সম্বন্ধে যে নিষ্পত্তি 
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ক্ষেত্রতত্ত্ব। ৫9 


তৃতীয় এবং চতুর্থের যোগে চতুর্থ সম্বন্বেও সেই নিম্পত্তি 
হইবে। 

যিক:খ::গ:ঘ তবে সংযোগদ্বারাফ + খ: খ:: 
গ-+ঘ:ঘ। 

ক + খএবং খরাশির অ (ক+খ) এবং ইখ দুই অপবর্ত্য 
কল্পন। করিয়া প্রথমতঃ অ ই হইতে অধিক কল্পনা কর্‌ 
তাহাতে ক+ খ রাশি খ হইতে অধিক হওয়াতে অ 
(ক+খ)-৮"ইখ। এ কারণে অ (গ+ঘ) ০ ই অতএব 
অ-” ই হইলে অ (ক+খ)রাশি ইখ হইতে অধিক এবং 
অ (গ + ঘ) রাশি ইঘ্ঘ হইতে অধিক হয়। তদ্রপ অ- ই 
হইলে অ(ক+ খ) রাশিইখ হইতে এবং অ (গন) 
রাশি ইঘ হইতে অধিক হয়। : 

অপিচ অ € ই অর্থাৎ ই ৮৮ অ কল্পনা কর তাহাতে 
অ (ক+খ)রাশি ইখ হইতে অধিক অথব! স্থান অথবা তত্তুল্য 
হইবে | গ্রথমতঃ অ(ক+ খ) রাশি ইখ হইতে অধিক 
হউক তাহাতে .অক + অখ ০৮ ইখ। উভয়তঃ ইখ রাশির 
সুযুন অখ বিয়োগ করিলে অক 2 ইখ - অখ অর্থাৎ অক 
৮ (ই-ম) খ। অধিকন্ত যদি অক-” (অ--ই )খ তা 
অগ” (ই-অ)ঘ কেননা ক: খ::গ:ঘ। অপর 
(ই--অ) - ইঘ -__ অঘ (১৫1৬) অতএব অগ ০ ইত্ঘ__ 
অন্ঘ এবং উভঘ্বতঃ অথ যোগে অগ্ + অথ ০ ইঘ অর্থাৎ 
(৫1১) অ (গ+ ঘ)১ ইঘ অতএব অ(ক+ খর 
ইখ হইলে অ(গ+ঘ)-৮ইঘহয়। 

তদ্রপ যদি অ (ক +খ)- ইখতবে অ(গ+ ঘ)- ইঘ 
উপপন্ন হইবে এবং যদি অ(ক+খ) € ইখ হয়তবে 
অ(গ্ন ঘ)€ ইঘ, উপপন্ন হইবে অতএব (৫1 ৫ সং) 
ক+খ:খগ+ঘ; ঘ। অতএব যে২ রাশির মধ্যে 
“ইত্/নদি। ইহাই এস্থলে উপপাদ্য । 
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ক্ষেত্রতত্ব। ৫১ 


১৯ প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য | 0 

কোন সমুদয় রাশির যদি অন্য কৌন সমুদয় রাশি সম্ব- 
ছ্দীয় নিষ্পত্তি প্রথম হইতে বিধুক্ত কোন রাশির দ্বিতীয় 
হইতে বিযুক্ত কোন রাঁশি সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তি তুল্য হয় তবে 
সগ্রদয়ের পরস্পর নিষ্পত্তির ন্যায় অবশিষ্টেরও নিষ্পত্তি হই- 
বেক।. 

মক: খংংগ:ঘএবংযদিগকহ 
ক--গ: খঘ ::ক:খ। 

ক:খ::গ: ঘএকারণ (৫1১৬) বিনিময় নিম্পভিতে 
ক:গ.:খ:ঘ সুতরাং অন্তর নিম্পন্ভিতে (৫1 ১৭) ক-- 
প:গঃংখ-ঘ:ঘ পুনশ্চ বিনিময় নিষ্পত্তিতে ক : 
খ-- ঘি হশগঘে পরন্ধ ক খে গা ঘ একারণ (৫1১১) 
ক--গ : খ-ঘ :: ক: খ। অতএব কৌন সমুদয় রাশির 
ইত্যাদি । ইহাই এ ল উপপাদ্য । 

অন্ভনান ক-গ : খঘ : গং ঘ। 


| ঘ প্রতিজ্ঞ ৷ উপপাদ্য । 

চারি রাশি অন্ুপাতীয় হইলে তাহার! পরিবর্তনেও অন্থ- 
গাঁতীয় হইবে অর্থাৎ প্রথম রাশির দ্বিভীয় বিয়োগাঁব- 
শক্ট নম্বন্ধে যে নিজ্পত্ত তৃতীত্ষের চতুর্য বিয়োথীবশিষ্টেরও 
সেই নিম্পত্তি হইবে। | | 

যদিক :খ::গ : ঘতবে পরিবর্তনে ক : ক--খ 
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পক্ষত্রতত্ব। ৫ 


অন্থমান এঁ রূপে ক: ক+খ::গ:গ + ঘ উপল 
হইবে। 





ূ ২০ প্রতিজ্ঞ 

প্রথম পক্তিতে তিন রাশি এবং দ্বিতীয় পঁক্তিতে অপর তিন 
রাশি-কল্পিত হইলে যদি ক্রমশ ছুইং রাঁশির নিষ্পত্তি পরি- 
মাঁণ সমান হয় তবে প্রথম রাশি তৃতীয়ের অধিক হইলে চতুর্থ 
রাশিও ষষ্ঠের অধিক হইবে তথা সমান কা সমান এবং 
ন্থযান হইলে স্থ্যুন হইবে। | 

যদিকখগ তিনরাশি এবং ঘ.ঙ চ অপর তিন রাশি 
কল্পিত হয় এবং যদি ক: খ::ঘ ও 
তথাখ :গ্র::উ:চহয় তবেক-্থা ঘ উ চ 


হইলে 'ঘ-”চএবংক-গহইলেত্-চআর কন 
হইলে ঘ € চহইবে। | 
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ক্ষেত্র তত্ব। ৫৩ 


হইলে ঘ € চহইবে । অতএব যদি নি পহভ্ডিতে ইত্যদি। 
ইহাই এস্কলে উপপাদ্য। 


২১ প্রতিজ্ঞা । ডপপাদা । | 
যদি প্রথমতঃ তিন রাশি এবং দ্বিতীয়তঃ অপর তিন রাশি 
কল্পিত হইলে বিপরীত মুখে ছুই২ রাশির সমান নিষ্পত্তি হয় 
তবে শ্রথম রাঁশি দ্বিতীয়ের অধিক হইলে চতুর্থ রাশিও ষষ্ঠের 
অধিক হইবে তথ] সনাঁন হইলে সমান এবং স্থ্যন হইলে 
নুন হইবে । 
যদিকখগ রর বউ চঅপর তিন রাশি, 
কল্পিত হয় এবং যদি ক: খ :: উ:ভএবৎখ: গ ::ঘ্ঘ: 
উ হয় তবে ক” জি এবৎ ক ল্ল গ হইলে 


ঘ- চতথাক €গহইলে ঘ€চহইবে।| ক খগ 
প্রথমতঃ ক ৮ গ কল্পনা কর তাহাতে] ঘ উ চ 
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বিলোম নিষ্পত্তিতে গ : খ :: উ: ঘ অতএব উ: ৮০৮ 
উ: (৫1১৩) একারণ ঘ 2 চ (৫1১৯) 

দ্বিতীয়তঃ ক.-্গ কর তাহাতে ক: খ::গ: খ 
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চ (৫1১১) অপর খ: গর £: ; : : উ এবং বিলোম নিষ্পত্তিতে 
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রা াঁৎঘ€চ। অতএব যদি প্রথমত? ইত্যাদি। ইহ।ই এম্থলে 
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ক্ষেত্র তত । ৫৪ 


২২ প্রতিজ্ঞা উপপাদ্য । 

প্রথমতঃ কতিপয় রাশি এবং দ্বিতীয়তঃ তত্সংখ্যক অপর 
কতিপয় রাশি থাকিলে যদ্দি ভ্রমশঃ ছুই রাশির মধ্যে 
সমান নিষ্পত্তি হয় তবে প্রথম শ্রেণীস্থ আদ্য রাশির অন্তিম 
সম্বন্ধে যে নিষ্পত্তি দ্বিতীয় শ্রেণীস্থ আদ্য রাশির অন্তিম 
সম্বন্ষেও সেই নিষ্পত্তি হইবে *। 

যদি কখগ তিনরাঁশি এবংঘ ও চ অপর তিন রাশির মধ্যে 
ক্রমশঃ ছুই২ করিয়া লইলে সমান নিষ্পত্তি হয় অর্থাৎ যদিক: 
খ::ঘ:ঙএবং খঃগ:: ৬: চতবেক: গঃয:চ। 
ক এবং ঘ রাশির অক অঘ ছুই সম গমপবর্ত্য কল্পনা! কর. 
এবংখও উ রাশির ইখ ও ইও ছুই সম অপ | 
বর্ত্য তথ। গ ও চ রাশির উন উচ ছুই সম ্ ্ রি 
অপবর্ত্য কল্পন। কর। ক : খ :: ঘ: ও | অক ইখ উগ্ন 
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রাশি উগ রাশিরন্ুানাতিরিক্ত অথবা সয।ন হইলে অধ রাশি 
উচ রাশিরও নুঃনাতিরিক্ত অথবা সমান হইবে কিন্তু অক 
অদ্থ ক এবং ঘ রাশির সম অপবর্ত্য এবং উপ উচ গন এবং 
চ রাশির সম অপবত্ত্য সুতর্লাং (৫ | ৫সং) ক :গ :: ঘ ;চ। 
অপিচ হুই শ্রেণীস্থ চারি রাশি কল্পিত হউক যাহারদের ছুই 
করিয়! গ্রহণ করিলে পরস্পর ক্রমশঃ সম'ন নিষ্পত্তি হয়। 
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ও : জউপপন্ন হইবে। হন 
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ক্ষেত্রতত্ব। ৫৫ 


কেনন] ক খগ এবং ও চছুই শ্রেণীস্থ তিন রাশির মুখ্যে 
দুইং গ্রহণ করিলে সমান নি তত হয় একারণ পুর্বোক্ত প্রক 
রণান্ুলারে ক'গ ৬: উর রে 
যাতে এ প্রকরণান্ুসারে ক: ঘ:: উড; জ। এবং রাশির 

সংখ্যা যত হউক উপপন্তি এরূপ ৫ | অতএব যা্দ প্রথ- 
মত: ইত্যাদি । ইহাই এস্থলে উপক্জাঁদ্য। 


২৩ প্রতিজ্ঞ ৷ উপপাদ্য । 
যদি সমান সংখ্যক কতিপয় রাশি ছুই শ্রেণীস্থ হইলে বিপ- 
বীত ক্রমে ছুই করিয়| লইলে পরস্পর সমান নিস্পত্তি হয় 
তবে প্রথম শ্রেণীস্থ অদ্য রাশির অন্তিন সম্বন্ধে যে নিচ্পন্তি 
দ্বিতীয় শ্রেণীন্থ আদ্য রাশির অন্তিম সম্বন্ধে সেই নিষ্পত্তি 
হইবে*। 
প্রথমতঃ কখ গ এবং ঘ উ চ ছুই শ্রেণীস্থ তিন২ রাশি 





কল্পিত হউক যাহাদের বিপরীত ক্রমে ছইং | বর 
করিয়। লইলে পরস্পর সমান নিষ্পাত্ত হয়| ঘ উ চ 
অর্থাৎ ক : খ:ঃ উ : চ এবং খ : ।অক অখ ইগ 


গ:: ঘ : ড তাহাতে ক : গ [অ ইউ ইচ 
ঘ : চউপপন্ন হইবে। | 

কখ ঘ রাশির অক অঞ্থ আুঘ সম অপবর্ত্য কল্পনা কর এবং 
গ্র ও চরাঁশির ইগ্গ ইউ ইচ সম অপবস্্য কল্পনা কর। 

ক:খ::ঙ : চএবৎ ক : খ:: অক : অখ (৫1১৫) 
তথা উ: চ :: ইঙ :ইচ একাঁরণ অক :অখ £: ইউ :ইচ 
(৫1১১প্ুনশ্ট খ :গ : : ঘ: উ একারণ অখ: ইগ :: অঘ: 
ই (৫13) এবং সম্পৃতি উপপন্ন হইয়াছে অক: অখ ডি ও 


শেপ পি সপ শি শা পাপ আপ পা 











৪০. ০ পল শা বা পপ ৯ ০০ পপ পাপ পা 


নি প্রতিজ্ঞা «“বিপরীতক্রমে সামান্যতঃ” এই শবে 
উক্ত হইয়া থাকে। 
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ক্ষেত্রতত্ব। ৫৬ 
ইচ অতএব অক -৮ ইগ হইলে বর ইচ হইবে (৫1২১) 
এবং অক হু ইগ হইলে অঘ _ ইচ তথা অক « ইগ্ন হইলে 
অন্ধ € ইচ হইবে অপর অক অদ্ঘ ক এবং ঘরাশির সম 
অপবর্ত্য এবৎ ইগ ইচ গ এবং চ রাশির সম অপবর্তৃ্য অতএব 
ক: গণ: :চ (৫1৫ সং)। 
অপিচকখগ্ধঘএবংঙউচছজ ছুই শ্রেণীস্থ চারি২ রাশি 
কল্পিত হউক যাঁহাঁরদের বিপরীত ক্রমে ছুইৎ করিয়া লইতে 
রে সমান হি টি | যথ] ক:খ::ছ:জ।খ: 
:চ:ছ। গড: চ। তাহাতে ূ ক সখ নশখশত 
ক:ঘ::: জ উপপন্ন সিনা কেননা । উড চ ছ জ 
কখগএবং চ ছজ ছুই শ্রেণীস্থ তিঙ্গং রাশির মধ্যে বিপরীত 
ক্রমে দুই» করিয়া লইলে সমান নিষ্পত্তি হয় একারণ প্রথম 
প্রকরণান্সারে ক :গ :: চ:জঅধিকন্তগ :ঘ::উ:চ 
অতএব নি প্রথম প্রকরণান্গুসারে ক :ঘ:: ও :জ। 
এবং রাশির নংখ্যা যত হউক উপপত্তি এঁ রূপ হইবে 





২৪ প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য । 

প্রথম রাশির যদ্দি দ্বিতীয় সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তি তৃতীয়ের চতুর্থ 
সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তি তুল্য হয় এবং পঞ্চমের দ্বিতীয় সম্বন্ধীয় 
নিষ্পত্তি যদি ষষ্টের চতুর্থ, সন্বন্ধীয় নিষ্পত্তি তুল্য হয় তবে 
প্রথম এবৎ পঞ্চমের একত্র যোগে দ্বিতীয়ের সম্বন্ধে যে নিষ্পত্তি 
তৃতীয় এবং ষষ্টের যোগে চতুর্থের সম্বন্ধেও সেই নিষ্পত্তি 
হইবে । | 
যদিক: খ::গ্র:ঘ এবংউ :খ::চ হুজি 
হয় তবে ক + উ : খঃতঃশ কচ: ঘ। রস. 

উ:খ:: চ: ঘ অতএব কিলো নিষ্পভিতে খ :উ :: ঘ: 
চঅপর ক: খ :: গ: ঘ কল্পিত হইয়াছে অতএব সামান্যতঃ 
(৫0২) ক; গ্ব:চ এবং যোগ নিষ্পত্তিতে (৫1১৮) 


রা 03014 শা, 
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ঞ& (23220 পা ঘা 30১0076791019) 40১ 0১৮0, 


চ২02 72 2100, 
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ক্ষেত্রতত্ব। | ৫৭ 
ক+উ:উ :: গ্র+ চ:চ।পুনশ্চ উ: খ:; চ: ঘকল্লিত 
হইয়াছে অতএব সামান্তঃ ক+উ:খ::গ+চ:ঘ 
অতএব প্রথম রাশির ইত্যাদি ইহাই এস্থলে উপপাদ্য । 


উ প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য । 


চারি অন্ুপাতীয় রাশির প্রথমোক্ত ছুই রাশির পরস্পর 
যোগ.বিয়োগ করিলে সমৃদয়ের অবশিষ্ট সম্বন্ধে ষে নিষ্পত্তি 
অপর ছুই রাশির এরূপ যোগ বিয়োগ করিলে সম্মদয়ের 
অবশিক্ট সম্বন্ধেও সেই নিষ্পত্তি হইবে। 

ক: খ::থ: ঘকল্পনাকর তাহাতে যদি ক-৮ খহয় 
তবেক + খ: কলখ তত গকিঘ গিতঘঅথবা ক বধ খ 
হইলে ক + খ:খক ১: গত ঘাগ। নু 

কেননা যদি ক-খ তবে ক: খ::গ: ঘ একারণ 
(৫1১৭) অন্তর নিষ্পত্তিতে ক-খ : খ :: খ-ঘ্ : ঘ স্ুত- 
রাঁং বিলোম নিষ্পত্তিতে ৫1ক) খ : ক-খ ঘর খদ্ষি 
অধিকন্তু যোগ নিষ্পত্তিতে (৫1১৮) ক + খা খত গন 
ঘ :ঘ অতএব সানান্যতঃ (৫1২২) ক + খ ;:ক-খ::গ+ 
ঘ: গ-ঘ। এবং ক € খহইলে তদ্রপ ক +খ : খ-ক :: 
গ+ ঘ: ঘ-গ্নউপপন্ন হইবে । অতএব চারি অন্থুপাতীয় 
ইত্যাদি। ইহাই এস্থলে উপপাদ্য [ 

 চ প্রতিজ্ঞা ৷ উপপাদ্য । 
সমানং নিষ্পত্তি যোঁগে যেং নিষ্পত্তি হয় তাহাঁও 
পরস্পর সান। 

ক এবৎ খ ও খ এবং গ লহ্বন্ধীয় নিষ্পত্তির যোগে ক এবং 
গ সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তি উৎপন্ন"হইতেছে এবং ঘ এবং উ ও উ 
এবং চ সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তি যোগে ঘ এবং চ সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তি 
উৎপন্ন হইতেছে যদি ক রাশির খ সববন্ধীয় এবং খ রাশির গ 
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_ ক্ষেত্রতত্। ৫৮ 


সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তি ক্রমশঃ ঘ রাঁশির ও সম্বন্ধীয় এবং উ রাশির 
চ সন্বন্ধীয় নিষ্পত্তির সমান হয় তবে ক :গ্র::ঘ : চ। 


কেনন] প্রথমতঃ যদি ক রাঁশির খ টি খ গ 
নিত উসক্বন্ীয় নিষ্পত্তি তুল্য ঘ উ 5 
হয় এবং খ রাশির গ সত্বন্ধীয় নিষ্পত্তি ঙ রাশির চ নর 
নিষ্পত্তির তুল্য হয় তবে সামান্যতঃ (৫1২২) ক: গ:: 
'ঘ,. চ। 

দ্বিতীয়তঃ যদি ক রাশির খ সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তি ও রাশির 
চ সন্বন্ীয় নিম্পত্তির তুল্য হয় এবং খ রাশির গ সম্বন্ধীয় 
নিষ্পত্তি ঘ রাশির উ সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তির সান হয় তবে 
(৫1২৩) বিপরীত ক্রমে সামান্যতঃ ক *শ্ ::ঘ:চ! অপর 
যত নিষ্পত্তি হউক উপপ্তি এ রূপ হইবে । অতএব সমান২ 
নিষ্পত্তি ইত্যাদি । ইহাই এস্থলে উপপাদ্য । 


. পঞ্চমোধ্যায়ঃ সমাপ্ত | 
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৬ অধ্যায়? 





সংজ্ঞা । 
১ যেং সরল রৈখিক ক্ষেত্রের কেণ সকল ক্রমশঃ সমান 
এনৎ সমান+ কৌণ সৎ- 


লগ্ন বাহু পরস্পর অন্থ- ' 
পাতীয় “স সকল ক্ষেত্র- ০০ 1 
কেসদ্রশকহাযায়। * 

» দুই ক্ষেত্রের মধ্যে গ্রথমের এক বানু দ্বিতীয়েব এক 
পান্ছর সহিত যে নিষ্পত্তি যুক্ত ভষ্ব দ্বিতীযের অপর বাহু এখ- 
মের অপর বাহুর সহিত যদি সেই নিষ্পত্তি বুক্ত হয তবে 
প্রথমের ছুই বান্কে দ্বিতীয়ের ছুই বাহুর সহিত “উণ্ভয়ত 
অন্থপাতীয়” কহ। যায়। 

৩ কোন সৎল রেখারঞ্সম্নদায়াংশ যথা বৃহত্তর খণ্ডের 
সম্বন্ধে বৃহত্তর খণ্ড তথা ₹ ঘতরের সম্বন্ধে কল্লিত হউলে এ 
সরল রেখাকে অন্ত্য এবং মধ্য অন্ুপাতীয় বূপে ছিঙ্গ 
কহ যায়। 

৪ কোন ক্ষেত্রের শৃঙ্গ ভইতে ভূমি 
পর্য্যন্ত লঙ্ব পাত করিলে মেই ভান্বকে 
ক্ষেত্রের উন্নতি কন যায়। 
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১ প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য । ৃ্‌ 

ত্রিভূ্জ এবং সমানান্তরাল ক্ষেত্রের উন্নতি রেখা এক হইলে 
তাহারদের ভূমির পরিমাণে পরস্পর অন্থপাত 'হ্‌য় | 

কখগ কঘগ বিভুজ এবং গঙ গ্চ সমানান্তরাল ক্ষেত্র সমান 
উন্নত অর্থাৎ কচিস্ হইতে খঘ পর্যা্স লম্বপাঁজ করিলে সেই 
লহ্ব তাহারদের প। চি 
মান্য উন্নতি হ্‌- ূ 
ইবে । অতএব খগ 





বিতুজের এবং গউ ৯ 
সমানান্তরাল ক্ষেত্র গচ সমানান্তরাল ক্ষেত্রের সহিত সেই 
নিষ্পত্তি যুক্ত । 

খঘ রেখাকে উভয় পার্খে'জ এবং টা পর্যন্ত বৃদ্ধি কর এবং 

খগ্র ভূমির সমান খছ ছজ রেখ! ছেদ্কর তথা গ্রথ ভূমির 
সমান ঘট টঠ রেখ। ছেদ কর এবং কছ কজ কট কঠ সংযুক্ত 
কর। অপর গখ খছ ছজ পরস্পর সমান হওয়াতে কখগ কছখ 
কজছ ত্রিতুজ সকল পরস্পর সমান, (১/৩৮) অতএব জগ 
রেখ! যৎ্পরিমাণে খখ রৈথাল্ম অপবর্ত্য কজগ ত্রিভুজও সেই 
পরিমাণে কখগ ত্রিতৃজের অপবর্ত্য। তদ্প গঠ রেখ! 
বৎ্পরিমাণে গ্রঘ রেখার অপরবর্তয কঠগ ত্রিতুজও সেই পরি- 

মাণে কগঘ ত্রিভুজের অপবর্ত্য। অধিকন্ত' জগ ভূমি গঠ 
ভূমির সান হইলে কজগ ব্রিভুজও কগঠ ত্রি ত্রিভুজের সমান 
হইবে (১৩৮) এবং জগ গঠ ভূমির অধিষ্ক হইলে কজগ 
ত্রিভুজও কগঠ ত্রিতু$জর অধিক হইবে তথ] ভূমি ন্থুযন হই- 
লে ত্রিতুজও নুন হইবে। খখ গছুই ভূমি এবং কখগ 
*কগমঘ ছুই ব্রিভৃজ এই চারি রাশির * মধ্যে প্রথম এবং তৃতীয়ের 
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(অর্থাৎ খগ ভূমি এবং কখগ ত্রিভুজের) জগ এবং কজগ সম 
অপবর্ত্য এবং দ্বিতীয় ও চতুর্থের অর্থাৎ গঘ ভূমির ও কগম্ম 
ত্রিভৃজের গঠ এবং কণ্ঠ সম অপবর্ত্য কল্পিত “হইয়াছে এবং 
এমত উপপর্ন হইয়াছে যে জগ ভূমি গঠ ভূমির অধিক হইলে 
কজগ ত্রিভুজ কগঠ ত্রিভূজের অধিক হইবে ও জগ গঠ রা 
হইলে কজগ কগঠ সমান হইবে তথ! ভমিন্থ্যন হইলে তরি 
জণও্ স্থ্যুন হইবে অতএব (৫1৫ সং) খগ ভি যতি 
সম্বন্ধে যে নিষ্পত্তিযুক্ত কখগ ত্রিভূজও কগঘ ত্রিভুজের সম্বন্ধে 
সেই নিষ্পত্তি বিশিষ্ট | 

অপিচ গঙ সমানান্তরাঁল ক্ষেত্র কখখ ত্রিভুজের গুণ 
এবং গচ সমানান্তরাল ক্ষেত্র কগঘ ত্রিভুজের দ্বিগুণ (৪১) 
এবং কতিপয় রাশির সম অপবর্তে্ের পরস্পর সম্বন্ধে যে 
নিষ্পত্তি রাঁশিদিগের পরস্পর সম্বন্ধে সেই নিষ্পত্তি 0৫1১৫) 
অতএব কখণ ত্রিভুজ কগঘ ত্রিভুজের সম্বন্ধে যে নিষ্পত্তি 
বিশিষ্ট গঙ সমানীন্তরাল ক্ষেত্র গচ সমানান্তরাল ক্ষেত্রের 
সম্বন্ধেও সেই. নিষ্পত্তি বিশিষ্উ। অপর পুর্বে উপপন্ন 
হইয়াছে যে খগ ভূমি গঘ ভূমির সম্বন্ধে যে নিষ্পত্তি 
ধারণ করে কখগ তিভূজও কগঘ ত্রিভুজের সম্বন্ধে সেই 
নিষ্পত্তি ধারণ করে এবং কখগ ত্রিভুজ কগঘ ত্রিভুজের 
সম্বন্ধে যে নিষ্পত্তি বিশিল্ট গড় সমানন্তরাঁল ক্ষেত্র গচ 'সমা- 
নান্তরাল ক্ষেত্রের সম্বন্ধে সেই নিষ্পত্তি যুক্ত অতএব (৫1১১) 
খগ ভূমি গঘ তৃমির সম্বন্ধে যে নিষ্পত্তি ধারণ করে গউ সমা- 
নখন্তরাল ক্ষেত্রওগচ সমানা স্তরাল ক্ষেত্রের সম্বন্ধে সেই নিষ্পত্তি 
ধারণ করে। অতএব ত্রিভুজ ইত্যাদি ইহাই এস্থলে উপ- 
পাদ্য। 

অন্যমান। ইহাতে নিশ্চয় বোধ হইতে তেছে যেত্রি ভুজ 
এবং সমানান্তরাল ক্ষেত্রের উন্নতি সমান হইলে ত [হারদের 
তমির পরিমাণে পরস্পর অন্থুপাঁত হয়। 
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ত্রিভজ এবং সমা নান্তরাঁল ক্ষেত্র এমত করিয়! স্থাপন, কর 
যে তাহারদের ভূমি এক সরল রেখায় থাকে এবং রাস 
শক্ হইতে তূমির উপর লম্বপাঁত কর * তাহাতে শঙ্গ 

সংযোজক রেখা ভূমির সমানান্তরাঁল হইবে (১৩৩) কেননা 
লম্ব রেখ! সকলি সমান ও সমাঁনীন্তরাল। পরে পুর্ব 
অস্কপাত করিলে উপপন্তিও তাদ্বশী হইবে। 





২ প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য । 

ত্রিভুজের এক বাহুর সমানান্তরাল্প ভাবে সরল রেখ 
নিষ্কাস্য করিলে তাহ। ত্রিভ রভুজের মধ্যে অন্য দুই বাঁছকে 
অথব। ত্রিভূজের বাহিরে বদ্ধিত ভুই বাছকে অন্থুপাতীয় 
কপে ছেদ করিবে, এবং ছুই বাহু ত্রিভুজের মধ্যে অথবা 
বাহিরে অন্থপাতীয় বূপে ছিন্ন হইলে ছেদ চিত্র সংযোজক 
রেখ! অবশিক্ট বাছর সমানান্তরাল হইবে। 

কখগ ত্রিভুজের খগ বাহুর সমানান্তরাল ভাবে ঘঙ রেখ। 
কল্পিত হউক খখ রেখার ঘক সহিত যহ্পরিমাণে নিষ্পত্তি 
গ্ঙ রেখার ওক সহিত সেই পরিমাণে নিষ্পত্তি হইবে। 


ঙ 





ঘি. খা. 
খঙ গঘ সবযুক্ত কর অতএব খঘঙ এবং গঘঙ ছুই ত্রিভুজ 
'ঘঙ এক তমির উপরিস্থ এবং খগ ঘঙ সমানাস্তরাঁল রেখার 
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ক্ষেত্রতত্ী। ৬৩ 


মধ্যস্থ হওয়াতে তাঁহারা পরস্পর সমান (১৩৭) অধিকন্ত 
কঘঙ অন্য এক ত্রিভুজ এবং সমান২ রাশির সামান্য রাশির 
সম্বন্ধে সমান নিষ্পত্তি হয় (৫1৭) অতএব যুপরিমাঁণে খঘড 
ত্রিভুজের কঘউ সহিত নিষ্পত্তি গঘউ ভ্রিভূজের কঘঙ সহিত 
সেই পরিষাণে নিষ্পত্তি হইবে কিন্ত খঘউ ত্রিভুজের কঘউ 
সম্বন্ধে যে নিষ্পত্তি খঘ রেখার ঘক রেখার সম্বন্ধে সেই 
নিষ্পত্তি (৬।১) কেননা এ ছুই ত্রিভুজের উন্নতি রেখা এক 
অর্থাৎ ও রা 8 হইতে কখ রেখার লম্ব, একারণ তাহাঁরদের 
তুমি পরিমাণে পরস্পর অনুপাত। তদ্রপ যত্পরিমাঁণে গঘঙ 
বিভূজের কঘঙ সহিত নিষ্পত্তি গঙ রেখার সেই পরিমাণে 
ঙক সহিত নিম্পত্তি অতএব (৬1১১১) খখ রেখার ঘক সহিত 
ঘে নিষ্পত্তি পরিমাণ গঙ রেখার ঙক সহিত সেই নিষ্পত্তি 
পরিমাণ। 
দ্বিতীয়তঃ কখগ ত্রিভুঙ্দের কখ কগ বান বিভূজের মধ্যে 
থাঁকিয়! অথবা বাহিরে বদ্ধিত হইয়া ঘ এবং 'উ বিন্দৃতে 
অন্থুপাতীয় রূপে ছিন্ন হউক অর্থাৎ খঘ রেখার ঘক সম্বন্ধে 
যে নিষ্পত্তি পরিমাণ গঙ রেখার ওক নন্বন্ষে সেই নিষ্পত্তি 
পরিমাণ হউক তাহীতে ঘঙ খগ সমানান্তরাল নি 
হইবে | 
গুর্বব অঙ্কপাত কল্পুনা কর। অপর খঘ থক সম্বন্ধে যে. 
অন্থুপাঁত গ্ঙ ওক সম্বন্ধেও সেই অন্থপাত এবং খঘ ঘক সম্বন্ধে 
যে অন্থপাঁত খঙঘ ঘঙক ত্রিতুজ সম্বন্বেও সেই অন্থপাত 
(৬।১) তথা গঙ ওক বন্বন্ধে যে অন্থুপাত গঘঙ ঘউক সন্বন্বেও 
সেই অন্কুপাঁত অতএব খউঘ ঘঙক ত্রিভুজ সম্বন্ধে যে অন্থু- 
ত গঘউ ঘঙক সম্বন্ধেও সেই অন্কুপাত অর্থাৎ ঘঙক ্রিতুজ 
সম্বন্ধে খউঘ গঘউ ছুই ত্রিভূজের নিষ্পত্তি সমান সুতরাং 
(৫1৯) খঙয় ত্রিভুজ মঘউ ত্রিভুজের সমান। অধিকন্ত শেষোক্ত 
,ছুই ত্রিভুজ সঙ এক ভূমির উপরিস্থ আছে এবং সদানং 
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ক্ষেত্রতত্ব। ৬ 


ত্রিভুজ এক ভূমির উপর হইলে একই সমানান্তরাঁলের মধ্যে 
থাকে (9৩৯) একারণ ঘঙ খগ সমানান্তরাল। অতএব ত্রিভু- 
জের এক বাহুর ইত্যাদি । ইহাই এস্থলে উপপাঁদ্য। 





৩ প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য । 

ত্রিভূজের শৃঙ্গস্থ কোণ যদি কোন সরল রেখ দ্বার। দ্বিখণ্ড 
হয় এবং সেই সরল রেখ| যদি ভূমিকে ছিন্ন করে তবে ত্রিতু- 
জের অগ্ল্য ছুই বাহুর পরস্পর সম্বন্ধে যে নিষ্পত্তি ভূমির দুই 
খণ্ডের পরস্পর সন্বন্ধেও সেই নিষ্পত্তি হইবে, এবং অন্যছ্ুই 
বাহুর পরস্পর সম্বন্ধে যে নিষ্পত্তি ভ্মির ছুই খণ্ডের পরস্পর 
সধ্বন্ধে বদি সেই নিষ্পত্তি হয় তবে ভূমির ছেদ ত্র হইতে 
ত্রিতূজ শৃঙ্গ পর্য্যন্ত সরল রেখা টানিলে সেই রেখা শ্জন্ 
কোণকে দবিখণ্ করিবে। | 

কখগ ত্রিভূজের শ্স্থ খকগ কোণ কঘ সরলরেখ। দ্বারা ছুই 
সমাঁন ভাগে বিভক্ত হউক । খঘ রেখার ঘগ সম্বন্ধে যে নিষ্পত্তি 
খক রেখার কগ সন্বন্ধেও সেই নিম্পর্তি। & 

গর বিন্দু দিয়া গও রেখা ঘক রেখার সমানান্তরাল করিয়া 
টান (১৩১) এবং খক রেখ] বদ্ধিত হইয়া উ বিন্দ,তে গও 
রেখায় সংলগ্ন হউক | কঘ ওগ সম*নান্তরাল রেখার উপর কগ 
রেখার সম্পাঁত হইয়াছে 
একারণ কগঙ কোণ অপর 
পাশ্বস্থ গকথঘ কোণের 
সমান (১২৯)। অধিকন্ত 
গকঘ ঘকখ কোণ সমান 
কল্পিত হইয়াছে স্তরাঁং 
ঘকখ ক্ণ কগঙ* কোণ 
সমান । অপর কঘ উঙগ ঙ্‌ 


সমানান্তরাল সরল রেখার উপর খকঙ সরল রেখার সম্পাত 


ঙ 
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ক্ষেত্রতত্ব। ৬৫ 
হইয়াঁছে তন্নিমিত্ত খকথঘ বহিস্থ কোঁণ কঙগ অন্তরস্থ সম্মুখ- 
বার্ভ কোণের সগান পরন্থ কগউ কচাণ খকঘ সমান উপপন্ন 
হইয়াছে অতএব কগঙ এবং কঙগ পরস্পর সুমান স্থতরাঁৎ 
কঙ কগ দুই বাহুও সমান (১।৬)। অপর কঘ সরল রেখা খগঙ 
ত্রিভূজের গঙ বাছুর সমানীন্তরাল হওয়াতে খক কঙ সম্বন্ধে 
যে নিষ্পত্তি বিশিউ খঘ ঘগ সম্বন্ধেও সেই নিষ্পত্তি যুক্ত 
হইবে (৬1২) এবং কঙ কথ্ণ সমান হওয়াতে খক খাঁর কগ 
'সহিত যে নিষ্পত্তি খধ রেখার ঘগ সহিতও সেই নী 
(৫1৭) উপগন্ন| হইল। 

অপিচ খক রেখার কগ সহিত যে নিষ্পত্তি খঘ রেখার ঘগ 
সহিত সেই নিষ্পত্তি কল্পিত হউক ভাহাঁতে ক্ষ সংযুক্ত 
করিলে তন্দ্বার! খকগ কোণ দ্বিখগ্ডিত উপপন্ন হইবে। 

পুর্ববৎ অস্কপাঁত কর। অতএব খক রেখার কগ সহিত যে 
নিষ্পত্তি খঘ রেখার ঘগ সহিত সেই নিষ্পত্তি এবং কঘ ওগ 
সমানান্তরাল প্রযুক্ত (৬।২) খক রেখার কঙ সহিত যে নিষ্পত্তি 
খঘ রেখার ঘগ সহিত সেই নিষ্পত্তি একাঁরণ (৫1১১) খক 
রেখার কগ সহিত যে নিষ্পত্তি খক রেখার কউ সহিতও সেই 
নিষ্পত্তি উপপন্ন হইল সুতরাং কগ কঙ পরস্পর সমান (৫1৯) 
তন্নিমিত্ত কগঙ এবং কঙগ কোণও পরস্পর সমান (১৫) অধি- 
কন্ত কঘ উগ সমানান্তরাল, প্রযুক্ত থকঘ বহিস্থ কোণ কঙগ 
অন্তরস্থ সন্মুখবর্তি কোণের 
সমান এবং কণ্ণঙড কোণ 
অপর পার্খস্থ গকঘ 
সমান (১1২৯) অতএব 
খকঘ কোণ ঘকগ সমান 
সুতরাং খকগ কোণ কঘ 
সরল রেখার দ্বারা ছুই 
সমান ভাগে বিভন্ত সপ্র- 
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ক্ষেত্রতত্্ব 1 | ৬৬ 


মীণ হইল । অতএব ত্রিভুজের শৃঙ্গস্থ কোণ ইত্যাদি | ইহাই 
স্থলে উপপাদ্য। 


সে 


ক প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য । 

ত্রিতূজের বহিস্থ কোণ যদি কোন সরল রেখ। দ্বারা দ্বিখ- 
গত হয় এবং সেই সরল রেখ। যদি বন্ধিত ভূমিকে ছিন্ন 
করে তবে অন্য ছুই বাছর পরস্পর লশ্বদ্ধে যে নিষ্পত্তি 
দ্বিখগুকাঁরিণী সরল রেখ! এবং ভূম্যগ্রের মধ্যস্থিত ছুই 
মরল রেখার পরস্পর সম্বন্ধে সই নিষ্পত্তি হইবে। তথা 
বদ্ধিত ভূমি কোন স্থলে ছিন্ন হইলে £ছদ চিন্তু এবৎ ভূম্যগ্রের 
মধ্যস্থিত ছুই সরল রেখার পরস্পর সম্বন্ধে যে নিষ্পত্তি 
অন্য ছুই বাহুর পরস্পর সম্বন্ধে যদ্দি সেই নিষ্পত্তি হয় তবে 
ছেদ চিহ্ন হইতে শৃঙ্গ পর্যান্ত সরল রেখা নিষ্কাস্য করিলে তন্্বার। 
বহিস্থ কোণ দ্বিখাগ্ডত হইবে। 


কখণ ত্রিভুজের বহিস্থ গকঙ কোঁণ কঘ সরল রেখ দ্বার! 
দ্বিখণ্ডিত রূপে কল্পিত হউক এবং বদ্ধিত ভূমির ঘ চিত্বে কঘ 
রেখার সম্পাত হউক তাহাতে খক যথ। কগ সম্বন্ধে খঘ 
তথা ঘ্ষগ সম্বন্ধে উপপন্ন হইবে। 


গ বিন্দ, দিয়! গচ স্রল$রেখা ক রেখার সমানান্তরাল 
করিয়। নিষ্কাসন কর (৩১)। কঘ চথ সমানান্তরাল 
রেখার উপর কগ রেখার সম্পাত হইতেছে একাঁরণ চগক 
কোণ অপর পাশ্বস্থ গকঘ কোণ সমান (১২৯) অধিকম্ধ ক 
কোণ ঘকঙ কোণ সমান কল্পিত হইয়াছে অতএব কগচ কোণ 
ঘকঙ সমান। অপর চখ কঘ সমানান্তরালের উপর চকঙ রেখ! 
সম্পাত হইতেছে এনিমিত্ত ঘকঙ বহিস্থ কোণ কচগ অন্তরস্থ 
সন্ুখবর্তিৎকোণ সমীন হইবে কিন্ত ঘকঙ কৌঁণ কগচ সমান, 

* সপ্রমাণ হইয়াছে অতএব কগ্চচ কচগ ই কোণ পরস্পর 
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ক্ষেত্রতত্্ ৬৭ 
সমান স্রতরাঁং কগ কচ রেখাঁও পরস্পর সমান' (১৬)। 
পুনশ্চ কঘ রেখ! খগচ ত্রিভুজের গচ বাহুর সমানান্তরাল 


একারণ (৬।২) খঘ যথ। 
ঘগ সম্বন্ধে খক তথা ক 
সম্বন্ধে! পরন্ত কচ কগ 
সমান অতএব খঘ যথা 
খগ সত্বন্ধে খক তথ। কগ 
সম্বন্ধে উপপন্ন হইল। দি 

অপিচ খঘ যথ] ঘণ্য সন্বন্ধে খক তথা কগ সম্বন্ধে কল্লিত 
হউক তাহাতে কঘ সংযুক্ত করিলে পাকঘ কোণ ঘকও সমান 
উপপন্ন হইবে । 

পূর্ব অঙ্কপাত কর। খঘ যথা ঘগ সম্বন্ধে খক তথ! 
কগ সন্বন্ধে কল্পিত হইয়াছে এবং (৬২) খঘ যথ। ঘগ সম্বন্ধে 
খক তথা কচ সম্বন্ধে লপ্রমাণ হইতেছে অতএব (৫1১১) 
খক যথা কগ সম্বন্ধে খক তথা কচ সম্বন্ধে মী হইল 
স্থতরাৎ কথ রেখা কচ সমান (৫1৯) এবং কচগ কোণ কগচ 
কোঁণ সমান (১৫) অধিকন্ত ; কচগ কোণ বহিস্ত ঘকঙ সমান 
এবং কগচ কোণ অপর পার্্ন্থি গকঘ কোণ 'সমীন অতএব 
গকথ এবং ঘকঙ কোণ পরস্পর সমান উপপন্ন হইল। 
অতএব ত্রিতুজের বহিষ্ছ ক্ষোণ নানি! ইহাই এস্থলে 
উপপাদ্য । 








৪ রা । উপপাদ্য |. 
সমান কোনি ত্রিভুজ সকলের সমাঁনং কোণের পার্খন্থ 
বাহ পরস্পর অন্থুপাতীয়, এবং সমানং কোণের সন্মুখস্থ বাহু 
পরস্পর সব্ীয় অর্থাৎ তাহার। নিষ্পতি সবন্ধে অর্থ 
হমখব। পশ্টার্তি হইবে। .. | 
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ক্ষেএ তত্ত্ব ৬৮ 


কখগ ঘগ্ধঙ ছুই সমাঁনং কোণ বিশিউ তিতুজ কল্পনা কর 
তাহার মধ্যে কখণ কোণ ঘগঙ কোণের এবং কগখ কোণ ঘঙগ 
কোণের সমান আর খকগ্র কোণ সুতরাং (1৩২) গ্রঘঙ কোণের 
সমান । এস্থলে কখণ ঘগঙ ঠিত,জের সমানং কোণের পাশ্ব? ন্‌ 
বাহু অন্ুপাতীয় এবং সমান২ কোণের নুবর্তি বাহু 
সবগী্য় হইবে। 


ঘগ্রঙ ত্রিভুজ এবম্পৃকারে স্থাপিত কর যেন গড বাঁছ খ্গ 
বাছুর অগ্রে সংলগ্ন হইয়।তাহার সহিত ক্রমশ এক সরল রেখা 
হয়। অপর কখগ্ণ এব* কগখ ছুই কোণ একত্র যোগে ছুই 
সম কোণের ভ্যান (১1১৭), এবং* ঘউগ্গ কগখ কোণের 
সমান হওয়াতে কখণ ঘঙগ ছুই কৌণও একত্র ছ্ই সম 


কোণের ন্যুন হইবে স্থতরাৎ 
খক ওঘ দুই সরল রেখ। বদ্ধিত 
হইলে কোন স্থলে একত্র মং. 
লগ্ন হইবে (১২৯ অন্থমান) 
চ চিত্রে তাহারদের সম্পাত 
হউক! কখণ কোণ ঘণঙ 
সমান একারণ চখ এবং ঘগ 


পরম্পর সমানান্তরাল (২৮৯ এ এবং কগখ কোণ ঘ্গ্র সমান 
একারণ কগ ও চঙ পরস্পর সমানান্তরাল সুতরাং কগঘচ সমা- 
নান্তরাল ক্ষেত্র এবং কগ চঘ তথা কচ গঘ পরস্পর সমান 
(৩৪)।অপর কগ সরল রেখ] চখও ব্রিজের কও বাছর সমা- 
নাস্তরাল একা রণ খক : কচ: :খগ গড (৬২) পরন্ত কচ এবং 
গঘ পরস্পর সমান অতএব (৫1৭) খক.: গষ £: খগ: গড এবং : 
বিনিময় নিষ্পত্তিতে। ৫1১৬) খক : খখ :: গ্বঘ্: গু । পুনশ্চ 
প্র খচ, পরস্পর সমানাস্তরাল একারণ (৬২) খগ : গড: 
*চঘ ; ঘঙ পরম্ধ চঘ কগ পরল্পর সমান তন্গিমিস্ত খগ : গ্ঙ 
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ক্ষেত্রততবী। ৬৯ 


১: কগ : ঘড এবং বিনিময় নিষ্পত্তিতে খগ : ক: : গড : 
ঘ$। অতএব কখ : খগ :: গ্রঘ : গঙ এবং খগ : কণ্ন :: গ্ : 
ঘঙ এই হেতুক সামান্যতঃ খক : কণ :: গঘ 2 ঘউ। অতএব 
সমান কোঁণি ত্রিভজ ইত্যা দি। ইহাই এস্থলে উপপাদা। 


কাতার 


৫ প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য | 

ছুই ত্রিভুজের প্রত্যেক কোণের পার্স্থ বাহু যাঁদ ক্রমশঃ 
অন্ুপাতীয় হয় তবে তাহারা সমান কোণ বিশিষ্ট এবং 
সমানং কোণ সবর্গীয় বাহুর সম্মুখস্থ হইবে | 

কখগ ঘউচ ত্রিভূজের বাহু অন্থপাতীয় রূপে বা কর 

অর্থাৎ কখ ষথা খগ সম্বন্ধে ঘঙ তথা উচ সম্বন্ধে এবং খগ 
যথ। গক সম্বন্ধে ঙচ তথা | 
চন্য সম্বন্ধে এবং সুতরাং পরি 
(সাঁমান্যতঃ) খক যথ। কগ | 
সম্বন্ধে উঘ তথ ঘচ সম্বন্ধে 1. 
জ্ঞান কর, তাহাতে কখথ টু 
ঘউচ ত্রিভুজ পরস্পর সমান িযি ডি ৬/ 
কোণি হইবে এবং জবর্গার় খা হু 

বাহুর সম্মুখস্থ কোণ পরস্পর সমান হইবে ট্ী হু. রুখগ রা 
ঘঙচ সমান এবং খগক কো উচঘ মমান তথা খকগ রা 
উঘচ সমান হইবে। 


উচ সরল রেখাস্থ উচ বিন্দ তে ও চঙছ কোণ, কখগ সমান 
করিয়া এবং উচ্ছ কোণ কগখ সমান করিয়া নিষ্কাসন 
কর (১২৩) সুতরাং | অবশিক্ট খকগ কোণ উছচ কোণ তুল্য 
(৩২) এবং কখগ ব্রিভজ ওচছ ত্রিভুজের সমান কোঁণি হই-, 
বে এবং তন্গিমিত্ত এ ছুই ত্রিভুজের ২ নমানং কোণের ৮১৪ 
নাহ অন্থপাতীয় হইবে ( ৩1৪)। ৭ অতএব ৃ 
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কখ : খগ :; ছউ : উচ কিন্ত কল্পনানুসারে 

কখ : খগ :: ঘউ : উচন্ছতরাং 

ঘঙ : উচ :: ছঙ : উচ অতএব ঘঙ এৰং ছউ রেখার 
উচ সহিত সমান নিষ্পত্তি হওয়াতে তাহার! পরস্পর সমান 
(৫1৯) । এ কারণে ঘচ এবং চছ রেখা ও পরস্পর সমান । অপর 
'ঘ$চ.উছচ এই ছুই ত্রিতুজে ঘঙ ঙছ পরস্পর সমান এবং উচ 
সামান্যবাহু আর ঘচ ভূমি ছচ ভূমির তুল্য একারণ (১1৮)ঘঙচ 
কোণ ছঙচ কোণের সম [ন এবং সমান বাছুর সম্মুখস্থ কোণও 
পরস্পর সমাঁন (18) একারণ ঘচঙ কোণ ছচঙ সমান এবং 
উ্ঘচ কোণ উছচ সমীন। অধিকন্ত ছ্‌ঙ্চ কোণ কখগ সমান 
একারণ কখগ কোণ ঘঙচ সমান |) 'তদ্ধপ কণখ কোণ ঘচঙ 
এবং ক কোণ ঘ কোণের সমান উপপন্ন হইবে তন্গিমিত্ত কখগ 
ত্রিভুজ ঘঙচ ত্রিভুজের সমান কোণি। অতএব ছুই ত্রিভুজের 
ইত্যাঁদি_ইহাই এম্থলে ৮৪ | ৃ 


মজার ? 


৬ প্রতিজ্ঞা ] গগাা |. 
ছুই ত্রিভুজের যদি একং কোণ সমান হয় এবং সমাঁনং 
কোণের পার্্স্থ বাছ তুপাৃতীয় হয় তবে এ ছুই ত্রিভুজ 
সমান কোণি হইবে অর্থাৎ বিবর্গীয বাছর নাুখন্থ কোণ 
সমানং হইবে। ৃ 


কণ্নগ্ন এবংঘঙ্চ ত্রিভুজের মধ্যে গড খকগ বি টি 
উঘচ কোণের সমান এবং তৎপার্থস্থ বাহু অস্থপাতীয়,অর্থাৎ 
খক যথা কগ সম্বন্ধে ঘ তথা ঘচ সম্বন্ধে কল্পনা কর 
তাহাঁতে কখণ্ ঘঙচ ছই ত্রিভুজ পরস্পর সমান কোণি হইবে 
অর্থাৎ কখন কোণ ঘঙচ কোণের এবং কগখ, নি রি 
"কোণের সমান উপপন্ন হইবে। | 
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ঘট রেখাস্থ ঘ এবং চ বিন্দতে (২৩) চ্ঘছ কোণ খকগ 
ক 


অথবা ঙঘচ কোণের 
এবংঘচছ কোণ কগখ 
কোণের সমান ক- 
রিয়। নিষ্কীসন কর 
স্থুতরাঁ অবশিষ্ট খ. 
কোণ অবশিষ্ট ছ 
কোণের সমান (১/৩২) খ -দী 


এবং কখগ ঘচছ £ই বিজ, পরম্পর সমান কোণি হইবে 
অতএব খক : কগ্ : : ছত্ব :ঘচ (৬।৪)। কিন্তু কল্পনাহ- | 
সারে খক : কগ : : উঘ : ঘচ।'অতএব 
_উঘ : ঘচ :: ছঘ : ঘচ (৫1১১) তন্গিমিত্ত ওঘ এবং ঘছ 
পরস্পর সমান (01৯) এবং ঘচ উঘচ চঘছ ত্রিভুজের সামান) 
বানু একারণ ওঘ 'ঘচ ছুই বাছ ছঘ ঘচ ছুই বাহুর সমান অপর 
উঘচ কোণও চঘছ কোণের সমান অতএব (১181 উচ ভূমি 
চছ ভূমির এবং উঘচ ত্রিভুজ চঘছ ত্রিভুজের সমান এবং 
সমানংবাহর সন্মুখস্থ অবশিষ্ট কোণও পরস্পর সমান সুতরাং 
ঘচছ কোঁণ ঘচউ কোণের এবং ছ কোণ ঙউ কোণের সমন । 
অধিকন্ত ঘচছ কোণ কগ্গখ কোঁথের সমান অতএব ঘচঙ কোণও 
কণ্ধখ কোণের সমান হইব অপর ওঘচ কোণ কল্পন। প্রমাণ 
খকগ্ন সমান তন্নিমিত্ত অবশিষ্ট ও কোণ অবশিষ্ট খ কোণের 
সমান এবং কখণ্ ত্রিভুজ উঘচ ত্রিভুজের সমান কোণি উপপর্ন 
হইল | অতএব ১. বিদুজের ইত্যাদি ূ ইহা ইএহজে দ্র 








রর রর ৭ প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য |. 

ছ্‌ই ত্রিভুজের যদি এক২ কোঁণ সমান হয় এবং অন্য এক, 
কোণের পার্থ বাহু যদি অস্থুপাতীয় হয় তবে অবশিষ্ট একং 
*কোঁণ প্রত্যেকে সমক্েণের স্থান অখবা। অন্থ্যন হইলে ছুই 
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ূ ক্ষেত্রতত্ব | . ৭২ 
ত্রভজ পরস্পর সমান কোনি হইৰে এবং যে২ কেণের 
পাস্বন স্থ বাছু অন্থপাতীয় সেইং কোণ সমান হইবে। 

কখগ ঘডচ ত্রিভূজের একং কোণ অর্থাৎ খকগ এবং উঙঘচ 
সমান করিয়া কল্পনা কর এবং অন্য এক২ কোণের অর্থ।ৎ 
কখগ খঘঙচ কোণের পার্থ বাহ্ছ অন্থপাতীয় অর্থাৎ কখ 
যথ। খগ সন্বন্ধে ঘঙ তথা উচ সম্বন্ধে কল্পনা কর এবং অব- 
শিষ্ট গ চ কোণের প্রত্যেককে প্রথমত সমকোগের স্থান কল্পন। 
কর তাহাতে কখগ ত্রিভূজ ঘঙচ বিভূজের সমান কোণি 
উপপক্গ হইবে অর্থা্চ কখন কোণ দ্বঙচ কোণের এব ২অবশিউ 
গিকোণ অবশিষ্ট চ কোণের সমান হইবে। ূ | 

কেনন| কখগ এবং ঘড়চ কোর যদি পরস্পর সমান ন হয় 


তবে তাহারদের একটা . ও 
অন্যাপেক্ষা বহতরহই- + কু | 

বেকখগ কোণকে বৃহত্তর /৮ 
কল্পনা করিয়] খ বিন্দুতে 
কখ রেখায় করছ কৌগ | লা 
ঘঙচ কাণের সমান কর ধা রি 2 
(১২৩) অপর ক কোণ ঘ্ব কোণের এবং কখছ কোণ ঘ্ডচ 
কোণের সমান হওয়াতে অবশিষ্ট কছথ কোণ ক্চঙ কোণের 
সমান (১৩২) এবং কহ ব্রিভুজ ষঙচ বিতুজের সমান, 
কোণি হইবে । রে | 








একারণ (৬1৪ ) কখ : খছ:: ঘঙ: অচকিন্ধ 
কল্পনাপ্রমাণ ঘঙ উচ £: কখ : খগ 
রর অতএব (৫1১১) কখ ; খগ: ,কখ: খছ। 
কখ রেখার খগ খছ প্রত্যেকের সমন্ধে নিষ্পত্তি পরিমাণ. 
সমান হওয়াতেখগ খছ পরস্পর লমান হইবে (৫1৯) ্থতরাং . 
খগছ খছণ ছুই কোণও সমান (১1৫) জঅখ্র কল্পন। প্রমাণ 
্ছ সমকোণের স্থান ভতএব খহ্গ কোণও সমকোণের স্থান রি 
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| ক্ষেত্রতত্ব। ৩ 
হইবে ন্ুুতরাং তৎ্সংস্প্র কছখ কোণ সমকোণের অতিরিক্ত 
হইবে (১১৩) পরম্ত কছখ কোণ ঘচঙ সমান উপ্পপন্ন হই 
য়াছে একারণ ঘচঙ কোণও সমকোণের অতিত্ুক্ত হইবে কিন্তু 
কল্পন। প্রমাণ তাহা সমকোণ হইতে হ্থ্যন অতএব এস্থলে 
যুক্তির বিরোধ হইতেছে । তন্গিমিত্ত কৃথগ এবং ঘঙচ কোণ 
পরস্পরের অসমান নহে অর্থাৎ তাহারা পরস্পর সমান 
এবং ক ও ঘ বিন্দুস্থ কোণও সমান হওয়াতে অবশিষ্ট গ্ন এবং 
চবিন্দুস্থ কোণ সমান হইবে অতএব ১ বরিভূজ ঘউচ 
ত্রিভুজের সমান কোণি। 

দ্বিতীয়তঃ গ চ বিন্দ স্থ কোণ, গ্রত্যেকে ৪ লমকোণের অস্থ্যন 
রূপে কল্লিত হউক তাহাতেও কখন্ব রিতু জ ঘঙচ তত, জের 
সমান কোণি উপপন্ন হইবে । 

পুর্বববহ অস্কপাত করিয়া কখগ কোণকে ঘউচ কোণের অস- 
মান কল্পনা করিলে এঁরূপে উপপর্গ সি যে খগ খ্ছ 
পরস্পর পমান এবং গ | 
কোণ খছগ, সমান।, 
পরন্ত গ কোণ সম 
কোণের অস্থান সত ৫৫ ছি, এ. 
রাং খছগ কোণও ঘা গী ড চ 
সমকোণের অন্থ্যন হইবে তাহাতে খগ্ছ ত্রিতুজের দই কোণ 
একত্র যোশ্ে ছুই সমকোণের অস্থান হয় তাহ। অসাধ্য 
(১১৭) স্থতরাং গ্রথম প্রকরণান্থলারে কখগ ব্রিতৃজ ছঙচ 
ত্রিভুজের সমান ন.কোণি উপপন্ন হইতে গ পারে। । 4 রঃ 








৮ প্রাজ্ঞ । উপপা দ্য বত | 
সমকোনি, ভ্রিভুজে সমকোণ হইতে /ত্মি পর্বাস্ত লঙ্বপাত 
করিলে লন্বের দই পাশ্বস্থ হিভুজ সনদ? বিভুজের এবং | 
পরস্পরের সহী হইবে। ৪ [ও 
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কখগণ সমকোণি ত্রিভুজ 
কল্পনা কর খকথ অতম্মধ্াস্থ 
সমকোণ পরে ক বিন্দা ৃ 
হইতে খগ ভূমির উপর ল্ব 
পাত কত তাহাতে কখঘ এ্ঁ- 
এবং কঘগ ভ্বিভুজ সমুদয় কখগ বিভুজের এবং পরস্পরের 
সদৃশ হইবে । | 

খকগ কঘখ প্রত্যেকে সমক্ষোঁণ প্রযুক্ত পরস্পর সমান এবং. 
খবিন্দস্থ কোণ কখখ ফখঘ উভয়ের সামান্য কোণ একারণ 
অবশিষ্ট কগখ এবং খকঘ কোণও পর্পস্পর সমান (১৬২) 
অতএব কখগ কখঘ ছুই ত্রিভুজ সমান কোণি স্ুতরাঁৎ 
ভাহারদের সমান২ কোণের পাশ্বন্থ বাহুও অস্থপাতীয় (৬1৪) 
তন্নিমিত্ত তাহারা সছৃশ (৬।১ সংজ্ঞা) তজ্জপ কঘগ্র ত্রিভুজ 
কখগ ত্রিভুজের সমান কোঁণি ও সদৃশ উপপকন্ন হইবে । অপর 
কখঘ কগঘ ছুই ভিভুজ প্রত্যেকে কখগ ব্িভুজের সমান 
কোণি ও সদৃশ হওয়াঁতে তাহারা পরস্পরও সমান কোণি 
এবং সদৃশ উপপশ্ন হইল | অতএৰ : সমকোণি তি জে. 
ইত্যাদি । ইহাই এস্থলে উপপাদ্য পি 

অন্থুমান। এস্থলে স্পট বোঁধ: হইতেছে থে র সঙকোনি: 
ভ্রিভজের সমকোণ হইতে ভূমির উপর লষপাঁত করিতলে সেই. 
লস্ব ভ,মির ছুই খণ্ডের মধ্য অন্থুপাতীয় হয় এবং ত্রিভজের, 
প্রত্যেক বা তূমির এবং তৎসংলগ্ন ত মি খণ্ডের মধ্য টি 
পাতীর কেনন। খঘক কঘগ ভ্রিতুজে 7... 

খঘ : ঘক ::.ঘক : শ্বগ (৬৪), এবং কখগ !খক 
বিভুজে গণ; খক : :খক খঘ ১৪) এবং কখগ কগঘ 
 ভি্চুজে খগ : রি : : রক : গিরি 
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| ৯ প্রতিজ্ঞা। সম্পাদ্য 
নির্দিষ্ট সরল রেখা হইতে কোন নির্দিষ্ট অংশ ছেদ কারতে 
হইবে অর্থাৎ তাহণতে নির্দিষ্ট গুণ পরিমাণে ন্যাণ্ত হয় এমত 
ংশছেদ করিতে হইবে। , | 
কথ নির্দিক্ট সরল রেখা তাহা হইতে এমত কোন অংশ 
ছেদ. করিতে হইবে যাহা ির্দিউ গণ নিন তাহাতে 
ব্যাণ্ত হয়। 

ক বিন্দ, হইতে কণ্ণ সরল রেখ] নি্ষাসন কর তাহাতে কখ 
সরল রেখা সম্পাতে যে কোন কোণ উৎপন্ন হউক । পরে কণ্ন 
সরল রেখায় স্বেচ্ছান্ুসারে ঘ চিহ্ন নৈর্দেশ করিয়া কগ সরল 
রেখাকে এবস্প.কারে বৃদ্ধি কর যেন কখ সরল রেখার উদ্দিশ্য 

ং₹শ যে পরিমাণে তাহাতে ব্যাপ্ত কঘ রেখ! সেই 
পরিমাণে কগ রেখাতে ব্যাণ্ড হয়। অনন্তর খগ সংযুক্ত 
করিয়। ঘঙ তাহার সমানান্তরাল ভাবে 
নিষ্ষকাসন কর তাহাতে কঙ কখ রেখার 
অভীক্ট অংশ হইবে। | রি 

কখণ ত্রিভূজের খগ বার সমানাস্ত- 
রাল তাবে ছও নিষ্কাসিত হইয়াছে এ 
কারণ (৬২) গঘ যুথ। ঘুক সন্বন্থে খ্ঙ 
. তথাওঙক সম্বন্ধে হইবেক “গুতরাং যোগ 
নিষ্পতিতে (৫1১৮) গক যথাকঘ থ 
সম্বন্ধে খক তথ! কঙ সম্বন্ধে উপপন্ন হইল ।, অপর গক ক্ষ 
রেখার অপবর্ত্য অতএব খক রেখাও সেই পরিমাণে কঙ 
রেখার অপবর্ত্য হইবে, (৫1৬) অর্থাৎ গক রেখা যে পরি- 
মাণে কঘ রেখার ব্যাপক খক, রেখাও সেই পরিমাণে ক 
রেখার ধ্যাপক হইবে একারণ কঘ রেখ! কগ রেখার যে 
পরিমাণান্থযান্সি অংশ কঙ েখাও কখ রেখার সেই পরিমা- 
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ক্ষেত্রতত্ব। | ৭৬ 
ধান্তযাঁয়ি অংশ হইবে সুতরাং কখ রেখার অতীষ্ট অংশ 
ছিন্ন হইল | ইহাই এন্থলে সঙ্পাদ্য। | 





১০ প্রতিজ্ঞা । সম্পাদ্য। | 
নির্দিষ্ট সরল রেখাকে নির্দিউরূপে বিভপতু, এক সরল রাখার 
সদৃশ 'বিতক্ত করিতে হইবে অর্থাৎ তাহা এমত২ 
বিভাগ করিতে হইৰে যে সে সকল অংশ বিভক্ত রর 
ংশের ন্যায় পরস্পরের সম্বন্ধে নিষ্পত্তি যুক্ত হয়। 
ক্খ নির্দ্দিষট ভাঁজাাসরল রেখা? ক নির্দিষ্ট বিভক্ত সরল 
রেখা, কখ রেখাকে ক রেখার ন্যায় ব্তিক্ত করিতে হইবেক | 
কগ সরল রেখাকে ঘঘ এবং উ ক নি 
বিন্দুতে বিভক্ত কল্পান! কর এবং কখ 
কথ্য রেখাকে এমত করিয়! স্থাপন কর 
যেন তাহাঁরদের সম্পীতে কোণোঁৎ. 
হয় পরে খগ সংযুক্ত করিয়া ঘ ছ্‌ 
₹উবিন্দ, দিয়া খগ রেখার পমা- ঃ 
৫ রূপে ঘচ ঙছ নিষ্কাসন খঁ---ট না 
কর (১1৩১) এবং ঘ বিন্দ দিয়া জট, রেখা কথ রেখার 
সমানান্তরাল করিয়! টান তাহাতে চজ জখ প্রত্যেকে সমানা- 
স্তরাল ক্ষেত্র হইবে এবং তন্িরিত্ত ঘজ চছ সমান এবংজট ছখ 
সম ীন হইবে (১৩৪) অপর ঘটগ ঘিভুজের ট্গ বাছুর সমা- 
নাত্তরাল জঙ একারণ গঙ : উঘ :: উজ: জব € ৬২ 07. 
কিন্ত উজ _ খছ এবং জঘ - ছচ অতএব গড: ভ্ঘঃঃ খছঃ 
ছচ। অপর কছও ত্রিভুজের ছউ বাছুর সমানান্তরাজ চঘ একা- 
রণ ্ঘ : ঘক :: ছচ: চক। অধিকন্ ইহাঁও উপগর্ন হৃইয় ছে 
যে গড: উঘ :: খছ : ছচ অতএব কথ্‌ নির্দিষ্ট রেখ। ক. 
ব্রেখার ন্যায় বিতক্ত হইল ইহাই, এলে সমপাদ্য। ১ 















4 / 00014 হাটে, 


চ1১07, রা, 5795, 


10 7670 ৫ 07৫ 17970760721 £0 £2)9 067 8/701074 17865. 


186 413, 40 6016 (০ 81900 50810106 10058) 800 166 
(/600 106 7269৫ 50 29 £0.00118170) 2) 273019) 1৮ 15 
7201760 60 2002. 00010 [০- 

[১০00081০413 4০, 4 

:100006.410, 4000 879 
[১০065 1)) 8) 2000 270156 7) 
6088] 6০0 40 : ৪00 10910) 
1017060130১ ()70381) 7) 078 
101 এগ 016 081,1.), 

73080563018 77151191 ৫০ 
1) &. 8106. ০01 15 ৮127019 
4১191 403: 01) 2:40 268 


(2. 6.); 2৩ 0302 403 8১070 43: &0: : 80: 
07, 711679019 0০06 6৮০ 01567) 901216110 10065 4873, 
টি ৪. (01 0 19 10150, 77101, 26০5 ০ 
6 007৫... 





আ০০, 01. 2২0, 





? ৫. ৫ 0984 গঞ্জে ০ 0726 7606 8022911 


18765, 


09649.) 095 606 80199 01560 80:8101061769 ) 1679 
মর ০ 800 & 00070) [00770081 604) 8 ০. 


৩, (ও: 01806 11085 1013, 0ম টি 81)% 
1): ৪৭ 0০০ 8986 [1819 [00502] ০ &১ 0912 
না €9 73. 890. 2) 60081 0 07800 1327179 19060 
জজ [চা আজ] (31. 1) 0. চি পুর০এ৪ 915 0০106 






ক্ষেত্রতত্ব। ৭৭ 


১১ প্রতিজ্ঞা | সম্পাদ্য। 

ছুই নির্দিষ্ট সরল রেখার তৃতীয় অন্থুপাতীয় নিদদেশি করিতে 
হইবে । 

কখ কগ ছুই নির্দিউ সরূল কু. 
রেখাকে এমত করিয়া স্থাপন কর 
যেন তাহারদের সম্পাতে কোণো- 1 
ঘপত্তি হয় । অপর তাহারদের 
তৃতীয় অন্থপাঁতীয় নির্দেশ করিতে 
ম 

কথ কগ সরল রেখাকে ঘ্ব এবং . 
উ পর্যন্ত বৃদ্ধি করিয়! খঘ সরল রেখাকে কগ সমান কর এবং 
খগ সংযুক্ত করিয়া! ঘ বিন্দ,দিয়। ঘউ তাহার সমানান্তরাল 
ভাবে নিষ্কাসন কর (১/৩১) কঘঙ ত্রিভুজের ঘঙ বাছুর সমা- 
নান্তরাল খগ, একারণ কখ : খঘ :: কগ: গঙ (৬২) পরম্ 
খঘ -. কগ অতএব কথ : কণ্ন :: কগ : গঙ সুতরাং কখ কগ 
নির্দি্ট সরল রেখার গড তৃতীয় ০০ নি ষট টি 
ইহাই এস্ছলে সম্পাদ্য। | 





| ৯ প্রন্িজা || সম্পাদ্য । 24 
তিন নির্দিউ সরল রেখার চু ৮৮৯৯৫ নির্শ য় রিড | 
হইবে। | ্‌ 
ক, খ, গ, তিন নির্দিষ্ট সরল রেখ | ভাহারদের চছ ্- 
পাতীয় নির্ণয় করিতে হইবে। | 
ঘঙ ঘচ ছুই সরল রেখা কল্লম! কর যাহারদের সম্পাতে 
কোণোৎপত্তি হইতে পারে যথ! ওচ। অপর এং সরল 
রেখোপর্ি ঘছ ক সমান ছঙ খ সমান এবং ঘজ গর সমান 
' করিয়া নিক্জাসন কর এবং ছজ সং যুক্ত করিয়। চর বিন্দু 





2৪ 052081577%, 


1. 40019902038 (৮75 0819116] 6০ 127, 0 ০ 006 51098 
01 015 0187)019 10127, 100: 210:: 498. : চি (8.6 2090 





রা এ রর | চি 
700 এ 4) 38০০ ৪ 800 ]) ঘা সদ 0) 2180 679160০75 &: 
13520 না ড711676001৩, 6০ ৫১০ 8119০ রি 507810186 


1168, ১ 1350 ৪ 007 297০76০0 চি 15 10081) 
: চ77/0। 2045 09 82 ৫076, 


রর টন আআ, ২:00, 


70 জি ৫ ল, ৰ হিদরিারি 620262% 66০ রি 27016 
22255 


1৬ 3, 730 02. 5 ডো £1%50 ৪0810176 111565 ) 1৪ 
760017606০0 0030 9, 0568 [3701১070০01 096ত9০0 0620. 

265 83, 80 10 ও 8081578 বি ৪170 81১০০ 40 
09901109 রি 89201017016 
41005 বা টি020 609 
09106 3 (1. 1) পুঃজ ৮ 
টা) ৪6. নি 848218 :60/ 
40৯. ৪৪ 1012 210), 100. / 

৪৫ রেড 0১6. 18721 ০ | 
41300 2. 58201070161 15 ৮ ০১:54 রি 
81181 87616 (31. 3.) & 0. 
জে পের 10) 9০ ৩ 28 ৪০৪0৩ 8081৩ 8১০ [001 ?ৰ 


সঃ 














ক্ষেত্রতন্ত ৭৮ 


দিয়] ঙচ তাঁহার সমানান্তরাল রূপে নিষ্কাসন কর (১৩১), 
সপর ঘঙচ ত্রিভুজের ঙচ বাহুর সমানান্তরাল ছজ একারণ 





ঙ | চু 
ঘছ : ছউ:: ঘজ : জচ(৬।২) পরম্থ ঘছ-ক, ছঙ-ুখ এবং 
ঘজ-্গ একারণ ক:খ::গ: জচ অতএব কখখ তিন 


নির্দিক্ট সরল রেখার জচ চতুর্থ অন্থপা তীয় তি হইল 
ইহাই এ স্থলে সম্পাদ)। 


১৩ প্রতিজ্ঞা । সম্পাদ্য। | | 

ছুই নির্দিষ্ট সরল রেখার মধ্য অস্থপাতীয় নির্দেশ করিতে 
হইবে । ূ 
কখ খগ ছুই নির্দি্" সর রেখা, ভাহারদের' মধ্য আন্তু-, 
পাতীয় নির্ণয় করিতে হইবে কিক এ রি 2 
কখ খগ এক সরল 
রেখানস্থ করিয়া কগ সর- 
ল রেখার উপর কথঘগ্নক 
অদ্ধ “বৃত্ত নিষ্কীসন কর . 
এবং খ বিন্দু হইতে খঘ | রর রি 
রেখা কগ রেখার জন্ব ক 
তাবে টান ( ) এ এবং কঘ ঘগ + সং সংযুক্ত কর।, 
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ক্র তত্ব ] | ৭৯, 


কঘগ কোঁণ অদ্ধবৃত্তস্থ কত ক্ত নম কোণ উপপন্ন হইতেছে 
(৩1৩১) এব* কঘগ সম কাণি ত্রিভূজের সমকোণ হইতে, 
ভূমি পর্য্যন্ত লত্বপাঁত হওয়াতে (৬৮ অন্থুমান ) খঘ সরল 
রেখা কখ খগ ছুই ঞ্ভমি খত গুর, মধ্য অন্ুপাতীয় সপ্রমাণ, 
হইল অতএব কখ খগ ছুই সরল রেখারু মধ্য অন্থুপাতীয় 
খঘ নির্ণীত রি | যা এ স্থলে সম্পাদ্য। | 





১৪ প্রতি! | তি চা 

সমান২ সমানাস্তরাল ক্ষেত্রের একং কোণ সমান হইলে, 
তাহারদের সমাঁন২ কোণের পার্থ বাহু উভয়তঃ অন্থপাঁ- 
তীয় হয়। তথা যে সমানান্তরাল ক্ষেত্রের এক২ং কোণ 
সমান এবং সমান কোণের পার্ন্থি বাহু চনান অস্থপাতীয় 
তাহার] পরস্পর সমান । | 


কখ খগ ছুই মমানং সমানান্তরাল ক্ষেত্র তাহারদের খ 
বিন্দস্থ কোণ পরষ্পর সমান। ঘখ, খ্ড ছুই বাহুকে 
য়া রাখ সুতরাং চখ খছ 
দ্রুই বাহুও এক সরল, 
রেখান্থ হইবে (১15৪ ০ 
তাহাতে কখ খ্গ সমানা- 
স্তরাল ক্ষেত্রের সমান২ 
কোণের পা্স্থ বাঁছউভ- কল ও ই শ্রী 
য়তঃ অন্ুপাতীয় অর্থ ঘখ যথা খ্ঙ সঙ হ্খভ তা ধ্চ 
সম্বন্ধে হইবে । 

চঙ সমানান্তরাল ক্ষেত্র সিন কর। কখ এবং খগ টা 
নীম্তরাল ক্ষেত্র পরস্পর সমান এবং চস অন্য এক. সমীনাস্ত- 
রীল ক্ষেত্র একবরণ 
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ক্ষেত্রতত্ব। ৮০ 
কখ : চঙ ৮ খগ: চঙ (৫1৭1) 
অধিকন্ত কখ চঙ সমানান্তরাল ০০ এক হও- 
যাতে (৬১) 
কখ : চঙ :: ঘখ : খঙও এবং 
খগ: চঙ: ছখ: খচ এ কারণ 
কখ : খড় হছখ: খচ (৫1১১) অতএব কখ খগ চিপ 
রাল ক্ষেত্রের সমান কোণের পার্শ্ব স্থ বানু উভয়তঃ অন 
পাতীয় উপপন্ন হইল । 
অপিচ সমান কোণের পার্থ বাহু উভয়তঃ, অন্থপা- 
তীয় কল্পনা কর অর্থাৎ ঘখ : খঙ :: ; ছখ: খচ তাহাতে কখ 
সমানান্তরাল ক্ষেত্র খগ সমানান্তরাল ক্ষেত্রের সমান উপপ্গ 
হইবে । 


ঘখ: খও :: ছখ: খচ এবং ঘ্বখ . খড : কথ: চঙ এবং 
ছখ : খচ:: খগ : চঙ একারণ কথ : চঙ :: খগ : চঙ (৫1১১) 
অতএব কখ সমানান্তরাল ক্ষেত্র খগ সমানান্তরাল ক্ষেত্রের 
সমান (৫1৯) সুতরাং সমানং সমানানরাল ইত্যাদি | ইহাই 
এন্থলে উপপাদ্য | | 


১৫ পতিস্ঞা 1 উপপাদ্য | 

সমান২ ত্রিভুজের একং কোণ সমান সি তাহারদের 
সমান২ কোণের পাশ স্থ বাহু উভয়তঃ অন্থপাতীয় হয়। তথা 
যেং ত্রিভূজের একং কোণ সম্গান এবং সমান কোণের পার্থ নত | 
বাহ উভয়তঃঅন্থপাতীয় তাহার! পরষ্পর সমান" ছে, 

কখগ কঘ্‌ঙ ছুই সমান২ ত্রিভুজ, তন্মধ্যে খকগ কোণ ঘকঙ ঢু 
কোণের সমান | এই ছুই ত্রিভুজের সমান কোণের পার্থ 
বাহ উভযূতঃ অন্ুপাতীয় হইবে অর্থ গ্রক ঘথা কঘ রসন্ধে রর 
ঙক তথ ক সমন্ধে টা হইবে! ]. 8 
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ক্ষেত্রতত্ব(। ৮১ 
এছুই ত্রিভুজ এমত করিয়া গন কর যেন গ্রক টি কঘ 


ছুই বাস এক সরল 
রেখাস্থ হয় তাহাতে 
উক এবং কখও এক 
সরল রেখাস্থ হইবে 
(১১৪) খঘ সংযুক্ত 
কর। কখগ ত্রিভুজ 
বড সমান এবং খকঘ 
অন্য এক ত্রিভুজ একা - . সি 
রণ কখগ 'বিভূজ :. ১. এন, 5 উরি এ 
খকঘ :: কঘঙ ত্রিভু ছুজ : থকঘ। পরস্থ কথখগ : খকঘ : ক : 
কথ এবং কথ্বঙ : ; খকদ্ :: উক : কখ স্গতরাঁং গক : কঘ: 
উক : কখ (৫1১১) অতএব কখগ কথঘঙ, বিভূজের সমানহ 
কোণের পাশ্বস্থ বাস উভয়তঃ অন্থপাতীয় সপ্রমাণ হইল। 
অধিকন্ত কখগ কঘঙ ত্রিভূক্ষের সমান, কোণের পার্থ 
বাহু উভয়তঃ' অন্থুপাতীয় অর্থাৎ গক যথ| কধ সম্বন্ধে ওক 
তথা কখ সম্বন্ধে কল্পন|! কর তাহাতে ক কঘও ০৬ 
পরস্পর সমান উপপন্ন তষ্টা তা, | | 
পুর্বববৎ খঘ সংখু্র" কর। শ্বক ; কঘ :: ক : কখ এবং 
গক : কঘ :: ত্রিভুজ কথমা : ত্রিভূ্ত খকথ (৩1১) এবং ওক :. 
কখ :: কঘঙ ত্রিভুজ : খকণ্ 'একারণ ত্রিভুজ কখগ : তিতভুজ 
খকছ :: ত্রিভুজ কঘঙ : ত্রিভূজ খকঘ (৫1১১) অর্থাৎ খকখঘ 
ত্রিভুজ সম্বন্ধে কখগ কষ ছই ত্রিভুজের সমান নিষ্পত্তি পরি- 
মাণ অতএব কখগ ত্রিভুজ কঘঙ ত্রিভুজের সমান সপ্রমাণ 
হইল (৫1৯) একারণ সমান বিভুজের ইত্যাদি । নিন এ র্‌ 
স্থলে উপপাদ্য । টঃ 
*. ১৬ প্রতিজ্ঞা। উপপাদ্য। রন 
| চারি সরল রেখ! জরপাডীর নিউজে ছুই প্রান্ত রেখার 





82 ৫20, 


0৫7287860 &% 68 28075 : 4750 2 11৫ 1606272016 0705- 
5৫1 &/ ৫ 2226765 0৫ 6৫1 2০ 06 760127016 ৫07%60506৫ 
8 22 72621 68610" 56087182 15065 ৫7617701706502015" 


156 819. 901 8916], 1055) 43১ 00, 7, ঘ ৮০9 
01000701070918) চ1হ,:85 4360 000, 5015 18 00 7) 06 
1600870615 ০০0681060 7 40 2700. 7 59 6008] 10 6১৪ 
[900917916090681090 &% 01) ৪710 70, 


চাটা 00900705456 0 (11, 1.) 40 017 
1181) 8005199 €0 43; 019) ৪70. 10810 4১05 6009] 09 17 
৪0০ (৩11 60991 60 19 870 00200101965 0১6 7997811610278703 
80191. 3908096 41.2010 : 5 27800 8170৩ 
1১7০0125200 চি 740 &3 5070 5: ঠ7: 49 
(7. 5.). 0)6160019 00651095 01 08৩ 781911010618708 0 
17 81১০9 0১৪ 600৪1 806198 279 76011100811 71019০01- 
001381 ) 0 ])9181161009708 দ10101) 1199 6১617 51065 
81900 6৫81] 10199 18010:0908110 [):010100091) 21 60081 
৮০076 2130£067 (14 0.)) 030790018 0)9. 17818116100 
8919 60881 60 076 70818191027 1)]7 ) 2110 009 
[81811910010 13515 9017- চা? 

(21090 7 015 9021017 রী 
11095 413 80 চি) 0509:086 "মা. ডি : মা 
48075 60021 00 চি 200 | 








076 1)8191161067810 1017 19 'পুরিদার | ূ 
৫0716817160 17 01) 800 মু রা 
8 106087086 (017 19. 80091 রি দা । | 
(9 15 7 0১8:61016. 0১9 760- ৰ 
90816 020817860 ১) 00৩ 





০০ দা 
808121৮1065 4) ৪00 ঢা 1৪9008] 60 7৪৮ 10100) 09 ০০0- 
(98060 107 01) 8001, “....€ ০ ১ 


ক্ষেত্রতত্ব |. ৮হ 


আত ছুই মধ্য চিত আঁয়ত তুল্য হইবে ত্ঠা ছুই 
প্রাস্ত রেখার আয়ত ছুই মধ্য রেখার আয়তের সমান ইইলে 
এ চারি সরল রেখা অন্থপাতীয় হইবে । 


কখ গঘ উ এবং চ এই চারি,সরল রেখ! অন্থপাতীয় অর্থাৎ 
কখ যথা ৮ রে ও তথা চ সম্বন্ধে কল্পনা কর তাহাতে 
কখ এবং চ মরল রেখার আয়ত গদ্য রি ঙ রেখার সি 
তুল্য হইবে । 


কএবংগ বিন্দুতে কখ ডি: 


এবং গণ্ঘ সরল রেখার 2৮৬: 
লম্বঘভাবে কছ এবং 
গজ নিষ্কাপন কর 
(১1১১) এবং কছ 
সরল রেখাকে চ সমান 


আর গজ সরল রেখা- 
কে ও সমান করিয়া থছ ঘজ গড ক্ষেত্র রা 
কর। কখ: গর :: ৬: চ এবং উস গ্জও চ.-কছ 
একারণ কখ : গঘ :: রি কছ (৫1৭) স্থতরাং খছ ঘজ 
দুই সমানান্তরাল ক্ষেত্রের সমান২ কোণের পাশ্বন্থ বাহু উভ- 
মৃতঃ অন্থুপাতীয় নিশ্চিত হইল পরম্ক যে সমানান্তরাল 
ক্ষেত্রের সান২ কোণের পাশ্বন্থ বাছ উভয়তঃ অন্ুপাতীয় 
তাহার! পরস্পর সমান হয় (৬। ১৪ ) অতএব খছ সমানা- 
স্তরাল ক্ষেত্র ঘজ সমানান্তরাঁল ক্ষেত্রের সমান উপপন্ন হইল । 
আর কছ চ সমান প্রযুক্ত খছ সমানান্তরাল ক্ষেত্র কখ এবং. 
চ সরল রেখার আয়ত এবং গ্রজ ঙ সমান প্রযুক্ত ঘ্জ সমা- 
নান্তরাল ক্ষেত্র গঘ এরং ও সরল রেখার আয়ত অতএব কখ 
এবং চ স্করল রেখার আয়ত গ্র্ঘ এবং ও সরল রেখার আয়ভ 
তুল্য নগ্রমমণ হইল! টং 
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ক্ষেত্রতত্। ৮৩ 

অপিচ কখ এবং চ এই ছুই সরল রেখার আয়ত গঘ এবং 

উ এই ছই রেখার আয়ত তুল্য কল্পন| করিলে এ চারি“সরল 

রেখ! অন্ুপাতীয় অর্থাৎ কখ যথা গ্ঘ সন্ধে ঙ তথা চ 
সম্বন্ধে সপ্রমীণ হইবে । 

পুর্ববৎ অঙ্কপাত কর। কখ "এবং চ রেখার আয়ত গণ্থ 
এবং ৬ রেখার আয়ত তুল্য এবং কছ চ সমান প্রযুক্ত খছ 

ক্ষত্র কখ এবং চ রেখার আয়ত সপ্রমাণ হইতেছে তথ] গজ 
উ ট প্রযুক্ত ঘজ ক্ষেত্র গ্ঘ এবং ও রেখার আয়ত নির্ণীত 
হইল অতএব খছ সমানান্তরাল ক্ষেত্র ঘজ সমানান্তরাল ক্ষেত্রের 
সমন আর তাহারা সমান কোণিও বটে অধিকন্ত সমান সমা- 
নান্তরাল ক্ষেত্রের সমাঁনং কোণের পাঁ্স্থি বাহু উভয়তঃ অস্থ- 
_পাতীয় হয় (৬1১৪) অতএব কখ : গণ্ব :: গ্রজ : কছ' পরস্থ 
গজ -হ উ এবংকছ 7 চ একারণ কখ : গথঘ ::উ : চ। অতএব 
চাঁরি সরল রেখা! ইত্যাদি। ইহাই এস্থলে উপপাদ্য ।. 
১৭ প্রাতিজ্ঞা। উপপাদ্য । 
তিন সরল রেখা অন্ুপাতীয় হইলে ছুই প্রান্ত রেখার আয়ত 
মধ্য রেখার সম চতুতু'জ তুল্য হয়। তথা ছুই প্রান্তস্থ সরল 
রেখার আয়ত মধ্য রেখার সম চু জজ ভুলা হইলে ্ তিন 
সরল রেখ! 1 অগ্থপাতীরর হয়। 2 

কখগ এই তিন সরল বনখা অনথপাতীয় অর্থাৎ ব ক যথা খ 
সম্বন্ধে খ তথা গ সম্বন্ধে কল্পনা কর। ক এবং গ্রসরল রেখার 
আয়ত খ রেখার সম চতুতূ্জ তুল্যহইবে।  . 

খ সমান ঘ অন্য এক রেখা কল্পন। কর 1 ক যথা খ সন্ধে 
খ তথা গ সন্বদ্ধে এবং খ ঘ--_াক 
পরস্পর সমন অতএব ক মহত 
সম্বন্ধে ঘতথ|গ সম্বন্ধে সপ্রমাণ হইল . রনির তি 
(৫1৭) অধিকন্তু চারি সরল রেখা অঙ্গ : ____ র্ 
পাতীয় হইলে ছুই প্রান্তস্থ রেখার কি 
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ক্ষেত্রতত্ব। ৮৪ 


আয়ত ছুই মধ্যস্থ রেখার আয়ত তুল্য হয় (৬১৬) অতএব. 
ক.গ 'আয়ত- খণ্ব কিন্তু খ-ঘ একারণ খ.ঘ আ'য়ত খ 
সমচতুতু'জ তুলয অতএব ক.গ আত খ সমচতুর্ভুজের সমান । 

অপিচ যদিকগ আয়ত খ সমচতুতু জের সমান কল্পনা 
কর তবে ক : খ ::খ : গ উপপন্ন হইবে ৯ 


ুর্ধবৎ অন্কপাত কর। ক-্গআয়ত খ দমচতুতুকজ তুলা 
এবং খ ঘ পরস্পর মান হওয়াতে খ সমঢতুর্ভূ জখ.ঘ আয়ত 
তুল্য অতএব ক'গ আয়ত খ.্ঘয আয়তের সমান. অধিকন্ত 
প্রান্তস্থ ছুই সরল রেখার আয়ত মধ্যস্থ ছুই বেখার আয়ত 
তুল্য হইলে চারি রেখ! অন্ুপাতীয় হয (৬1১৬) অতএবুক : 
খঃ:ঘ:গপরন্ত খ-্ ঘএকারণ ক:খ ::খ : গ অতএব 
তিন সরল রেখ ইত্যাদি । ইহাই এস্থলে উপপাদ্য । 


ডিসে 


১৮ প্রতিজ্ঞা । সম্পাদ্য। 

এক নির্দিউ সরল বরৈথিক ক্ষেত্রের সদৃশ এবং তদ্রপে 

স্থাপিত অন্য এক সরল রৈথিক হে ত্র  নির্িউ সরল রখো- 
পরি নিষ্কাসন কর্রিতে হইবে ৮ রঃ 


কখ নির্দিউ সরল রেখা এবং গঘচ দিপু, জ সরল 

টরখিক ক্ষেত্র, কখ সরল রেখার উপর গত্ঙচ সর্দুশ এবং 

তন্দপে, স্থাপিত এক সরল চিনা ক্ষেত্র নিষকাসন করিতে 

হইবে | ৮2 এ 

ঘচ সং যুক্ত কর এবং কথ সরল (রেখার: ক. বিন তে ধ্কছ 

কোণ গ কেধণ সমান এবং খ বিন্দুতে কখছ কোণ ্ সমান 
রঃ 
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60081 (0 71015 7 8)075195 676 76079110109 80016 2151) 25 





80702] 6০9 (6 10082101705 21516 01715 800. 0৪ €0811019 
11075 50018000127 60 66 0080916 913 :: 0591 1১908039 
006 8001৩ 40513 19 6009] 6০ 00৪. 97519 011), 800 13017. 
0 [) চা (0০ 1019 80216 40913 15 60008] 60. 0১০ চ51)019 
০৮:00. 006 880) 1699007) (1) ৪0019 44731715 5091 
60 809 81716 0107 5 8150, 0) 50916 26 418 ০008) 6০ 
£0 076 21216 ৪6 0১800. 0৪ 20916 3 60 11) : 
116150015 0591606110991 10015 41370 15900197050121 
০ ০1915: 806 110560135 01059 20076511858 01791 91095 
2904 072 ০৫981 06159 [7০7০7018809 : 0 06 01902195 
0413, 1101) 109106 60187520181, ৃ 


138 ১8055000508 (4. 6.)) 00 006 92100919850, 

803 29: : তে 010) 820 0908038 0৫1 6৮০ 600. 
81708181 08219573012, 101 63:00:29 ১ চি, 
66750015662 275218 (23. 50:80 5 978.000£ ত আি, 
[7 0১6 9206 1080109152৮ 1090 06 007০0৮60, 02৪6 | 

3 ছু : 2000 20801 405০ (4১6১) 

.. জোর: £ ১ ও 210. 1)01910195 0908856 
086 160017768] ঠি05755-4.1917 05010100215 90019790197, 
8179 17859. 0567 51068 ৪7১০০ 8) 6081 8102198 1)101)০01* 
(0072815, 0860 216 910011876০0 019 :85011১67-(1)61 1. 6.) 


ক্কানন কর | 
(১।২৩) তা- 
হাতে অব- 
শিষ্ট গচঘ 
কোণ কছখ / 
সমানহইবে ফ খ 
(১৩২) অতএব চগঘ ত্রিভুজ ছকখ ত্রিতুজের সমান কে।ণি। 
পুনশ্চ খছ রেখাস্থ ছ বিন্দৃতে খছজ কোণ ঘচঙ কোঁণ সমান 
এবং খ বিন্দুতে ছখজ কৌঁণ চঘঙ সমান করিয়া নিক্কাসন 
কর (১২৩) তাহাতে অবশিষ্ট ছজথ কোণ চঙ্ঘ কোণের 
সমান হইবে অতএব ছখজ ত্রিতৃজ খঙচ ত্রিভুজের সমান 
কোঁনি। অপর কছখ কোণ গচঘ সমান এবং খছজ কোণ 
ঘচঙ সমান তশ্সিমিত্ত সমুদয় কছজ সমুদয় গচঙ কোণ তুল্য। 
তদ্্রপ সমুদয় কখজ কৌণও গরঘঙ সমাঁন উপপক্ন হইবে। 
অপর ককোণ'গ সমান ও ছজখ কোণ ব্বউচ সমান পুর্বে 
দর্শিত হইয়াছে অতএব কখজছ সরল রৈখিক ক্ষেত্র গ্বঙচ 
ক্ষেত্রের সমান কোঁণি সপ্রমাঁণ হুইল। এ ক্ষেত্রের সমান 
কোণের পা্বখস্থ বা অস্থুপাতীয় সপ্রমাণ হইবে কেনন। 
কখছ গঘচ এই ৯ বিজ গ্লমানকোণি হওয়াতে 

খক : কছ : ব্য: গ্রচ (৬1৪) এঁকারণ 

কৃ : ছখ :: গ্রচ চঘ । এবং খছজ ঘউচ 
সমান কোণি ত্রি অভুজ হওয়াতে ছখ : ছজ :: চণ্ব : চঙ্ অতএব 
(৫1২২) সামান্যতঃ কছ: ছজ :: গচ : চউ। তদ্রপ কখ :. 
খজ :: গ্ঘ : ঘঙ এবং ছজ : জখ :: চঙ :উঘ উপপক্ন 
হইবে। অতএব কখজছ এবং গঘঙচ সরল ট্রখিক ক্ষেত্র 
সমান কোণি এবং তাহারদের মান কোণের পার্স বাহ্ছ ্ 
অন্ুপাতীয় হওয়াতে তাঁহারা সদৃশ শব্দ বাচ্য হইল (৬১)। 
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অনন্তর কখ নির্দিষ্ট সরল রেখার উপর গঘটওচ গঞ্চভূজজের 
সদৃশ এবং তদ্জরপে স্থাপিত সরল রৈথিক ক্ষেত্র নির্ধীসন 
করিতে আকাজ্ষ। হউক। 
, ঘঙ সংযুক্ত কর এবং পুর্কোক্ত ধারায় কথ নির্দিষ্ট সরল 
রেখার উপর গৃঙচ সরল বৈথিক ক্ষেত্রের,সদূশ এবং ত্রপে 
্থাঁপ্ত কখজছ ক্ষেত্র নিষ্কীসন কর, এবং জখ রেখান্থ জু 
বিন্দুতে খজঠ কোণ ঘট সমান এবং খবিন্দুতে জখঠ কোণ. 
ঙঘট সমান করিয়! নিষ্কাসন কর তাহাতে অবশিষ্ট ঠ কোণ ট 
সমাঁন হইবে । অপর কখজছ এবং গঘউচ ছুই ক্ষেত্র সদৃশ হও- 
যাতে ছজথ কোণ চঙঘ কোণের সমান হইবে অতএব সমুদয় 
ছজঠ কোণ সমুদয় চঙট কোণের সমার উপপন্ন হইল। তুদ্রপ 
কখঠ কোণ গঘট সমান সগ্রমাণ হইবে অতএৰ কখঠজছ প্চ- 
তুক্জ গ্রঘটউচ পঞ্চভূজের সমান কোণি নিশ্চিত হইল। অপর 
কখজছ ক্ষেত্র গ্রঘথঙচ ক্ষেত্রের সদৃশ প্রযুক্ত ছজ যথ। জথ সম্বন্ধে 
চঙ তথ। উ্ সম্বন্ধে হইবে এবং 'জখ যথা জঠ সম্বদ্ধে ও তথা 
উট সম্বন্ধে (৬1৫) অতএব (৫1২২) সামান্যতঃ ছজ যথা জঠ 
সম্বন্ধে চঙ তথ! উট সন্বন্ধে। তদ্রুপ কখ যণ্ধা খঠ সম্বন্ধে গঘ 
তথা ঘট সম্বন্ধে উপপন্ন হইবে এবং খঠ যথা ঠজ সম্বন্ধে ঘট 
তথা টড সম্বন্ধে নিরণাত আছে কেনন। খঠজ ব্রিদুজ ঘটও 
ত্রিভুজের সমান কোণি ? অডুএব কখঠজছ পঞ্চভুজ 'শঘটগচ 
পঞ্চভূজের সমানকোণি এবং তাহারদের সমান২ কোণের 
পার্শ্ব নি বাহু অন্থপাতীয় হওয়াতে তাহার! সদৃশ শব্ধ বাচ্য 
হইল । তদ্রপ নির্দদি ষড়তুজ অথবা ততোধিক বাহু বিশিষ্ট 
সরল রৈথিক ক্ষেত্রের সদৃশ ক্ষেত্র নির্দিউ রেখার উপর টা 
সিত কর] যাইতে পারে। | ইহাই, এস্কলে সম্পাদ্য। ূ 
১৯ প্রতিজ্ঞা। উপপাদ্য । 
যেই বিজ সদৃশ তাহারা সব বাহর বিধাক কন | 
পরিম।ণে পরস্পর অস্থ্ধাতীয় ও ৮ . 
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কখণ ঘঙচ ছুই সদৃশ ত্রিভুজ, তন্মধ্যে খ কোণ উ কোণের 
সমান এবং কখ 





যথা খণ সম্বন্ধে ঘঙ ণু 

তথ। উচ সহ্বন্ধে, হত 
সুতরাং খগ বানু ৮ 
৬৮, বাছুর সব- ূ 
গাঁয়৫1১৩ সংজ্ঞা) , রা 

খগ উচ বাহুর পর- ্‌ দঁ ও 3 


স্পর নিষ্পত্তির দ্বিঘাত পরিমাণে কখগ এবং ঘউচ ত্রিভূক্ত পর 
স্পর অন্ুপাতীয় হইবে। | 
খগ এবং ঙচ €ই রেখার খছ ততীযু অন্থুপাতীয় কল্পনা কর 
( ৬১১) অর্থাৎ খগ : উচ :: উচ : খছ। পরে কছ লংযুক্ত 
কর অপর কখ : খগ :: ঘ :উচ ৯ বিনিময় নিজ্প- 
ত্তিতে (৫01১৬) কখ : ঘঙ :; খগ : ওচ পরম্ধ 
খগ : ঙচ : : উচ : খছ একারণ (৫1১১) 
ৃ্‌ কখ : ঘউ :: উচ*: খছ অতএব কখছ 
ঘঙচ তরি হুজে4 সমান কোণের পাশ্বন্থ বাহু তয়তঃ অনুপ - 
তীয়। অধিকন্ত ছুই ত্রিভুজের ছুই সমান২ কৌঁণের পার্থ বাথ 
উভয়তঃ অন্থপাতীয় রি তাহার সমান হয়, (৬1১৫) 
অতএব কখছ ত্রিভূজ ঘ$ুঁচ ত্রিভুজের সমান | অপর খগ্ন যথ। 
উচ সম্বন্ধে উচ তথা; খছ সম্বন্ধে এবং তিন সরল রেখা অন্থু- 
পাতীয় হইলে প্রথমের দ্বিতীয় সম্বন্ধে যে নিষ্পত্তি পরিমাণ 
তৃতীয় সম্বন্ধে তন্্বিঘাত। অতএব খগ রেখার উচ সহিত 
যে নিষ্পত্তি পরিমীণ খছ সহিত তাহার তদ্দ্িষাতি। পরন্ত 
খগ্ব যথ। খছ সম্বন্ধে কখগ তিভূজ তথ| কখছ ত্রিভুজ সম্বন্ধে 
(৬১) অতএব খগ সরল রেখার উচ সহিত যে নিঙ্পত্তি 
সম্বন্ধ কখণী ত্রিভুজের কখছ সহিত ডাহা দ্বিঘাত সম্বন্ধ এবং 
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ক্ষেত্রতত্্। ৮৮ 
কখছ ত্রিভূজ ঘঙচ ত্রিতুজের সমান হওয়াতে খগ্ণ রেখুর ঙ্চ 
সহিত থে নিষ্পত্তি সম্বন্ধ কখগ ত্রিভুজের ঘঙচাত্রিভূজের সহিত 
তাহার দ্বিঘাত সম্বন্ধ । অতএব যেং ত্রিভুজ ইন্যাদি। ইহাই 
এস্থলে উপপাদ্য। ূ 

অন্থমান | এস্থলে নিশ্টয় বৌধ হইতৈছে যে তিন সরল 
রেখা, অন্থপাতীয় হইলে প্রথমের তৃতীয় সহিত যেম্চ্ত 
নিষ্পত্তি সম্বন্ধ প্রথমোপরি নিক্কানিত ত্রিভুজের দ্বিতীয়ো- 
পরি নিক্কীসিত তৎসদৃশ ত্রিভুজের সহিত তাদৃশ সন্বন্ধ । 

২০ প্রতিজ্ঞ । উপপাদ্য । 

যে২ বহুভুজ ক্ষেত্র পরস্পর সদৃশ্ব তাহারা সমান সং ২খ্যক 
সদৃশ ব্রিভুজ ক্ষেত্রে বিভক্ত হইতে পারে এবং সে'সকল 
ত্রিভুজের বহুতুজ ক্ষেত্রের ন্যায় পরস্পর নিষ্পত্তি সম্বন্ধ এবং 
সবর্গীয় বাহুর পরস্পর যে নিষ্পত্তি এ বহুতুজ ক্ষেত্রের 
পরস্পর সম্বন্ধে তাহার দ্বিঘাত পরিমাণে নিপা | 

কখগঘওঙ এবং চছজঢঠ ছুই স্দৃশ বছতুজ। ক্ষেত্র এবং করখখ 
বা চছ বাহুর সবগর্ণয়। কখগত্ঘও চছজঢক্ 'সমান সংখ্যক 
সদৃশ ত্রিতুজে বিতক্ত হইতে পারিবে এবং ত্রিভুজ সকলের পর- 
স্গর এ দুই বনুভৃূজ ক্ষেত্রের তুল্য নিষ্পত্তি সম্বন্ধ আর কথ 
বাহুর চছ বাছুর সহিত যে, নিষ্পত্তি লক্বন্ধ কখগন্ঘঙ বহু- 
তুজের চছজঢঠ বহুতূজ সঘন্ধে তাহার দিঘাত পরিমাণে 
নিষ্পত্তি উপপন্ন হইবে । | 
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ক্ষেত্রতত্ব। ৮৯ 


থঙ গঙ ছঠ জঠ সংযুক্ত কর। অপর কথগঘঙ বহুতূজ চছ- 
জঢঠ বহুতুজের সদৃশ একারণ খকঙ কোণ ছচঠ কোণের সমান 
(৬১সং) এবং খক : কঙ ::ছচ; চঠ (৬1১সং ২)| অতএব কথ 
ছচঠ ত্রিভূজের একং কোণসমান এবং সমান২কোণের পাশ্বস্থ 
বাহুজন্ুপাতীয় হওয়াতে কখঙ দ্রিভুজ ছচ্ঠ ত্রিত,জের সমান 
কোঁণি (৬1৬) সুতরাং সদূশ (৬1৪) অতএব কখঙ কোথু 
চছঠ কোণের সমান | অধিকন্ত এ ছুই বহুভজ ক্ষেত্র পরম্পর 
সদৃশ হওয়াতে সমুদয় কখগ কোণ সমুদয় চছজ সমান সুতরাং 
অবশিষ্ট উখগ কোণ ঠছজ সমান । অপর কখড চছঠ ব্রিভূজ 
সদৃশ প্রযুক্ত ওখ : খক :: ঠছ : ছচ এবং বহুভূজ ক্ষেত্রের 
সাদৃশ্য হেতৃক কখ : খগ :: চছ:ছজ সুতরাং সামা 
ন্যতঃ (৫1২২) উখ : খখ : ঠছ : ছজ অর্থাৎ উখগ' 
এবং ঠছজ সমান কোণের পাশ্বস্থ বানু অন্থুপাতীয় একা- 
রণ (৬।৬ ) ওখগ ত্রিভুজ ঠছজ ভ্িত,জের সমান কোণি এবং 
সদৃশ (৬1৪) তদ্রপ ঙগঘ তিত্‌জ ঠজট ত্রভুজের সদৃশ উপ- 
পন্ন হইবে অতএব কখখঘও এবং চছজঢঠ এই: উভয় সদৃশ 
বহুত জ ক্ষেত্র সমান সংখ্যক সদৃশ অিতুজে বিভক্ত হ্ই- | 
মাছে। 
অপিচ ইহাও হিঃ সর যে এ ছুই বহুভূ। জের পর- 
স্পর সম্বন্ধে ষে নিষ্পন্তি প্ররিমাণ উক্ত তিন করি, জেরও 
পরস্পর সম্বন্ধে ক্রমশঃ সেই নিষ্পত্তি পরিমাণ, তাহার মধ্যে. 
কখঙ উখগ ওগ্ঘ অগ্রবর্ভি এবং চছঠ ঠছজ ঠজঢ পশ্টা- 
ছর্তি, এবং কখ বাহুর সবগ্গীয় চছ বাহু সম্বন্ধে যে নিষ্পত্তি 
পরিমাণ কখগঘও বন্ুভুজের চছজঢঠ বুদ নহে তাহার 
দ্বিঘাত পরিমাণ নিষ্পক্তি। ৃ্‌ 
কখঙ ত্রিভুজ চছঠ ত্রিভুজের সদৃশ হওয়াতে খ্ড ও বাহর 
ছঠ সম্বন্ধে হয নিষ্পত্তি পরিমাণ কখঙ্ব্রিতূজের চছঠ সমন্ধে 
'তাহার দ্বিঘটুত পরিমাণ নিষ্পত্তি (৩১৯) কারণ খ্ঙ 
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বাছর ছঠ সম্বন্ধে যে নিষ্পত্তি পরিমাণ খঙগ ভ্রবিতুজে্র,ছঠজ 
সন্বন্ধে তাহার দিঘাত নিষ্পত্তি পরিমাণ অতএব কখঙ ত্রিভুজ 
বথ] চছঠ ত্রিতুজ সম্বন্ধে খঙগ ত্রিতুজ তখা ঠছজ সদন্ধে 
(৫1১১) অপর থঙগ ত্রিভ ভুজ ছঠজ ত্রিভুজের : সদৃশ একারণ ওগ 
বাহুর ১জ বানু সম্বন্ধে যে নিষ্পত্তি পরির্শীণ খঙগ ত্রিভূজের 
ছঠজ-ত্রি ভূজস্ম্বন্ধে তাহার দ্বিঘাত পরিমাণ নিস্পত্তি তদ্রপ জা 
বাহুর ঠজ সম্বন্ধে যে নিষ্পত্তি ওগঘ ভ্রিতুজের ঠজঢ সম্বন্ধে 
তাহার দ্বিঘাত পরিমাণ নিষ্পত্তি উপপক্ন হইবে অতএব 
খঙগ ত্রিভুজ যথা ছঠক্গ সম্বন্ধে উগঘ তথা ঠজঢ সম্বন্ধে সগ্র 
মাণ হইল। অধিকন্ত পুর্বে উপপক্গ হইয়াছে যে কখড ত্রিভুজ্জ 
যথা চছঠ সম্বন্ধে গখগ তথ। ঠছঙ্জ সম্বন্ধে তক্সিমিত্ত কখণড যথ। 
চছঠ সম্বন্ধে খঙগ তথা হঠজ সম্বন্ধে এবং উগঘ, ঠজঢ 
৪৮৯ | সুতরাং এক২ অগ্রবর্তি ত্রিভুজ যথা একং পশ্চাদ্বর্তির 
বন্ধে সমুদয় অগ্রবর্ত্ি তথা সমুদয় পশ্চাঘর্তির সম্বন্ধে 
সি হইল অতএব কখভউ ত্রিতুজ বথ] চছঠ সম্বন্ধে কখগঘঙ 
বহুত্ুজ তথা 'চছজঢঠ বহুভূজ সম্বন্ধে নিশ্চিত হইতেছে 
পরন্ত কথ বাহুর চছ সবগ্থীয় বাহু সম্বন্ধে যেনিম্প্ত পরি- 
মাণ কখঙ তিভুজের চছঠ সম্বন্ধে তাহার ছ্বিঘাত পরিমাণ 
নিষ্পত্তি অতএব কথ বাহুর চছ সবর্থীয় বাহু সম্বন্ধে যে 
নিষ্পত্তি পরিমাণ কথখ্শদঘ্ঘ বহুভুজের চছজঢঠ বহুভূজ 
সস্বন্ধে তাহার দ্িঘাত পরিমাণ, নিল পতি | অতএব. ষে২ 
বহুতৃজ ক্ষেত্র ইত্যাদি। ইহাই এস্বলে উপপাদ্য । 
১অন্থমান। তদ্রপ চারি কিস্বা অন্যকোন সং খ্যক বাথ 
বিশিষ্ট ক্ষেত্র সবগ্গীয়ি ভূঙ্গের দ্বিঘাত পাঁরমাণে পরস্পর সম্বন্ধে 
নিষ্পত্তি বিশিষ্ট উপপন্ন হইবে। ত্রিভূজের বিষয়ে পুর্বে এরূপ. 
সপ্রমাণ হইস্মাছে অতএব ব্যাপক" ভাবে কহ যাইতে পারে 
যেসরল দ্রৈখিক ক্ষেত্র মাত্রই সবর্খীয় ; বার মাত পর- 
"মাণে পরস্পর, নিষ্পত্তি বিশিষ্ট হয় । -৭ 
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ক্ষেত্রতত্। ৭৬ 


২ অস্্মান। কখ চছ ছুই সবীয় বাহুর যদি তৃতীয় অন্থু- 
পাতীয় ভ কল্পন| করা যাঁয় ত তবে (৫1১১ সং জ্ঞা ) কখ যথা 
চছ সম্বন্ধে কখ তাহার দ্বিধাত পরিমাণে ডলহ্বন্ধে সপ্রমাণ 
হইবে পরন্ত কখ যথ] চছ সম্বন্ধেকখ উপরিস্থ চতু্ভূর্জ অথবা 
বহ্ুভুজ ক্ষেত্র তাহার দ্বিঘাত পরিমাণে চছ উপরিস্থ চতুতূজি 
অথব1 বহুতুজ ক্ষেত্রের সম্বন্ধে নিশ্চিত হইতেছে স্তর 
ত্রিভুজের বিষয়ে হন্রপ সপ্রমাণ হইয়াছে (৬১৯ অন্থু) 
তদ্রপ কখ যথ| ড সম্বন্ধে কখ উপরিস্থ ক্ষেত্র তথা চছ উপ- 
রিস্থ ক্ষেত্রের সম্বন্ধে। অতএব ব্যাপক তাবে কহ] যাইতে 
পারে যে তিন সরল রেখা অন্থপাতীয় হইলে প্রথম যথা 

তৃতীয়ের সম্বন্ধে প্রথমোপরি||নিক্কাসিত সরল রৈখিকণ ক্ষেত্র 
তথা দ্বিতীয়োপরি তাদুশ বূপে রি সরল রৈখিক 
ক্ষেত্রের সম্বন্ধে অন্থুমেয় হইবেক। ৪2 

৩ অন্গুমান। সমচতুভু'জ মাত্রই সদৃশ ক্ষেত্র একারণ ছুই 
সমচতুর্ভূজের পরস্পর নিষ্পত্তি সম্বন্ধ আপন বাহুর সন্ব- 
ন্ষে দ্বিযাত পাঁরমাণ এবং ছুই সদৃশ সরল রৈখিক ক্ষেত্রের 
পরস্পর নিম্পতি সম্বন্ধ তাহারদের বরা নার নিদায 
ভু জের তুল্য 1 নু : 





“২১ পি পা | 

ঘেং সরল রৈখিক ক্ষেত্র সকল এক মরল ধিক ক্ষেতের | 
সদশ তাহারা পরস্পরও সদৃশ ১ কর 
কএবং খ ছুই সরল রৈথিক ক্ষেত্র প্রত্যেকে গ্ সরল 
রৈথিক ক্ষেত্রের সদৃশ কল্পনা কর তাহাতে, ক এবং খক্ষেত্র 
পরস্পর সদ হইবে। রি ০ 
ক এবং*গ সদৃশ একারণ তাহারী। সমান কোনি এবং: 
তাহারদের মান, €কাঁণের পাশ্বন্থ বাহু, অস্থপাতীয় 
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ক্ষেত্রত্ব। ৯ 
(৬/১সংজ্ঞা)। তথা খ এবং গ সদৃশ হওয়াতে তুহারাও 
সমান কোণি এবং তাহারদের সমান কোণের পার্থ 


বাহু অন্থপাতীয় রঃ ৫ রা 
অতএব ক এবং . /২ /ণং | 
খ,. প্রত্যেকে গ | / 


ক্ষেত্রের সমান 
কোণি এবং তা 
হারদের ও গ ক্ষে 5 

ত্বের সমাঁলং কোণের পার্বস্থ বাহ অন্থুপাতীয় সুতরাং 
(১১স্বংসা) ক এবং খ পরস্পর মান কোণি এবং 
তাহারদের সমান কোণের পাশ্ব্ছ বাছও অনুপাতীয় 
(৫1১১) অতএব ক এবং খ পরস্পর সদৃশ। ইহাই এস্থলে 








উপপাদ্য। 


: ই২ প্রতিজ্ঞা। উপপাদ্য। 
চারি সরল রেখা! অন্ুপাতীয় হইলে যেং সদৃশ সরল 
রৈখিক ক্ষেত্র তাহারদের উপর একাঁকারে নিষ্কাঁসিত হয় সে 
সকলও অন্থপাতীয় হইবে এবং চাঁরি সরল রেখার উপর পর- 
স্পর সদৃশ ও একাকার নিক্ছাসিত সরল রৈখিক ক্ষেত্র অঙ্গ- 
পাতীয় হইলে সে সকল রেখ।ও 'অন্থপাতীয় হইবে। ' 
কথ গঘ ওচ ছজ চারি সরল রেখা অন্থপাতীয় জ্ঞান .কর: 





অর্থাৎ কখ যথা গঘ সম্বন্ধে ওচ তথ! ছজ সম্বন্ধে কল্প কর এবং : 
কখ গঘ রেখার ভপর উকখ ও ঠগথ ছুই সদৃশ সরল রৈখিক 
ঢজ ছুই সরল বৈথিক ক্ষেত্র তন্ধপ অফ্কিত হউক তাহাতে 
টকধ ক্ষেত্র যথা! ঠগঘ লহ্ন্ধে ভচতধ। চজ সন্বদ্ধে উপ 
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কখ গঘ সরল রেখার ভ তৃতীয় অন্থপাতীয় এবং উচ ছজ 
সরল রেখার ৭ ত তৃতীয় অুপাতীয় নির্ণয় কর ৬১১ অপর 
কখ : গঘ 2চ * ছজ এবং 
গঘ :ভ ::ছজ : ৭ ৫0১১) স্থতরাং সাানাজ(৬১৯ 
কখ: ভত £চ :ণপরম্থ *. | 
'কখ : ভূ ::উকখ: ঠগঘ ডো২* দ্বিতীয় অনু) এবং রী 
উচ : ৭ :: ডচ : ঢজ অতএব 
টকখ:ঠণন্ঘ:: ডঢচ :ঢজ। 4 
অপিচ যদ্দি টকখ ক্ষেত্র ঘথ] ঠ ক্ষেত্র সম্বন্ধে ডচ ক্ষেত্র 
তথা ঢজ ক্ষেত্র সন্ধে কল্লিত, ছয় তবে কখ ব্থ। গঘ সম্বন্ধে 
ঙ্চ তথ! ছজ সন্বন্ধে উপগন্ন হইবে হা 77 











কখ যথ। গ্ঘ সন্বন্ধে উচ তথা, তর সম্বন্ধে কল্পনা কর (৬১হ) 
এবং তদ রেখার উপর ধদ সরল টৈখিক ক্ষেত্র ভচ অথবা! 
চজ ক্ষেত্র সদ্বশ এবং একাকারে স্থাপিত. করিয়! নিক্কাসিত 
কর (৬১৮) কখ যথ। গর সম্বন্ধ উচ তথা তদ সম্বন্ধে এবং 
কখ ও ঠাঘ রেখার উপর টকখ' ও ঠগঘ. সদৃশ এবং একা-. 
কারে স্থাপিত সরল টৈথিক ক্ষেত্র: নিষ্কাসিত; হইয়াছে ও উচ. 
তদ রেখার উপর ডচ.ধদ ক্ষেত্র তনু শ-রুপে. অঙ্কিত হই- 
য়াছে একারণ টকখ যথা ইশ সমবন্ে ড্চ তা ধ্দ্‌ সম্বম্বে 
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সঞরমাণ হইল পরন্ধ ক যথা রি সন্ধে ডচ. তথা ডক 
সন্বস্ধে কল্পন1 কর। গিয়াছে একারণ ভচ ক্ষেত্রের ঢ্জ এবং ধ্দ্ 
ছই ক্ষেত্র সম্বন্ধে সমান নিষ্পত্তি পরিমাঁথ হওয়াতে ডজ এব 
ধদ পরস্পর সমাঁন (01৯) অধিকন্ত তাহার! সদৃশ. এবং সদৃশ্য 
রূপ্পে স্থাপিতও বটে তক্নিমিত্ত ছজ এবং ত্র পরম্পর সমান 1 
অপ্র. কখ যখ] গঘ সম্বন্ধ উচ তথা তদ. সস্বন্বে এবং তদুও 
ছজ পরস্পর সমন একারণ কখ যথা গঘ সমন্ধে উচ তথ। ছজ 
সম্বন্ধে প্রমাণ হইল। অতএব চারি ২ সরল রেখা 1ইজাদি | 
ইহাই এস্কলে [উপাদা ) র্‌ 





সিসি 


২৩ প্রতিজ্ঞা উপ শদ্য। 

নাকি কএক সমানান্তরাল, ক্ষেত্রের বাহন পরস্পর 
সম্বন্ধে যে নিষ্পত্তি পরিমাণ বিশিষ্ট ক্ষেত্রফলের পরিম 
তাহার যোঁগোৎপন্ পরিমাণ তুল্য হইবে। ক 

কগ গ্রচ সমান কোণি নর 
সমানান্তরাল ক্ষেত্র কল্পনা ড:... ... 
কর তাহার মধ্যে খশখঘ '. 
কোণ, উগছ সমান। কগ 575 8560+ 
বাহুর পরস্পর নিপা তি 72651 
সম্বন্ধের যোগ পরিম' ্ | 
এ ছুই ক্ষেত্রের পরস্পর | 1.1... ৮ 
জানি মন্বন্ষ উপপ্জ এ ট ) 





















রক কর এবং উত অন্য [সরল রেখা নি যা? খ্গ বা 
গছ সমন্ধে টু তথ! ঠ ুস্বন্ধে কল্পন! কর (৬1১২) এবং ঘগ যথা 
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ক্ষেত্রতত্্ব। | ৯৫ 


ও সম্বন্ধে ঠ তথা ড সয্বন্ধ কল্পনা কর অতএব ট এবং ঠর 
যে সম্বন্ধ এবং ঠ ও ড মধ্যে যে সম্বন্ধ তাহ! উক্ত ছুই ক্ষেত্রের 
খগ গছ এবং ঘগ গড বাহুর মধ্যস্থ সম্বন্ধের সমান হইবে | 
পরন্ত ট এবং ড মধ্যে ষে সম্বন্ধ তাহা ট এবং ঠ ওঠ এবংড 

মধ্যস্থ সম্বন্ধের যোগে উৎপন্ন বলিয়া! উত্ত্হয় ৫1১০ সংজ্ঞা) 
স্সৃতক্কাং ট এবং ড মধ্যস্থ নিষ্পত্তি সম্বন্ধ এ ছুই সমানণন্তরুল 
ক্ষেত্রস্থ বাহুর পরস্পর সন্বদ্ধের যোগ পরিমাখান্থমায়ি হইবে। 
অপর খগ যথ! গছ সম্বন্ধে কগ সমানান্তরাল ক্ষেত্র তথা গজ 
সমানান্তরাল ক্ষেত্রর সম্বন্ধে (৬১) এরং খগখ থা শাছ 
সম্বন্ধে ট তথা ঠ সম্বন্ধে একারণ ট যথ! ঠ. মন্বম্বেকগ ক্ষেত 
তথা গজ ক্ষেত্র ন্বন্ধে (৫1১১) পুনশ্ট ঘগ যথা গঙ সন্কন্ধে গজ 
ক্ষেত্র তথা গচ ক্ষেত্র সম্বন্ধে। ৬১ ) এবংঘগ যথা! গাও সম্বন্ধে 
ঠ তথ] ড সম্বন্ধে সুতরাং ঠ যথা ড সম্বন্ধে গজ ক্ষেত্র তথ। গচ 
ক্ষেত্র সম্বন্ধে (৫1১১ ) অতএৰ ইহা! সপ্রমাণ হইল যে টষথ! 
ঠ সম্বন্ধে কগ ক্ষেত্র তথা গজ ক্ষেত্র সম্বন্ধে এবং ঠযথা ভ. 
সম্বন্ধে গজ ক্ষেত্র তথ। গচ ক্ষেত্র সম্বন্ধে একারণ সাঁমান্যতঃ ট 
যথা ভ সম্বন্ধে কগ ক্ষেত্র তথা গচ ক্ষেত্র সম্বন্ধে (৫1২২) 
পরন্ত ট এবং ভ মধ্যস্থ সম্বন্ধ এ ছুই ক্ষেত্রের বাহু মধ্যন্থ, 
সম্বন্ধের যোগ পরিধাণান্ুযাঁয়ি অতএব কগ গচ সমানান্তরাল 
ক্ষেত্রের পরস্পর সম্বন্ধ তঁদান্থধ্যস্থ সন্বন্ধের যোগ পরিষাণান্ু- 
বারি উপপন্দ হইল। স্থতরাং নিন ইাদি। | 4 ইহাই 





ফোন সনানারারাল বেবির বিরত কেহ সানা 
ক্ষেত্র থাকে তাঁহারা পরস্পরের এবং, সমুদ্র ক্ষেত্রের সদৃশ 1. 

কখগথ এক সমানান্তরাল ক্ষেত্র,কগ তাহার কর্ণ, এবং ঙ্ছ 
জট কর্ণের *পরিতস্থ 'সমীনান্তরাল ক্ষেত্র। উছ এবং জট ছুই 
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ক্ষেত্রতত্ব ৯৬ 


সনানান্তরাল ক্ষেত্র পরস্পর এবং নিরিহ, 4 ক্ষেত্রের 
সদৃশ হইব জু : 


ঘগ ছচ পরস্পরের সমানা- ্ৃ রঃ নাট 
স্তরাল একারণ কঘগ্ কোণ কছচ, 
কেগের সমান (১২৯)। তদ্রপ 


১১ 
খগ উচ সমানান্তরাল তন্সিমিস্ত ৃ 
কখগ কোণ কঙচ কোণের সমান শি | 
এবং খ্গঘ উচছ ছুই কোণ খু | 
প্রত্যেকে সন্মুখস্থ ঘকখ কোণের সমান গ্রযুক্ত € ১৩৪ )পর 
স্পর সমান সুতরাং কখগঘ এবং কুউচছ, ছ্ই সমানান্তরাল রর 
ক্ষেত্র পরস্পর সমান কোণি | অপর কখগ কোণ" কউ-. 
কোণের সমান এবং খকগ কৌঁণ খকগ উকচ ছুই ত্রিভুজ, 
আছে একারণ এ ছুই ত্রিভুঞ্জ পরস্পর সমান কোনি সুতরাং 
কখ যথ! খগ সম্বন্ধে কউ বা ঙচ সম্বন্ধে ( ৬৪. ) এবং. সমা- 

নান্তরাঁল ক্ষেত্রের সম্মুখস্থ বাহু পরস্পর সমান (১৩3 )অতএব 
কখ যথ। কঘ সম্বন্ধে কঙ তথ! কছ সম্বন্ধে (৫1৭) এবং ঘগ ষখচ 
গথ সম্বন্ধে ছচ তথা চও সম্বন্ধে এবং গ্ঘ থা ঘক সম্বন্ধে চছ 
তথা ছক সত্বন্ধে সতরাং কখগঘ কঙচছ ছুই সমানান্তরাল 
ক্ষেত্রে ত্রের সানং কোণের, পান্থ বানু অন্ুপাতীয়, তঙ্গিমিত্ত এঁ 
ক্ষেত্র পরস্পর সদৃশ ( ৬৯ সংজ্ঞ! ) তদ্রপ কখগ্রঘ্ধ এবং 
চজগট ছুই সমানান্তরাল ক্ষেত্র পরস্পর সদৃশ উপপন্ন হইবে 
অতএব ছউ টঙ্ ছুই ক্ষেত্র পরতে যকে: ঘখ ক্ষেংত্রর সদৃশ 
কিন্ত যেই সরল রৈখিক ক্ষেত্র গুত্যেকে এক সরল রৈথিক 
ক্ষেত্রের সদৃশ তাহারা পরস্পর সদ্বশ একা রণ ছ্ঙ সমানান্ত- 
রাল ক্ষেত্রটজ সমানান্তরাল ক্ষেত্রের, সদৃশ অতএব কোন 
* সমানবন্তরাল গে ত্ৰের ইত্যাদি। ইহাই « এস্থলে উপপাদ্য । 1. 
4 
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২৫ প্রাতিজ্ঞা । উপপাদ্য ূ 

এক নির্দিষ্ট সরল রৈখিক ক্ষেত্রের সদৃশ এবং অন্য এক 
নির্দিষ্ট সরল বৈথিক ক্ষেত্রের সমান এক চি গ রৈখিক হে ত্র 
নিষ্কাসিত করিতে হইবেক | | 
কখগ্ এবং ঘ নির্দিষ্ট সরল*রৈথিক ৫ক্ষত্র। কখগ ক্ষেত্রের 
সদৃশ.অথচ ঘ ক্ষেত্রের সমান অন্য এক সরল ট্রখিক ্ষেত্ 

নিক্কাসিত করিতে হইবেক। | 
খগ সরল রেখার উপর কখগ ক্ষেত্রের সমান খউ সমানান- 
রাঁল ক্ষেত্র নিষ্ধীসিত কর (818৫ অন্থুমান ) এবং গঙ্ সরল 
রেখ।র উপর ঘ ক্ষেত্রের সমান গড সমানান্তরীল ক্ষেত্র নি্কা- 
নিত কর তাহার চগঙ কোঁণ যেন গখঠ কোণের সম্মান হয় 
তাহাঁতে খণ্ধ গচ এবং ঠউ উভ এক সরল রেখাস্থ হইবে 
(১1২৯--১১৪) খগ এবং গচ সরল রেখার ছজ মধ্য 
অন্থপাতীয় নিদ্দেশ করিয়া (৬1১৩) তাহার উপর কখগ 
ক্ষেত্রের সদৃশ এবং সদৃশীবস্থ উছজ সরল ট্রখিক ক্ষেত্র 
নিক্ষাসিত ক্র( ৬১৮) অপর. না যথা ছজ সনে ছল 





তথা গ্রচ যুস্ন্ধে রিও, ভি এবং তন. সরল খিক 
ক্ষেত্র অন্থ্পাতীয় হইলে প্রথম যথা তত তীর সম্বন্ধে প্রথ- 
মোপরিস্থ ক্ষেত্র তথা দ্বিতীয়োপরিস্থণতৎ মদৃশ ক্ষেত্র সথন্থে 
*( ৬1২০ দ্বিতীয় অন্থুমান,) একাঁরণ খগ্. যখাগ্রচ সম্বন্ধে কখগ 
ক্ষেত্র তথা ট'ছজ সম্বন্ধে । পরম্ত খগ যথখ। গচ সম্বন্ধে খঙ 
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চি 
সঙ্গানান্তরাল ক্ষেত্র তথা উচ সমানান্তরাল ৫ ক্ষেত্র সন্বন্ধে 16৬১) 
অতএব কখগ ক্ষেত্র যথ| টছজ ক্ষেত্র সম্বন্ধে খ$ সমানান্তরাল 
ক্ষেত্র তথ! উচ সম্বন্ধে (১১১) অধ্ধিকন্ত কখন সরল রৈখিক 
ক্ষেত্র খঙ সমানান্তরাল, ক্ষেত্রের সমান অতএব টছজ ক্ষেত্র 
ঙচ শমানানস্তরাঁল ক্ষেত্রের সমান 0৫1১৪) এবং উচ ঘ সমান, 
হওয়াতে টছজ ক্ষেত্রও- ঘ সমান উপপন্ন হইল এবং পুর্ন 
তাহা কখগ ক্ষেত্রের সর্দৃশ সগ্রমাণ হইয়াছে । অতএব টছজ 
 সরূল টৈখিক ক্ষেত্র কখগ ক্ষেত্রের সদৃশ এবং ঘ ক্ষেত্রের 
সমান রূপে নিষ্কা'সিত হইল | ইহাই এন্থলে সম্পাদ্য। 











২৬ প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য । | 
ছুই সদৃশ সমানান্তরাল ক্ষেত্রের যদি এক সামান্য কোঁণ 
থাকে এবং উভয়ে যি সদৃশাবন্ধ হয় তবে ভাহার। এক কর্ণের 
পরিতস্থ হইবে 
কখগঘ এবং কঙউচছ ছুই সদৃশ এবং ং লদৃশাবস্থ লমানান্- 
রাল ক্ষেত্রের ঘকখ এক সামান্য কোণ কল্পনা কর। কখগঘ 
এবং কঙচছ উভয়ে এক কর্ণের পরিতন্থ হইবে 1 
যদি স্যাৎ তাহা নাহয় তবে উছ সমানাস্তরাঁল, ক্ষেত্রের কচ. 
কর্ণ হইতে স্বতন্ত্র সরল ল্লেখায় খঘ সমানান্তরাল ক্ষেত্রের 
কজগ কর্ণ কল্পন1 কর এবং. জি কক স্ছ, রঃ 
বিন্দুতে কজগ ও ছচ সরল রেখার, হ 
সম্পীত হউক ।জবিন্দদিয়া উজ ২... 
সরল রেখ! কঘ অথবা খখ রেখা; 5 1 ট 
সমানান্তরীলিরূপে নিষ্কালিত কর |] টে 
তাহাতে কখণ্ঘ এবং হট হার, 
সমানান্তরাল, ক্ষেত্র এক কর্ণের পরি শু পরস্পর 
ন্দ্শ হইবে ৬২৪) অতএব স্বক যথা কখ সম্বন্ধে ছক, 
তথা ক্ট সম্বন্ধে ক্হা খাইতে: পারে সঃ সং জা) পরত ৰ 
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কষত্রতত্ব। চা এ, 


গুব্ব কলপনাস্থসা'রে কখশঘ এবং কঙচছ পরস্পর সদৃশ একারণ 
ঘক যথা কথ সম্বন্ধে ছক তথা কঙ সম্বন্ধে নিশ্চিত হইতেছে 
(৫1১১) সুতরাং ছক যথা কট সমন্ধে, ছক তথা কঙ সম্বন্ধে 
অর্থাৎ কট কও ছুই রেখার নক্কন্ধে ছক রেখার নিষ্পত্তি পরি- 
মাগ সমান সুতরাং কট এবং কঙ পরম্পর ষমান হয় 
(৫1৯) কিন্তু তাঁহ! অসাধ্য কেনন। লঘুতর বৃহত্তরের সমান 
হয়না অতএব কখগঘ কটজছ উভয় এক কর্ণের পরিতস্ত 
হইতে পারে না স্থুতর ২ কখগঘ কঙচছ- অবশ এক কর্ণের 
পরিতস্থ হইবে | অতএব ছুই সদৃশ ইত্যাদি । ইহাই এস্থলে 
উপ াদ্য। 





২৭ প্রতিজ্ঞা ) উপপাদ্য। 1. 
কোন নির্দিউ সরল রেখার বিবিধ খণ্ডে যেই আয়ত 
সন্তাব্য হয় এ সরল রেখার অন্ধের, উপরিষথ সম চু 

তহ সর্বাপেক্ষা বৃহত্তম হইবে। | 
কখ এক নির্দিউ সরল রেখা গ দু তৈ বিধি হইয়াছে 
এবং ঘ ততরন্থ অপর বন্দ |. কথ রেখার শা 
সমচতুভূজি কঘ, ঘখ আত অ অপেক্ষা মা রঃ খ 

বৃহৎ হইবে। 3. 8 

কেননা কখ সরল ৫: খা গালিক্দ তে. রাই বাদ ত ভাগে ২ এবং 
শ্ববিন্কুতে ছুই অসমান ভাগে বিভক্ত হওয়াতে কঘ এবং 
খঘ খণ্ডের আয়ত, এবং গথ খণ্ডের সমচতুভুজ একত্র 
যোগে কগ রেখার সমচতুভূজ তুল্য হইবে ( ২৫) স্তরাং " 
কগ সমচতুভূজ কঘ, খেখ আয়তাপেক্ষী বৃহৎ হইবে। অতএ 
কোন নির্দিষ্ট ইত্যাঁদি। ইহাই এস্থলে উপপাদ্য । 
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ক্ষেত্রতত্্। ঘা রি ভিউ, 


২৮ প্রাতিজ্ঞা | সম্পাদ্য | 
এক নির্দিউ সরল রেখাকে এমত করিয়া ভাগ “করিতে 
হইবে যে ছুই খণ্ডের আয়ত এক নি দি সরল টৈখিক | 
ক্ষেত্রের* সমান হয় অথচ এ ক্ষেত্র অর্ধ ব্লেখার দম চতুতুর্জ 
'অপেক্ষ। অখিক হইতে ন] পারে। 5. 
কুখ নিদ্দিষ্ট সরল রেখা এবং গ নিদদিি স সরল বৈথিক 
ক্ষেত্র গ ক্ষেত্রের সমান ঘঙচছ এক সমচতুভূুজ নিষ্কাসন কর 
( ৬২৫) অপর কখ সরল রেখ।কে জ ছু ধ্বিখণ্ড কর ক্র 
রেখার সমচতুভূ 'জ যদি ঘচছ নি জের সমান হয় ত 


4৯7. 


অভীক সিদ্ধির অপৈক্ষ! নাই, দি সমান, না হয় তবে 
লক্ষণান্থমারে কজ রেখার সমচতুভু্ 'জ ঘঙচছ হইতে অবশ্য 


পপ পন আপি পরপর 


*পেফেয়ার ইউক্রিভের, মল গ্রস্থোক্ত ২৮ প্রতিজ্ঞার 
পরিবর্তে এই প্রতিজ্ঞা রচন| করিয়াছেন তিনি কহেন ইউ- 
ক্লিড প্রণীত প্রতিজ্ঞ! নব্য গ্লাঁঠকের পক্ষে অত্যন্ত কঠিন; তাহা 
যথার্থ বটে কিন্তু বিতক্ত রেখার খণ্ডের আয়ত কীদৃশ 
ক্ষেত্রের সমান, হইবে তাহা স্থির না করাতে তাহার রচ- 
নায় দোষল্পর্শ হয় । ইউক্রিভ পুর্ববর্তি কোন প্রৃতিজ্ঞায় 
যে বিষয় সম্পাদন করিবার ধারা প্রকাশ করেন নাই অথবা 
সহজে" সম্পাদ্য বলিয়া, স্বীকার করেন নাই কখন তাহার 
ন্যাস উল্লেখ করেন ন1।..প্রেফেয়ার উক্ত ক্ষেত্রকে সরল 

টৈৈখিক বলিয়া বিশেষণ না করাতে আপাততঃ অ শিকার 
করিতেছেন যে সর্ঝ প্রকার ক্ষেত্রের তুল্য ৮১ শত | 
| কর যায় কিন্ত তাহা! বাস্তবিক সত্য নহে) 4 
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্ষেত্রতত্ব। 0095১ 


অধিক হইবে সুতরাং ঘউচছ চুতু'জের ও বা হইতে 
কজ বৃহত্তর হইবে | | 
কথ রেখার লম্বভাঁবে জট নিষ্কাসিত কারিয়া তাহা ঘঙড 
সমান কর এবং টজ রেখাঁকে ঠ পর্য্যন্ত বৃদ্ধি কর যেন টঠ কজ 
অথব! জখ সমান হয়। অনস্তর প্ট কেব্দ্র,করিয়! টঠ পর্য্যন্ত 
বৃত্ত'অঙ্কিতকরড বিন্দুতে মেই বৃত্তের কখ রেখোপরি সম্পুত 
হউক' পরে টড সংযুক্ত কর। কখ রেখ! জ চিস্বে সমান তাবে 
এবং ড চিত্বে অনমান' ভাবে বিভক্ত হইয়াছে একারণ কড. 
ডখ + জডৎ _ কজৎ (৫1২). টড। অপর উজ 4+ জডৎ 
ল্টভৎ (১1৪৭) সুতরাং কভ.ডখ. + জডং সু টজৎ +. 
জডৎ এবং জড়বিষ্বোগ করিলে কড.স্ডখ - উজ | ভিকন্ধ 
টজ - ঘঙ্ুতরাং উজ _ ঘডং। কিন্তু ঘ রেখার সম 
চতুভূজ গ সরল বৈথিক ক্ষেত্রের তুল্য তন্নিষিত্ত কড.ডখ স 
গর অতএব নির্দিউ কখ সরল রেখা ড বিন্দতে এমত গ্রকারে 
বিতক্ত হইয়াছে যে কড এবং ডখ ছুই খণ্ডের আয়তগ নির্দি্ট 
সরল টৈখিক ক্ষেত্রের সমান টান । ইহাই এস্থলে সম্পাদ্য। 





| ২৯ প্রতিজ্ঞা | সম্পাদ্য 1: এই, 

এক নির্দিষ্ট সরল, €রথাকে এমত করিয়া বৃদ্ধি করিতে 
হইবে যে এ রেখার ছুই প্রান্ত এরং বৃদ্ধির লীমা মধ্যস্থ ছুই 
খণ্ডের আয়ত নির্দদ্ট সরল, রৈথিক ক্ষেত্রের তুল্য হয়. 

কখ নির্দিউ সরল রেখ।। বদ্ধিতিব্য কথ, রেখার খণ্ডের 
আয়ত যে সরল রৈথিক ক্ষেত্রের সমান হুইবে তন্তুজ্য এক সম 
চতুভু জজ কল্পনা কর. চা ২৫ 3 ।. হ্ভ. সরল রেখা, এ চু . 
তূঁজের বাছ হউক। রে 


*প্পেফেরার এল রঙ্গে কহেন “এক নর 
' ক্ষেত্র” পুর্ব টাকায় দু়্ি কর। | 
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০০ 8. 9807৮ 46. ) 86. শু ৪০ রে | 
বাকি: 04. 09 10) 850 008 87190201600: 74 1009 


ক্ষেত্র তত্ত্ব ১০৭. 


কখ সরল রেগীকে গ বিন্দ্‌ 


তে দ্বিখণ্ডিত করিয়। খচতাহারী /৮ .. | 
লন্ব নিষ্ষাসিত কর যেন খচ রঃ 2৯, | 
ঘঙ সমান হয়পরে গচ মং যুক্ত | ৯. | 


করিয়াগ কেন্রহইতে গচপর্য্ন্ত জব গ 
বৃত্ত অন্কিত কর কখ নরল টি ---উ 


রেখ। বর্ধিত হহয় ছ বিন্দতে তে এঁবৃত্ত সংলগ্ন টা ॥ অপর 
কখ গবিন্দতে দিখঙ্ডিত হইয়! ছ পর্যন্ত বদ্ধিত হইয়াছে 
একারণ কছ, ছখ + গখ ২ - গ্রহ (২৬)- রা ২। পরন্ত 
গচৎ স্গখৎ + খচৎ (১1৪৭) সুতরাং কছ. ছখ + গখৎ স্ত 
গং + খচং এবং কছ, ছখ » খচৎ। অধিকন্তু খচ সু ঘও 
সুতরাৎ খচৎ »- ঘঙ্ং। অপর বদ্ধিতিব্য কখ রেখার খু গর 
আয়ত যে সরল রৈখিক ক্ষেত্রের সমান হইবে ঘঙ রেখার মম. 
চতুভু্গ তত্ত, ল্য অতএব কখ সরল রেখা, এমত প্রকারে ছ্‌ 
পর্যান্ত বন্ধিতি ত হইয়াছে যে বন্ধিতরেখার কছ এবং ছথ খণ্ডের 
আয়ত নির্দি্ট সরল টৈথিক ক্ষেত্রের সমান হইল । বডি 
এস্ছলে সম্পাদ্য। ্ 

টাকা। পাঁঠকবগ এস্থলে বুঝিবেন। যে পুতি গ্রতিচ্কাতে 
য্মেত নির্দিষ্ট ২ সরল রৈখিক ক্ষেত্রের পরিমাণ সি ারিত হই- 
জি এ প্র তজ্ঞায় সেরূপ হুর নাই, 3. | . 











| ৩০ প্রতি | ।অল্পাদ্য। ্ 
এক নির্দিউ সরল: রেখাকে অন্ত এবং, মধ্য, অহী 
করিয়া ছেদ'করিতে হইবে । ৃ 
কখ নির্দিউ সরল রেখা, হাকে « অুস্তয এবং মধ্য 7 অ- 
পাতীয় করিয়া ছেদ করিতে হইবে। (১ 
৭ রেখার উপর খগ সম চতুভু জি নিষ্ধাসিত কর ১৪৬, ) 
বঙ্গক ঘ পর্যন্ত বৃদ্ধি ক্র যেন গঘক আয়ত খগ সম 
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ক্ষেত্রতত্্ব। ূ ১০৩ 
চতুভুজ তুলা হয় (৬1২৯) এবং কউঘক সমান ছেদ করিয়া 
ঘগ এবং কঙউ অথবা ঘণ্ এবংঘক রেখার আয়ত ঘচ ৪৬ কর। 
গ-্ঘক আয়ত খগ সমচতুঙুজের রখ 
সমান হওয়াতে ঘচ আঁয়ত ক্ষেত্র খগ, 
সমান হইতেছে এ ছুই ক্ষেত্রের কচ 
সাঁমান্যাঁংশ বিয়োগ করিলে আবশিক্ট ঘউ ক 
এবং খচ সমান হইবে । পরন্ত খচ ক্ষেত্র 
চঙ এবং উখ অর্থাৎ কখ এবং খড় 
রেখার আয়ত এবং ঘঙ কঙ ক ্ ও 
চতুভজ অতএব কঙ রেখা ক্ষখ ন্‌ 
এবং খঙ রেখার মধ্য অস্থুপাতীয় হী অর্থাৎ কখ যথ। 
কঙ সম্বন্ধে কও তথা খঙ. সম্বন্ধে সপ্রমাঁণ হইল। অপর কথ 
কঙ অপেক্ষা বহৎ সুতরাং কউ খঙ অপেক্ষা বৃহৎ হইবে 
(৫1১৪) অতএব কখ সরল রেখা ও বিন্দতে অন্ত্য এবং মধ্য 


অন্থপাতীয় রূপে ছিন্ন হইল. (. ৩1৩ সং ডি | সি এস্থলে | 
সম্পাদ্য। রী 





ক : পরকারাস্থর 148. 
কখ খ নির্দিি স সরল রেখাকে অন্ত এব মধ্য গা 
রূপে ছিন্ন করিতে হইবে। ৃ 
কখ রেখাকে গ বিন্দুতে এমত করিয়। ছি কর যে | কখ- 

খগ আঁয়ত কগ সরল রেখার সম চতুভূজ- 
সমান হয় (২১১) অপর কখ'খগ আয়ত ক. গর. রা 
কগ রেখার সম চতুভু্জ তুল্য একারণ, খক বা কগ সম্বন্ধে 
কগ তথ] গখ সম্বন্ধে উপপন্ন হইবে (অব), অতএব কখ 
সরল রেখা অন্ত্য এবং মধ্য ছপাতীয় রূপে ছি হ্ই। 
ইহাই, এক্লে সম্পাদা। ্ 
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ক্ষেত্রতত। | ১৩৪ 


৬১ প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য। 

সমকোণি ত্রিভুজের সমকোণের সম্মুখস্থ বাছুর উপরি নিষ্কা- 
সিত সরল রৈখিক ক্ষেত্র সমকোণের পাশ্ধস্থি দুইবাহুর উপ- 
রিস্থ তৎসদ্রশ এবং তাদৃশ রূপে নিষ্কাসিত ছুই সরল 
রৈথিক ক্ষেত্রের সমান হয়। রী 

কখগ্ন সমকোণি ত্রিভুজ তাহার মধ্যে খকগ সমকোঁণ। খগ 
বাহুর উপরি নিষ্কাসিত সরল রৈখিক ক্ষেত্র কখ এবং কগ 
বাছর উপরিস্থ তৎসদৃশ এবং তাদৃশ রূপে নিক্কাসিত ছুই 
সরল রৈথিক ক্ষেত্র সমান হুইবে। | 

ক লম্বপাত কর। অপর কখগ সমঢকোণি ত্রিভুজের সমকোণ 
ক হইতে খগ্ন ভূমির উপর লক্বপাত হইয়াছে একা রণ কখঘ 
কঘগ দুই ত্রিভুজ সমুদয় কখগ ত্রিভুজের এবং পরস্পরের 
সদৃশ হইল (৬৮) এবং কখগ বিল কঘখ তির 
সদৃশ হওয়াতে খগ যথা | র্‌ 
ক সম্বন্ধে খক তথ। খঘ 
সমন্ধে (৬৪ ) এবং 
এই তিন সরল রেখা! ক 
অন্ুপাতীয় হওয়াতে, +৮ 
প্রথম যথ। তৃতীয় সন. ৰ 
ন্ধে প্রথনোপারস্থ ক্ষেত্র 
তথা দ্বিতীয়োপারস্থ তৎসদৃশ এবং তাঁদুশ রূপে | নিশ্কাসিত 
ক্ষেত্রের সম্বন্ধে (৬২০ দ্বিতীয় অনুমান ) অতএব গখ যথা 
খঘ সম্বন্ধে গখ উপরিস্থ ক্ষেত্র তথ! খক উপরিস্থ তত্সদৃশ 
ক্ষেত্রের যস্বদ্ধে এবং বিলোম নিষ্পনং ত্ততে( ৬.খ) ঘখ যথ! | 
খগ সম্বন্ধ খক উপরিস্থ ক্ষেত্র তথা খগ্ধ, উপরিশ্থ ক্ষেত্রের 
সম্বন্ধে । তুদ্ধপ ঘ যথা খগ সম্বন্ধে গ্লক উপরিস্থ ক্ষেত্র তথ। 
গ্খ উপরিস্থ, ক্ষেত্রের , সম্বন্ধে উপপক্ন হইবে । অতএব 
(৫২৪) খঘ এবং. গ্ ছুই ক্ষেত্রের একত্র যোগ যথা, 
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ক্ষেত্রতত্ব |... ১০৫ 


খগ্ সম্বন্ধে খক এবং কগ্ উপরিস্থ ছুই ক্ষেত্রের একত্ত যোগ 

তথা খগ উপরিস্থ ক্ষেত্রের সপ্বন্বে উপপক্ন হইল স্ততরাং 

খক এবং কগ উপরিস্থ হই ক্ষেত্র খগ উপক্ি্থ ক্ষেত্রের সমান 

৮৩৭ হইল আর তাহীরা পরস্পর সদৃশও বটে । অতএব 
ত্রিভূজে ইত্যাদি রি ই এস্থলে উপপাদ্য | 


৩২ প্রতিজ্ঞা। উপপাদ্য । 

ছই ত্রিভুজের যদি ছুইৎ বাছ অন্থুপাতীয় হত এবৎ 
তাহার। এক কোণে পরস্পর সংলগ্ন প্রযুক্ত যদি সবর্গীয় 
বাছ পরস্পরের সমানান্তরাল হয়প্তবে তাহারদের তআবশিষ্ট 
বান এক সরল রেখায় থাকিবে । 

কখগ এবং ঘগ্রঙ ছুই ত্রিভুজের খক কগ বাছগঘ ঘউ 
বাছর অন্থপাতীয় কল্পনা কর অর্থাৎ খক যথ! কগ সম্বন্ধে 
গথঘ তথ। ঘঙ সম্বন্ধ জ্ঞান কর এবং কখ ঘগ্ন ও কগ ঘঙ পরস্প- 
রের সমানাস্তরাল কল্পন। কর তাহাতে খগ গঙ এক সরল 
রেখাস্থ উপপন্ন হইবে | পা 0) 

কখ ঘগ পরস্পর সমা- গ্ক 
নান্তরাল এবং তাহার- 
দের উপর একগ রেখাদ্ঘ 
সম্পাত হইয়াছে একারণ 
খকগ কোণ অপর পাশ্বস্থ 
কগঘ সমান (১২৯ ) 
এ কারণ গঘও কোণ থ. 
কগন্ কোণের সমান স্তুতরাহ খকগ্ন এবং গশঙ পরস্পর 
সগান। অপিচ কখগ ঘগ্ঙ ছুই ত্রিভুজের ক এবং ঘ কোঁণ 
সমান এবং এ সমানং কোণের পাস্বন্থ বা অন্ত্রপাতীয় 
হওয়াতে [অর্থাৎ খক যথা কগ সগ্বন্ধে গঘ তথ! ঘঙ সম্বন্ধে 

কল্পিত হওয়াতে কৃখগ গ্রবং গওত্রিভূজ পরস্পর সমান কোঁণি 
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ক্ষেত্রতত্ব। ১5৬ 


উপপক্ন হইতেছে (৬1৬) একারণ কখগ কোণ ঘগউ/কাণের 
সমান হইল এবং পুর্বে সপ্রমাণ হইয়াছে যে খকগ কোধ 
গঘঙ কোণ সমান অতএব সমুদয় কও ফ্রোঁণ খকগ এবং 
কখণ্ন ছুই কোণের তুল্য তাহাতে খগক কোণ যে।গ করিলে 
কু এবং কগখ ছুই কোণ খকগ কম্থগ এবং কগখ তিন 
কো্ণর সমান হয় পরন্থ খকগ কখগ এবং কগখ তিন একাণ 
ছুই সমকোণ তুল্য (১৩২) অতএব কও এবং কগখ ছুই 
সমকোণ তুল্য এবৎ কগ রেখাস্থ গ বিন্দুতে খগ গউ ছুই 
সরল রেখা! ভিন্নং পার্খহইতে আঁদিয়! কগউ এবং কগ্ণথ ছুই 
সংলগ্ন কোণকে একত্র ছুই সমকোণ তুল্য করিতেছে একারণ 
খগ এবং গঙ এক সরল রেখা প্রমাণ হইল (১1১৪ )। 
অতএব ছুই ত্রিভুজের ইত্যাদি । ইহাই এস্থলে সম্পাদ্য। 
৩৩ প্রতিজ্ঞ। | উপপাদ্য 
সমান২ বৃত্তেতে কেন্দ্রস্থ অথব! পরিধিস্থ কোঁণ যেং চাপের 

উপর থাকে পরস্পরের সম্বন্ধে তদন্থুযায়ি নিষ্পত্তি পরিমাণ 
ধারণ করে,। বৃত্ত চ্ছেদকের বিষয়েও এইরূপ হয়। 
 কখগ ঘঙচ ছুই সমানং বৃহ, খছগ এবং উজচ ভাঁহারদের 
কেন্দ্রস্থ কোণ এবং .খকগ ও ঙঘচ পরিধিস্থ কোঁণ। খগ চ্টপ 
যথা উচ চাঁপ সম্বন্ধে খছুগ কোঁণ তথ! ওজচ সম্বন্ধে এবং খকগ 
উতচ মম্বন্ধে । আর খছণ ৃসতন্ছেদক ও তথা উদ বৃতচ্ছেদক 
সম্বন্ধে উপপন্ন হইবে 

খগ চাপের সমান২ কএক চাঁপ যথা গট উঠ এবং ঙ্চ 
চাঁপের সমান কএক চাঁপ, যথা চভ ডড কল্পনা করিয়া ছ্ট 
ছঠ জড় জঢ সং যুন্ত কর। খগ্গ গট উঠ চাপ পরম্পুর দম্মীন 
একারণ" খছগ গ্রছট টছঠ কোণও পরস্পর সমাস | 
হইবে (৩1২৭) অতএব খঠ.চাঁপ, যে পরিমাণে খগ চাপের 
অপবর্ত্য| খছঠ কোএও সেই পররিরীণে -খছণ. কোণের অপ-. 
বর্ত্য। তদ্ধগ্ম গড চাপ যে. পরিমাণে উ্চ চাঁপের অপবর্ত | 
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ক্ষেত্র তত ৯০৭ 
উজঢ কোঁণও সেই পরিমানে জচ কোণের অপবর্ত্য। পরস্থ 
খঠ চীপ উঢ চাঁপের সমান হইলে খছঠ কৌণও উজদু 
কোণের সমান হইবে (৩২৭) অথব1 খঠ চাঁপ গু চাপের অধিক 





পৃ ৮ | 

হইলে খছঠ কোঁণও উজঢ কোণের অধিক হইবে এবং উক্ত 
চাপ ন্যুন হইলে কোণও তদ্রপ স্থান হইবে । অতএব এস্থলে 
চারি রাশি নির্দিষ্ট হইতেছে অর্থ/ৎ খগ উচ ছুই চাপ এবং 
খছগ ও উজচ ছুই কৌণ এবং খগ চাঁপ ও খছগ কোণের ছুই 
সম অপবর্ত্য.খঠ চাপ এবং খছঠ কোণ তথা উচ চাপ এবং 
উজচ কোণের ছুই সম অপবর্ত্্য উড চাপ এবং উজঢ কোণ নি- 
শ্চিত হইয়াছে এবং ইহা সগ্রমীণ হইয়াছে যে খঠ চাপ উড 
চাপের সমান অথব! হ্থ্যনাধিক হইলে খছঠ কোণও উজ্জচ 

কোণের সমান অথবা স্যুনাধিক হইবে অতএব খণ চাপ 
যথ] ঙচ চাপের সম্বন্ধে খছগী কোণ তথ] উজচ কোণের সম্বন্ধে 
হইবে (৫1৫ সতজ্ঞ] ). অধিকন্তু খছগ কোণ যথ| উজ 
সম্বন্ধে খকগ কোণ তথা ড্ঘ্চ সম্বন্ধে (৫1১৫) কেননা 
প্রথমোত্ত ছুই কোণ ক্রষশ অপর ছুই কোণের দ্বিগুণ 
( ৩1২০, ) অতএৰ খগ চাঁপ যথা উচ চাপ সশ্বন্ধে খছগ “কাণ 
তথা উজচ কোণ সম্বন্ধে এবং এ কোণ ভি টি রর 
সম্বন্ধে উপপন্ন হইল। 

অপিষ্ঠ খগ চাঁপ যথা ঙ্চ চাপ স্ন্ খছণ্য বত্তছেদক, তথ 
উজচ বৃত্তছ্থ্দক্‌ সম্বদ্ধে উপপন্ন হইবে। খগ্ণ এবং গট সংযুক্ত 
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* ক্ষেত্রতত্্ব । ১০৮ 


কর এবং খগ গ্রট ছুই চপে তণ একং বিন্দু নির্দেশ করিয়া 
খভ ভগ গ্রণ ৭ট সৎযুক্ত কর। অপর খছগ গ্রছটব্রিভূজে খছ 
ছগ এবং গ্রছ ছট ছুই২ বাহু এবং এং বাহুর মর্ধাবর্তি একং কোণ 
সমান হওয়াতে খগ ভূমি গট ভূমির এবং খছণ ত্রিভূজ গছট 
বিভূজের সমান হইবে (৪)। ধ্থিকন্থ খগ চাঁপ গট চাপের 


ন্‌ 





্ ন্চ 
সমান হওয়াতে কখগ বৃত্তপরিধিতে তাহারদের অবশিষ্ট অংশও 
পরস্পর সমান হইবে একারণখভগ্ধ কোণ গণট কোণের সমান 
(৩২৭) সুতরাং খতগ বৃত্তখণ্ড গণট বৃত্তখণ্ডের সদৃশ 
(৩।৯সং ). পরন্ত এঁ ছুই খণ্ড খগ গট সমান রেখার উপরিস্থ 
আছে আর সদৃশ বৃন্তখণ্ড সমানং সরল রেখার উপরিস্থ 
হইলে পরম্পর সমান্ন হর (৩২৪) অতএব খভগ বৃত্তখস্ত 
গণট খণ্ডের সমান হইবে । অপর খহগ ত্রিভূজও গছট ত্রিভু 
জের সনান উপপন্ন হইয়া ছে'অতএব খছগ সমুদয় বৃত্ত ছেদক 
গ্ছট বৃত্ত ছেদকের সম্গান সপ্রমাণ হইল। এঁ কারণে টছঠ 
বৃত্ত ছেদক খছ্গ অথব| গছট বৃত্ত ছেদকের সমান হইবে! 
তদ্ত্রপ উজচ চজড ডজঢ তিন বৃত্ত ছেদকও পরস্পর সমান উপ-. 
পন্ন হইৰে অতএব খঠ চাপ যে পরিমাণে খগ চির অপবর্ত 
খছঠ বুর্তছেদকও দেই পরিমাঁণে খছগ বৃত্ত ছেদকের অপবর্ত্য 
হইবে । এ কারণে ওঢ চাপ যে পরিমাণে উচ চাঁপের অপবর্ত্য 
উজঢ বৃত্তছেদকও সেই পরিমাণে উ্জচ বৃত্ত ছেদকের অপ- 
* বর্তয হইবে অপর খঠচ।প যাদি ঙঢ চাপের সমান হয় তবে 
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ক্ষেত্রতত্ব | ১০৯ 


খছঠ বৃত্ত ছেদকও উজট বৃত্ত ছেদকের সমান হইবে এব, 
খঠ চাঁপ যদি উচ ঢাঁপের অধিক হর তবে খছঠ বৃদ্ধ ছেদকও 
উজঢ বৃত্ত ছেদকের অধিক হইবে আর এ চা নান হইলে 
নুস্ত ছেদকও নুন হইবে অতএব এস্থলে চারি রাঁশির নির্দেশ 
হইল অর্থ।ৎ খগ্ উচ ছুই চাপ এবং খুছগ উজচ ছুই বৃস্ত 
ছেদক । খণ্ণ চাপের ও খছণ বৃত্ত ছেদকের খঠ রঃ এবং 
খছঠবৃত্ত ছেদক যে কোন প্রকারে সম অপবত্ত্য তথা উচ 
চাঁপের এবং উজচ বন্ত ছেদকের উচ চাপ এবং বা বস্তু 
ছেদক তদ্রপ সম অপবর্ত্য সিদ্ধ হইয়াছে এবং ইহাও 
সপ্রমাণ হইয়াছে যে খঠ চাপ ওঢ চ।পের সমান অথব। 
ন্যনাধিক হইলে খছঠ বৃত্ত ছেদকও উজঢ বৃত্ত ছ্লেদকের 
সমান অথবা! ন্যুনাধিক হইবে সুতরাং খগ চাপ বথা উ্চ চাঁপ 
সম্বন্ধে খছণ নত ছেদকও তথা উজচ বৃত্ত ছেদকের সম্বন্ধে 
উপপক্ন হইল (৫1৫সংজ্ঞা) অতএব সমানহ বৃস্তে ইত্যাদি । 
ইহাই এস্থলে উপপাদ্য । 
7 খপ্রতিজ্ঞা।উপপাদ্য। 

ত্রিভুজের এক কোণযদি কোন সরল রেখ! রা দ্বিখণ্ডিত 
হয় এবং সেই রেখা যদি ভূমিকেও ছিন্ন করে তবে ত্রিভুজের ছুট 
বাছর আয়ত ভূমিখণ্ডের আয়ত এবং কোণ সিএ ১৯ সরল 
রেখার সমচতুভূ জের ধোগন্সমান হইবে। 

কখগ ত্রিভুজের খকৃ কোণ কঘ 
সরল রেখা দ্বার! দ্বিখাণ্তত কল্পন। 
কর তাহাতে খককণ আয়ত খখ. 
ঘগ আয়ত এবং ক রেখার সম 
চতুভূর্জৎতুপ্য হইবে | কখণ ত্রিভু 
জের উপর কখগ বৃত্ত অঙ্কিত 
করিয়। (৪৫) কঘ রেখাকে পরিধিস্থ 
ধরি বৃদ্ধিকরু এবং উগ 
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ক্ষেত্ততত । ১৬৩ 


সংযুক্ত কর। খকঘ কোণ গকঘ কোণের সমান এবং কখগ 
কোণ কঙগ কোণের সমান (১৩1২১) কেননা তাহার। এক 
বৃস্তখণ্ডস্থ আছে সুতরাং কখব এবং কঞওগ ছুই ত্রিভুজ 
পরস্পর সমান কোণি অতএব খক : কঘ:: কঙ: ক 
(৬1৪ দর খক.কগ -- কঁঘ.কঙ বিরান -্* ঙঘ-ঘক 
+-কঘঘৎ (২। ৩) পরম্ত উঘ-ঘক - খখনঘগ (৩।১৫) 
একারণ খক.কগ -. খঘ-ঘগ + কঘ২। অতএব ত্রিভুজের 
এক কোণ ইত্যাদি । ইহাই এস্লে উপপাদ্য । 


গর প্রতিজ্ঞ! । উপপাদ্য | 


ত্রভুজের কোন কোণ হইতে ভূধির উপর ল্ব পাক করিলে 
ত্রিভুজের ছুই বাহুর আঁয়ত উদ্ত লম্বরখা এবং ত্রিভুজের 
উপরি নিক্ষাসিত বৃত্তবটাসের আয়ত তুল্য হইবে। 


কখগ বিতুজের ক কোণ হইতে খগ ভূমির উপর ক্ষ 
লম্বপাত কল্পনা কর তাহাতে খক.কগ আয়ত কঘ লঙ্ব 
রেখার এবং ত্রিভুজোপরি নিক্কাসিত বৃত্ত ব্যাসের আয়ত 
তুল্য হইবে। ূ 


ত্রিভুজোৌপরি 'কণ্খ বৃত্ত . চু £ 
নি্কা্িত করিয়। (৪1৫৯ তাহার টি 
ক ব্যাস নির্দেশ কর এবং “রি 
ঙগ সংমুক্ত কর। কর্থখ সমকোণ মগ 
একাঁরণ তাহা অদ্ধ্ণ বৃত্তস্থ উগ্ৃক 


কোণের সমান (৩।৩১) এবং 
কখঘ 3 কঙগ কোণ এক বৃত্ত 


খণ্ডস্থ প্রযুক্ত পরস্পর সমান (৬২১) সুতরাং কখঘ এবং 
কঙগ 1 পরন্পর লমমিকোি বরা রি যথ 
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ক্ষেত্রতত্ব। ১১১ 


কগ আয়ত গক. কঘ আয়ত তুল্য উপপন্ হইল । অতএব 
ত্রিভুজের ইত্যাদি । ইহাই এস্থলে উপপাদ্য । 


ঘ প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য । 

বৃত্তের অন্তর্গত চতুভূজি ক্ত্রস্থ ডুই কর্ণের আয়ত এ 
ক্ষেত্রেরপরস্পর সম্মুখস্থ রেখোৎপন্ন ছুই "আয়; তর তুল্য। 

কখগঘ চতুভুর্ ক্ষেত্র কোন বস্তের অন্তর্থত কল্পনাশ্কর 
এবং কগ খঘ তাহার কর্ণ নিষ্কাসিত কর তাহাতে খঘ'কগ 
আঁয়ত কখ-গঘ এবং কঘ. খগ ছুই আঁয়তের তুল্য হইবে । 

কখঙ কোণ খঘখগ কোণের সমান করিয়া নিষ্কাসিত কর 
'এনং তাহারদের প্রত্যেকে উখখঘ পক্লোণযোগ কর তাহাতে 
কখঘ কোণ উখগ কোণের সমান হইবে । অপর খখঘকী কোণ 
খগক কোণের সমান কেননা তাঁহারা এক বৃত্ত খণ্ডেতে আছে 
(১৩.২১) অতএব কখধ এবং 
ঙগখগ ছুই ত্রিভূ ভুজ সনাঁন কোণি 
উপপন্ন হত স্গতরাং খগ ও 
গ্ঙ :; খখ :. ঘক (৬৪) এবং 
খগ.ঘক সু গঙখঘ (৬।১৬)। 
অপর কখউ কোণ খখগ সমান 
এবং খকঙ কোণ খঘণ সমান 
(৩1২১) তঙ্গিমিত্ত কথতশৃত্রত্ভুজ 
খগঘ ত্রিভুজের সমন কোণি 
অতএব খক : কউ :: খঘ : ষগ জ্তরাৎ খক.ঘগ » খঘ.কঙ 
(৬১৬) পরন্ত গুর্কো অপ্তমা৭ণ হইয়াছে যেখখ.খক হম খখ, 
গঙ স্থতরৎ খক. খগ + খগ. ক লু খর, কউ 4 খখ, উলঙ্গ 
খঘ্. কগ*(২।১) অর্থাৎ খদ্ঘ এবং কগ ছুই কর্ণের আয়ত খগ 
এবং কঘ তথ। কখ এবং গঘ সম্মুখস্থ ভুজোধৎপন্ন ছুই 
আয়ত তু চিট বশর অন্তর্থতি ইত্যাদি ্ ইহাই 


এম্থলে উ পন 
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ক্ষেত্রতত। | ১১২ 


উ প্রাতিজ্ঞা ৷ উপপাদ্য । 

বৃত্তের কোন চাঁপ দ্বিখণ্ডিত হইলে যদি চাপের ছুই প্রান্ত 
এবং দ্বিখপ্ড চিত্র হইতে পরিধির কোন বিন্দ, পর্য্যন্ত এক২ 
সরল রেখা নিষ্কাসিত হয় তবে প্রান্ত হইতে 5 নিক্ষাসিত ছুই 
রেখা একত্র যোগে দ্বিখও চি হই৫ত নিষ্কাসিত রেখার 

সম্বন্ধে ষে নিষ্পাত্ত পরিমাণ ধারণ করিবে তাহ! চাপে রু্সম্ম- 
খস্থ সরল রেখার চাপাদ্ সম্মুখস্থ সরল রেখা | সম্বন্ধীয় 
নিষ্পত্তি পরিমাঁণের তুল্য হইবে । 

কখত্ বৃত্ত কল্পন কর 
তন্মধ্যে কখ চাপ গ বিন্দুতে 
দ্বিখখিত হইয়াছে এবং 
ক,গ্,খ তিন বিন্যু হইতে 
পরিধিস্থ ঘ বিন্দ পর্য্যন্ত 
এক২ সরল রেখা অর্থাৎ কঘ 
গঘ খঘ নিক্কাসিত হইয়।ছে 
কঘ ঘঘবখ.একত্র যোগে গথঘ 
সম্বন্ধে যে নিষ্পত্তি পরি- 





মাণ ধারণ করে তাহ! কখ র্রেখার কথ সম্বন্ধীয় নিষ্পত্তি পরি- 
মাঁণ তুল্য। ৯ 


কগখঘ ৃত্বান্তর্গত চতুভূর্জ ক্ষেত্র হওয়াতে এবং কখ গথ 
তাহার কর্ণ হওয়াতে কঘ.খগ + খঘ্কণ্ধ - কখ.গঘ 
(৬ঘ প্র) পরন্ত কথঘ.খগ + খঘ.কগ - কঘ.কগ + 
খখঘ. ক কেনন। কগ ০ খগ অতএব কঘ.কগ + খঘ. কগ 
অর্থাৎ (কঘ + খঘ) কগ - কখ-গঘ অপর সমানং আয়- 
তের বানু উভয়তঃ অন্থুপাতীয় হয় একারণ ( ৬।১৪ )কঘ + 
টক : কগ অতএব বৃত্তের কোণ চাপ ইত্যাদি । 

দিল উপপরদ্য। 
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ক্ষেত্রতত্ব। ১১৩ 


চ গ্রুতিজ্ঞা। উপপাদ্য । 

হস্ত কেন্দ্র গত কোন সরল রেখার যদি এমত ছুই বিন্দুর 
নির্দেশ করা যায় যে এ ছুই বিন্দ, এবং ধনের মধ্যস্থিত 
ঢ্ই খণ্ডের আয়ত কর্কট রেখার সমচতুডুজি তুল্য হয় এবং এঁ 
ছুই, বিন্দু হইতে যদি বৃত্ত পরিধিস্থ কোন বিন্দু পর্যান্ত ছুই 
শরল রেখা নিক্কাসিত হয় তবে এ ছুই রেখার পরস্পর নিষ্পত্তি 
পরিমাধ প্রথমোক্ত দুই বিন্দ, এবং বৃত্ত পরিধির মধ্যবর্তি 
রেখ। খণ্ডের নিষ্পত্তি তুলা হইবে । 

কখগ বৃন্তেরঘ কেন্দ্র এবং গকচ কেন্দ্রগত কোন সরল রেখ! 
কল্পন। কর। গকচ রেখাঁতে চ,উ দ্বুই ধিন্দু এমত প্রকারে নির্দেশ 
কর যেন উঘ.ঘচ আয়ত কঘ কর্কট 'ৈখার সমচতুভু্ধ তুল্য 
হয় ।উঘ.ঘট_ু কঘষএকারণ উদঘ : কঘ ::কঘ :ঘচ (৬১৭) 
স্থুতরাং ঙঘ যদি কঘ অপেক্ষা চি হয় ক তবে ঘচ অপেক্ষা! 
ন্যুন (৫1১৪) অতএব নির্দিষ্ট ছুই বিন্দুর একটী অর্থাৎ উ 
যদি বৃত্তের মধ্যে থাঁকে তবে অন্যটী অর্থাৎ চ. বৃত্তের বাহিরে 
পড়িবে ৷ অপর খ পরিধিস্থ কোন বিন্দু কল্পনা করিয়া ঙধ 
চখ ছুই রেখা নিক্কাপন কর তাহাতে চখ : খঙ :: চক : কঙ 
হইবে । 





সু ₹ খক সং যুক্ত কর। চঘ-ঘও আয়ত কঘ অর্থাৎ 
৯ তুর্ভূজ তুল্য.একারণ চঘ :খঘ :: খঘ : 
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* ক্ষেত্রতত্ব | ১১৪ 
ঘঙ (৬1১৭) অতএব চঘখ এবং খঘঙ ছুই ত্রিভুজের সামান্য 
ঘ কোণের পাশ্বন্থ বাহু অন্থপাতীয় হওয়াতে সুতরাং তাহারা 
সমান কোণি সগ্রমাণ হইল (৬1৬) এবং ঘখও কোণ খচখ 
কোণের সনান অপর খঘ এবৎ কঘ সমান হওয়াতে ঘকখ 
কৌণ ঘখক কোণের সমান (১৫) *কিন্তু ঘখক কোণ 
ঘখুঙ এবং ঙখক কোণের যোগ তুল্য এবং ঘকখ কোণ কচখ 
এব কখচ কোণের যোগতুল্য (১/৩২ ) অতএব ঘখ এবং 
ঙখক কোণের যোগ কচখ এবং কখচ কোণের যোগ তুল্য হইল 
স্থতরাং ঘৃখঙ এবং কচখ সমান২ কোণ উভয়তঃ বিয়েংগ 
করিলে অবশিষ্ণ উখক কোণ কখচ কোণের তুল্য হইবে 
অতএব এমত উপপন্ন হইল যেখ্খঢউ ত্রিভুজে চক ্ 
কথ রেখা দ্বার দ্বিখণ্ড হইয়াছে এবং টু খউ : 

কঙ( ৬:৩)। ইহাই এস্থলে উপপাদ্য ” 

« অনুমান । চঙ রেখ পরিধিস্থ গ নি পর্য্যন্ত বদ্ধিত 
করিলে চখ খঙ সরল রেখার পরস্পর নিষ্পত্তি চগ গ্ 
রেখার নিষ্পত্তি তুল্য হইবে । চখ ছ পর্যন্ত বদ্ধ করিয়া খগ 
সংযুক্ত কর। চখঙ এবৎ উখছ একত্র যোগে ছুই সমকোণ 
তুল্য (১১৩) স্থতরাঁৎ তাহারা কখত এবং উখণ কোমর 
দ্বিগুণ কেননা এই ছুই কোণ একত্র যোগে এক সনকোণ তুল্য। 
অপর পুর্বে সঞ্জমাণ*হইযয়াছ্ে যে চখঙ কোণ কখঙ কোণের 
দ্বিগুণ অতএব উখছ কোণ ঙখগ কোণের দ্বিগুণ তন্গিমিত্ত 
চখও ত্রিভূজের বহিস্থ উখছ কোণ থগ ছারা দ্বিখগ্ডিত 
উপপন্ন হইতেছে অতএব চখ : খড় :: চগ : গউ (৬ক)। 

ছ প্রতিজ্ঞ উপপাদ্য । 

বৃক্তণব্যাসের অগ্র হইতে বৃত্ত মধ্যে যদি কোন সরল রেখ! 
নিষ্কাসিত হয় এবং যদি এ সরল রেখা মধ্যেই হউক অথব। 
বদ্ধিত হইয়া বাহিরেই হউক উক্ত ব্যাসের কোন লম্ব রেখায় 
সম্পতিত্ত য় তবে বৃত্ত মধ্যস্থ এ রেখা এবংবাসাগ্র ও লস্বের 
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ক্ষেত্রতত্ব। ১১৫ 


ধ্যবর্তি তৎখণ্ডে উৎপন্ন আয়ত ব্যাস এবং লম্ব ঘা রা [ছিঙ্গ 
তৎ্খণ্ডে উত্পন্ন আয়তের তুল্য হইবে । 

কখগ বৃত্তের কণ ব্যাস কল্পন। করিয়া তাহার উপর ঘঙ লক্ব 
পাত কর সেই .লঙ্বস্থ চ বিন্দুতে কখ রেখার সম্পাত হউক 
খক্‌.কচ আত গ্রক-কঘ আয়ত' তুল্য হস্বে। খগ সংযুক্ত কর 





কখগ কোণ অর্ধ” বৃত্তস্থ প্রযুক্ত নমকোঁণ (৩1৩১১ এবং 
কল্পনান্থসারে কঘচ কোণ্ও সম কোণ অপর খকগ এবং ঘকচ 
রে কোণ অথবা পরস্পরেবু সন্মুখস্থ কোণ একারণ কখণ 
ং কচ ত্রিভুজ সমান কোঁণি সুতরাং খক : কগ :; কঘ 
রে (৬1৪) অতএব ছুই অন্ত্য রেখার খক.কচ আয়ত মধ্য 
রেখার -4..কঘ আয়ত তুল্য হইল (৬।১৬)। সুতরাং বৃত্ত 
ব্যাসের ইত্যাদি। ইহাই এস্থলে উপপাদ্য। | 


জ প্রতিজ্ঞা উপপাদ্য । 
ত্রিভুজের প্রত্যেক কোণ হইতে সন্মুখস্থ বার উপর 
৬ লম্বপাত করিলে এক বিশ্দুতেই সে'সকল লম্বের পরস্পর 
সম্পাত হইবে? 
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ক্ষেত্রততব। 5১৬ 


কথখগ্ ত্রিভুজ মধ্যে খঘ গঙ ছুই লম্বের পরস্পর সম্পাত চ 
চিছে কল্পন। করিয়! চক সংযুক্ত কর এবং প্রয়োজন হইলে ৰ 
তাহা বৃদ্ধি কর পরে এঁ চক সরল রেখা ছ বিদ্দুতে খগ রেখায় 
সংলগ্ন হউক তাহাতে কছ খগ রেখার লম্ব উপপক্ন হইবে। 

ঘঙ সংযুক্ত কর। কঙচ 
সমকোণ একাঁরণ কঙচ 
ত্রিভৃজোপরি বৃত্ত নিষ্কা 
মিত করিলে কচ সে বৃত্তের 
ব্যাস হইবে (৩৩১) তথা 
কঘচ সমকোণ তন্গিমিত্ত 
কঘচ ত্রিভূজোপরি বৃত্ত 
নিষ্কাসিত করিলে কচ 
তাহারও ব্যাস হইবে £ ং 
অতএব কউ চত্ঘএইচাঁরি 777 
িন্দ এক বৃত্তের পরিধিতে আছে । অপর খঙ্গ এবং গ্ঘখ 
গ্র-ত্াকে সমকোণ একারণ ইহাও উপপন্ন করা যাইতে পারে 
যেখডঘ গবিন্দ্‌ও এক বৃত্তের পরিধিতে আছে এবং খগ, 
সেইবৃন্বের বাম অতএব কউচথঘ বৃত্ত এবং খঙঘগ অন্ধ 
বুস্ত শিক্ষাসিতকর । অধিকন্তু চঙঘ এবং চকঘ অর্থাৎ 
গঙঘ এবং ছকণ এক বৃত্তখণ্ুস্থ হওয়াতে পরস্পর সমান 
(৩।২১) তদ্রপ গখঘ ৫কাণ গঙঘ কোণের সমান উপপর্ন হইবে 
অতএন গখঘ কোণ ছকগ কোণের সমান সুতরাং খগঘ গকছ 
দুই ত্রিভুজে গথ্ কৌণ ছকগ্ন সমান এবং ছগঘ উভয় পক্ষে 
সনান্যি একারণ অবশিক্ট গঘখ এবং কছগ কোণ পরস্পর 
সমান (১৩২) পরন্ত গ্রথখ সমকোণ ত্গিরমিত্ত কছগ কৌণও 
সমকোণ সুতরাং কছ খগ সরল রেখার লম্ব সপ্রমাঁণ 
হইল | অতএব ত্রিতুজের ইত্যাদি | - 
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ক্ষেত্রতত্ব। ১৯৭ 


অন্কুমান। কঘঙউ ত্রিভুঙ্গ কখগ তি ভূজের সদৃশু কেননা 
খকঘ গক ত্রিভূজে ঘ এবৎ উ জি এবং ককোণ উভয় 
পক্ষে সামান্য রা তাহার! সমান কোঁমি হইবে একা রণ 
খক: কঘ:: গক: কঙ সুতরাং বিনিময় নিম্পর্তিতে খক: গ্ক:: 
ক্স: কঙ অতএব খকগ ঘকঙ ভ্রিভূজের,ক সামান্য কৌণ এবং 
তৎপার্খন্থ বাহু অন্ুপাতীয় হওয়া তাহারা সম্বান £কাঁণি 
এবং সদৃশ (৬। ৬)। | | | 

ট প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য । 

ত্রিভুজের কোন কোঁণ হইতে সম্মুখস্থ বানু কিম্বা ভূমিতে 
যদি লম্বপাঁত হয় তবে অন্য ছুই বহর যোগ এবং *অন্তরের 
আয়ত ভূমির লম্ব দ্বারা ছিন্ন ঢুই খণ্ডের যোগ এবং অন্তরের 
আয়ত তুল্য হইবে। 

কখগত্তিভুজের ক কোণ হইতে খগ ভূমির উপর কঘ লক্ব 
পাত কল্পন! রা তাহাতে খঘ ঘগ ভূমির খণ্ড হওয়াতে 
সখী 4 রথ ) সি -( গ্রন্থ + ঘখ) ( গণঘ--ঘখ) 


হই 
ক ্ী হইতে ছুই বাহুর বৃহত্তর ক ককট করিয়! গছ | 





বৃস্ত নিক্সন কর এবং কখ রেখাকে পরিধিস্থ চ ও পর্য্যন্ত 
বুদ্ধি কর অগর গ্ঘ রেখাকে ছ্‌ পর্য্যন্ত বৃদ্ধি ফর 1 কচ- কগ 
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সুতরাং খচ-কখ + কগ অর্থাৎ ত্রিভু জের ঢুই বাহুর যোগ । 
তথা কও - কগ একারণ খঙ ₹ রা অর্থাৎ উক্ত ছুই 
বাহুর অন্তর । অপর কঘ রেখা গছ রেখার উ্নার কেন্দ্র হইতে 
লস্বভাঁবে নিক্ষা'সিত হওয়াতে তাঁহ। গছ ব্েখাকে দ্বিখও করি- 
জর (৩।৩) অতএব লঙ্ব ত্রিভুজের মহধ্য পড়িলে খছ-্খঘছ 
_ঘ- গঘ--খঘ - ভূমি খণ্ডের অন্তর এবং খগ- খঘ+ 
ঘগ-্তৃনি খণ্ডের যোগ । পরন্থ লক্ব ত্রিভুজের বাহিরে পাঁড়িলে 
খু ৮ ম্বছ+ঘখ -গঘ+ঘখ- ভূনিখ:গুর যোগ এবং খগ- 
গঘ-_ঘখ-তৃমিখণ্ডের অন্তর । উভয় পক্ষেই খ বিন্দু বৃত্ত মধ্যে 
নিক্ষাসিত উচ এবং গছ রেখার পরম্পর সম্পাত চি হওয়াতে 
চখ.খঙ _ গখ-ছখ অর্থাৎ বেনষ্ঠ পুর্দে দশিত হইয়াছে 
(কগ + কখ). (কগ-কখই) ল (গঘ + ঘখ ).গঘ-ঘখ 
অতএব ত্রিভুজের ইত্যাদি । ইহ।ই এস্থলে উপপাদ্য । 

১ অন্থুমান। ছুই বাহুর যোগ এবং অন্তরের আয়ত ভূমির 
এবং ভূমি মধ্য ও লম্বের মধ্যবর্তি খণ্ডের আঁয়তের দ্বিগুণ 
হইবে । জ ভূমি মধ্য কল্পনা কর এবং ক লঙ্ব ত্রিভুজের মধ্যে 
গড়িলে জট জঘ সমান কল্পনা কর তাহাতে গট - খঘ এবং 
গ্রঘ-খঘ-ঘট-২ংঘজ | 


অপরস্পন্ট বোধ হইতেছে কঘ লঙ্ব ত্রিভুজের বাহিরে 
পড়িলে গঘ এবং খধ্ধ রেখার যোগ খখ এবং ব্য অথব। 

২খজ এবং ২খঘ £যাগ তুল্য অর্থাৎ ২ঘজ তুল্য। প্রথম 
প্রকরণে গঘ + খত -্খখ এবং গ্র্থ--খঘ- ২জঘ দ্বিতীয় 
করণে গঘ-খঘসলখগ এবৎ গত + খধন ২হঘজ অতএব 
উক্ত প্রতিজ্ঞাতে নিশ্চর বোধ হইতেছে যে উভয় প্রকরণে 
(গক + কখ), (গক--কখ)ল্ ২ জঘ. গখ | 

২ অনুগাধ। ত্রিভুজের ছুই বাঁছর সম চতুভূজের তা 
অবশিষ্ট বাহুর সন্দুখস্থ, কোণ হইতে নিষ্কাসিত লম্ব দ্বার! 
ছিন্ন ঢুই খ্গুর সমচতুঁভূজের অন্তর তুল্য হইবে। 
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ক্ষেত্রতত্্ব। 98৯ 
কেনন। গুর্বোক্ত প্রতিজ্ঞান্থসারে 
(কগ + কখ ).(কগ-কখ) »ু (গঘ + ঘখ ): (গঘ-_ 
ঘখ ) এবং (২1 ৫ অন্যান) (কগ +কেখু)' (কথ--কখ) 
৮ কগংকখক্ তথ। (গঘ + ঘখ), (গঘ-ঘখ) লু 
গ্রঘং-ঘখত অতএব কণ+্-.কখ২ স্ট গং ঘখং। 


ঠ প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য । 


চারি আয়তের ভূমি এবং উন্নতি যদি অন্থপাতীয় হয় 
তবে এ আয়ত সকলও অন্গপাতীয় হইবে । 


ক, খ, গ, ঘ, চারি আয়তের ভূমি এবং উঃ চ,ছ,জ, তাহার 
দের উন্নতি হউক এবং ক: খ: ইঙ্গঘও উড: চব্ছেঃজ 


ক নব ১ 


কল্পন। কর ইহাতে ক.ঙ, খ.চ, গ. ্ ঘ.জ, আয়ত অন্ুপাত্ীয় 
হইবে। 


কেননা ক.ঙ. খ.চ আযতের পরস্পর নিষ্পত্তি পরিমাণ 
ক, খ এবং ৬, চ*রেখার পরস্পর নিষ্পত্তি পরিঞ্চঞ্চার 
যোগোৎপন্ন (৬1২৩) অপর কল্পনানুসারে এ সকল রেখার 
নিষ্পত্তি পরিমীণ গ, ঘ এবং ছ, জ রেখার পরস্পর 
নিষ্পত্তি পরিমাণ তুল্য এবং গ. ছ ও ঘ জ আয়তের পরস্পর 
নিষ্পতি পরিমাণ এঁ শেষোক্ত রেখার পরিমাণের যোগোতপন্ন 
অতএব রঙ আয়ত যথ! খ.চ সঙ্থন্ধে গছ তথা ঘ'জ সম্বন্ধে 
উপপন্ন ইইল্ল (৫1৮) রি এম্থলে উপপাদ্য। 
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ক্ষেএতত্ত্ব | ১২৩ 


ড প্রতিজ্ঞা। উপপাদ্য। 
ত্রিভুজের শঙ্গস্থ কোণ দ্বিখগুকাঁরিণী সরল রেখার উপর 
রি তির ছুই প্রান্ত হইতে লঙ্বপাত হয্ম তবে একটি লন্ব 
রেখার এবং শৃঙ্গস্থ কোণ ও অন্য লম্ব মধ্যবর্তি দ্বিখগুকারিণী 
রেখার খণ্ডের আয়ত ত্রিভুজের ক্ষেত্র ফল তুল্য হইবে। 


'কখগ ত্রিভুজের খগ ভূমি এবং 

কঙ শ্জস্থ কোণ দ্বিখণ্ড কারিণী 
সরল রেখ। আর খঘ গঙ্ এ রেখার 
লস্ব কল্পনা কর। কখশ ত্রিভূ- 
জের ক্ষেত্র ফল গঁঙ.কঘ অথব। 
খঘ, কউ আয়ত তুল্য হইবে । 





ভূমির এক প্রান্ত হইতে নিষ্কাসিত গঙ লম্বকে সন্মুখবর্তি 
বাহুস্থ চ বিন্দ, পর্যন্ত বুদ্ধি কর । গচ খঘ পরস্পর সমাঁনান্ত- 
রাল ইহা স্পট দেখা যাইতেছে এবং ঘঙ তাহীরদের উভ- 
য়ের লম্ব (১৯1২৭)। অপর কঙচ এবং কঙগ দুই গ্রিভূজে 
কঙচ কোণ কউগ সমান উকচ কোণ ওকগ সমান এবং কঙ 
বানু উভয় পক্ষে- সামান্য একারণ কঙচ এবং কঙগ ছুই 
ত্রিভুজ সর্ঘতোভাবে পরস্পরের সমান (১1২৬ ) অতএব গচ 
উ বিন্দুতে দ্বিখিতগ্ছইয়াছে । অধিকন্থ খকগ ত্রিভুজ কগচ 
এবং খগচ দুই বি ত্রিভুজের যোগতুল্য এবং কণ্চচ বিস্টু গড 
ও কঙ রেখার আয়ত তুল্য (১1৪১) তথা খগচ ত্রিভুজ গড 
এবং ঙঘ রেখার আয়ত তুল্য একারণ কখগ ত্রিতুজ গঙ ও 
কঙ রেখার আয়ত এবং গঙ ও উঘ রেখার আয়তের যোগ 
তুল্য, স্গুতরাঁৎ তাহ গত.কঘ আয়তের সমান (২1১) 
অপিচ খকণ্য এবং গ্রকঙ দুই ত্রিভুজ সমান কোণি একারণ 
কথ : খঘ :: কউ: গঙ (৩1৪) ত্জে মত্ত কঘ. গ্ঙ আম্বৃত খঘ- 
কও সদান্‌ (৬।১৬) অতএব ইহারা প্রত্যেকে কখগ ত্রিভুজের 
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ক্ষেত ফল তুল্য। অতএব ত্রিভুজের শঙ্গস্থ ইত্যাদি। ইহাই 
এস্থলে উপপাদ্য । 


ঢ প্রতিজ্ঞ।। উপপাদ্য । 

ত্রিভুজের শুঙ্গস্থ কেণ দ্বিখগকারিণী সরল রেখার উপর 
য্দি" ভূমির দুই প্রান্ত হইতে লম্বপাতশ্হয় তবে ভূমিতে দু দই 
ভুজের অন্তর যোগে উৎপন্ন সরল রেখার এবং ং ভূমি হইতে 
দুই ভুজের অন্তর বিয়োগে অবশিন্ট সরল রেখার আয়ত এঁ 
ছুই লম্বের আঁয়তের চতুণ্ডণ হইবে। 

কখগ ত্রিভুজের খগ ভুমি এবং কখ বৃহত্তর ভূজ কল্পন! 
কর পরে পথ কোণ দ্বিখণ্ড নী 
কাঁরিণী কঘ সরল রেখা! নি 
করিয়। ভূমির প্রান্ত হইতে তা! 
হার উপর খঘ গড লষপা 
কর। খগ + (কখ--কগ) এব২ 
খগ--(কখ-কগ) তুল্য ছুই 
সরল রেখায় উৎপন্ন আয়ত 
থঘ এবং গড রেখার আয়তের চতুগুণ তুল্য হইবে। 

ভূমির এক প্রান্ত হইতে নিক্কাসিত লম্ব গড রেখাকে সম্পুখ- 
বর্তি কখ বাহুস্থ চ বিন্দ* পর্যন্ত বৃদ্ধি কর এবং জখ রেখা খচ 
রেখার লম্ব ভাবে নিক্কাসন কর তাহাতে স্পষ্ট বোধ হইবেক 
খজওঘ সমানীন্তরাল ক্ষেত্র ১/২৮) অপর কঙগ কঙচ ত্রিভূজে 
কঙগ কোণ কঙচ সমান এবং উকগ কোণ উকচ সমান্‌ 
আর কউ সামান্য বাহু, একাঁরণ এ ছুই ত্রিভৃজ সর্বতোভাবে 
পরস্পর প্নমান (১২৬) সুতরাং কগ 25 কচ এবং উগ 5 উচ। 
অধিকন্ত গখচ ত্রিভুজের গচ ভূমি ও বিন্দূতে দ্বিখণ্ডিত এবং 
গচ বাহুরু উপর শন কোণ হইতে খজ লহ্বপাঁত হই- 
মাছে একারণ | 
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ক্ষেত্রতত্ব। ১২৩ 


(খগ + খচ) (খগ- খচ) ল ইচগ্র,উজ (৬। ট ১ অস্থু- 
মান) অপর খগ + খচ ল খখ + খেক কগি ) এবহ 
খগ-খচ-খগ-(খক-কগ) এবং২ চগলু৪ গঙ এবং ওজ 
সু খঘ অতএব | 

.ঁখগ+ খেক-কগ)| [খর েব-কগ)] » ৪ খছ.. 
গ্উ। অতএব ত্রিভুজের শঙ্গস্থ ইত্যাদি । ইহাই এস্থলে 
উপপাদ্য । 

৭ প্রতিজ্ঞ! ৷ উপপাদ্য । 

তরিভূজে; র শক্স্থ কোণ দ্বিখগুকাঁরিণী সরল রেখার উপর 
যদি ভূমির ঢ্‌ই প্রান্ত হইতে লয্মপাঁত হয় তবে কোণ এবং 
লগের র মধবর্তি তত ৪ টপ না খণ্ডোপন্ন আয়িত চত- 


প্রাপ্ত মনিব সরল টার ভায়া রঃ হয় ] 

কখগ্র এক ত্রিভুজ কল্পনা কর, খগ তাহার ভুমি, এবং কঘ 
সন্মুখস্থ কোঁণ দিখগ্ডকারিণী রেখা, তথা খখঘ গঙ এ রেখার 
লম্ব। কঘ রুউ এই দুই রেখার চতুণ্তণিত আয়ত কখ + কগ 
+খগ এবং ক তুল্য দুই সরল রেখার আয়- 
তের সমান হইবে 

ভূমির টিন গও | 
তই ক্‌দ্ঘ রেখার 
সমানীন্তরাল ভাঙবে 
গছ রেখা নিষ্কাঁসিত 
কর। চ চিরে তাহ 
খক রেখার সহিত 
এবং জঁ চিত্রে খঘ ॥ 
লস্বের মহিত মং যুক্ত 
হউক পুর গচ রেখার 





22 010৯1, ৃ 
1”)07 098 0179 ওমঠাগোঞাছে 06 1109 1059995012৮ (ত্ 
[,১4]101 60 451), 1000077৫03৮ 01050701070 061006001- 
৫18 41.) 11) 1]. ঠা তে 07১611410018 60 01 : 
1176 00705 1. 1111), 2১6৮01 11)03 10117190) 210 1009171- 
1০9৮5 :011010000 (48. & 29. 1.) 870 10908,059 
481)1500016]110 01) 06 2019 03 বা 15 90091 (০ 
410, 201 10080 6) 4017 (১৮, & 29, 1.) 1086 13481 
15 1) 116 17১10116918 2008] ৮০ 1)40 [60675 18০ 
27001954৮65, ১0027090871. 40৫ ))987050 11) 116 
ঢা 1802195 40 40517, 0706 27016 4800 1৯ ০0881 0 1, 
0০ 10 170 807710)0 206 407 00810008) ; 0০ 0076195 
8৪. 01) 011 7630১600800] (36. 1.), 206 [0 05, 


2180 (90০-50917, 


£১00105709021190 (চা, 0761)59 01 0)0 01091601317, 


)9 10306600700. 2700 1311 19 0124 [0৫1 [১6701019 (০ 0০17 
1101) 01)6 01)1১০916 91)919 


(013411730) (10)-130)-5170.017 (007. 1. %. 9.). 
ত্ব০ 77134130551) +১04 130) 204 2 


-&:4১6১13035 224 2৮0-54009 55410 (84 0০0১2779017 
লু 40); (&06161079 


(413 4.0 1+ 730), (3 + 80-30) স41)210, 
11101610010) ৫5০. 6, 15, 4), 


৮ | ক্ষেত্রতত্ব। | ১২৩ 
উপর কছ লঙ্বপাঁত কর। এস্থলে স্পন্ট বোধ হইবেক 
ঘে উক্ত রেখায় কছজঘ এবং কছগ্ণও ঢুই সমাঁনান্তরাল 
ক্ষেত্র উৎপন্ন হইয়াছে (১ ২৮২৯) । অগর কঘ চজ সথা- 
নান্বরাল একাঁরণ খকঘ কোণক্কচগ কোণের এবং উকগ কগচ 
কৌণের তুশ্গয। প্রস্থ খকঘ কল্পনা প্রমাণ ঘকগ সমান অতএব 
কগঢ এবং কচগ ছুই কোণ পরস্পর সমান | অপিচ কছগ 
কছচ ত্রিভূঃজর মধ্য কছগ কোণ কছচ কোণের এবং কগছ' 
কোঁণ কচছ কোণের সমান এবং কছ উভয় পক্ষেই সামান্য বাহু 
এপ্রযুক্ত এ দুই ত্রিভুজ সর্ধতোভাবে সমান (১২৬) সুতরাং 
কগ 2 কচ এবং গছ 7-ছচ। 


অপর গখচ ত্রিভুজের গচ ভূমি ছ বিন্দুতে দ্বিখণ্ডিত এবং 
সম্মধস্থ কোণ হইতে ভূমির উপর খঙ্গ লম্বপাত হইয়াছে 


ঞ তনিনিত্ব 


(চখ + খখ) € চখ--খগ )- ২ চগ. ছজ (৬। ৰঃ 
অনু) অধিকন্তু চখ +্খগ্র _ কখ + কগ + খগ এবং 
চখ--খগ ক কখ + কগ-খগ আর হচগল্ ৪ গছ ৮ ৪ ক 
(১। ৩৪) এবং ছজ - কথ স্থতরাঁং 


(কখ + কগ + খগ) (কখ + কগ--খগ)- ৪ কঘ 
কঙ৭.অতএব ত্রিভুজের শঙ্গস্থ ইত্যাদি। ইহাই এস্কলে উপ- 
পাদ্। 
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ক্ষেত্রতত্ব। ১২৪ 


ত প্রতিজ্ঞা । উপপাদ্য । 


ত্রিতিজের ছুই বাহুতে ভূমি যোগ করিলে যে রেখার তুল) 
ইয় এবং ভূমি বিয্োগ করিলে যে রেখার তুল্য অবশিষ্ট থাকে 
তাদৃশ ছুই সরল রেখাতে এক আঁয়ত উৎপন্ন হইলে এবং 
ছুই বাহুর অন্তর ভূমিযোগে যে রেখা তুল্য হয় ও ভূমি 
বিয়োগে যে রেখার সমান অবশিষ্ট থাকে এমত দুই সরল 
রেখাতে আর এক আঞ্নত উৎপন্ন হইলে এ ছুই আয়তের পক্ষে 
তিভূজের চতুগুণ ক্ষেত্র ফল মধ্যান্থুপাতীয় হইবে। 

কখগ এক ত্রিভুজ, হাহ, | 
থগ বান্ছ ভূমি রূপে গৃহীত" ,.. ক্ষ 


টি, 


হউক | ত্রিভুজের ক্ষেত্র ফল গত 
চতুগ্ুপ হইলে নিম্ন লিখিত 
ছুই আফ়তের মধ্যানুপাঁতীয় 
হইবে যথা। 





(কথ + কগ.+ খগ) কেখ +কগ-থণ) 
1খগ + (কখ--কগ) ) $খগ-(কখ--কগ) ) 
ভূমির সন্মুখস্থ কোণ. দ্বিখগুকারিণী কঘ সরল রেখ 
নিক্কাসন কর এবং কঘ রেখার উপর গর এবং খঘ লম্ব পাত 
কর। অপর কখঘ এবং কগঙ ত্রিসভুজ পরস্পর সদৃশ এফারণ 
কঘ : ঘখ :: কউ: ঙগ (৬1৪) 
অপর কঘ: ঘখ :: কঘ. কউ : ঘখ, কঙউ (৬১) 
এবং কউ: উগ্ন :: খঘ. কউ: খঘ. উগ (৬ ১) 
অতএব কঘ. কও: ঘখ- কঙ ::; খঘ. কঙ : খঘ. ওগ 
এবং ৪ কঘ, কঙ : ৪ ঘখ, কঙ :: ৪ খঘ.কঙ : ৪ খঘ. ঙগ 


125 (3700৭ চা, 


874 480). :40ট-87:: 4905: 40150 

1304481).81১-(470472807130) (৯+১০--00)60.6.) 
4000 41013017055 10080 0175650)8 8768 017 909 0250510 
০0 (4. 6.) 80৫ 431).০-1 ০+0৪%-৯০)| 
1100-94-80) [ঘ, 6.) 1767৩455, রা 
(1347৮807130) (37+40--80) £ ঠা 40 22 প্র 
430: 180+084-80)1 180০-84-49 

[1)061076) &০,. 0. 13, 1). | 


শ্ষেত্রতত্। ৫ 


বি 


অর্ধিকন্ ৪ কঘ.কউ - (কখ + ক + খগ) (কখ + কগ 
_খগ) ৬। ণ কঃ 
এবং ৪ ঘখ. কও » কখগ ত্রিভুজের চতুগ্ড ৭ ক্ষেত্র ফল (৬1ড) 
এবং ৪খঘ-উগ - খুখগ + (খক -কগ)] [ খগ-- 
( খক-__কগ )](৬০) অতএব 
(খক + কথ + খগ) (খক + কগ--খগণ : গত্রি, কখগ : 
ত্রি. কখগ : (খগ +(খক-_কগ)) 1খগ-_(খক--কগ্ন)] 
অতএব ত্রিভুজের ইত্যাদি । ইহাই এস্থলে উপপাদ্য । 
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ক্ষেত্র বিষয়ক পুশ্ব | 


ধাণ্ড নামক গ্রন্থকারের ক্ষেত্রতত্ব বিষয়ক 


প্রশ্ন হইতে সংগৃহীত । 





১ পরিচ্ছেদ । 

১। ছুই নির্দিষ্ট সরল ব্রেখার সহিত সমানং কোণ উত্পন্ন 
করিতে পারে এমত এক সরল রেখা নির্দিষ্ট বিন্দু দিয়! 
নিষ্কাসন করিতে হইবে। 

২1 ছুই নির্দিষ্ট বিন্দু হইতে ছুই সমান সরল রেখ! 
এমত প্রকারে নিষ্কাসিত করিতে হইবে যেন কোন নির্দিদউ 
সরল রেখার এক বিন্দুতে তাহারদের সম্পাত হয়। 

৩। এক নির্দিরৈখার এক পার্খন্থ ছুই নির্দিষ্ট বিন্দু 
হইতে ছুই নির্দিউু, রেখ। এরূপে নিষ্কাসিত করিতে হইবে 
যেন তাহারা এ রেখাতে সম্পতিত হইয়। তৎসহকারে সমান২ 
কোণ উৎপন্ন করে। , 

৪। এক নির্দিষ্ট রেখার এক পাশ্বস্থ ছুই নির্দিব্ট বিন্টু 
হইতে এ রেখাস্থ এক বিন্দূতে সম্পতিত এমত ছুই রেখা 
নিষ্কাসিত করিতে হইবে কিন্তু ও তাহারদের যূতি যেন এ বিন্দদ্য় 
হইতে, রেখার অন্য কোন বিন্ল পর্য্যন্ত নিক্কাসিত অন্য 
কোন ছুইরেখার যূড়ি অপেক্ষ। স্থান হয়। 


158 2170 ০1, 17308172119, 


5, ৮10) 2 ১052 [00106066560], (০ 1009000169 110111 
11169 01101) 12. [)0210100) 60 078৬ 8, 11706 ₹/1)101 51811 109 
69110100650 0 76 97561) [11)89) 200 10159065010. 000 8701 
[01176 

6, 0 0156০6 & 11207627016, ্ 

7...10 01506 ৪. 6160 7010 50161161109 1060 2) 


7)00)196] 01 60021 1:25, 


97:০ো0থ ]1. 
বু 


৪. 01 21] 368101)6 110095 10101) ০21) 1১0 0781 101) 
(০ 210) [9010069 60 07991 00. 01১৪ 00725 017000716161)08 01 
&, 05818 ০1০16 7 )৫ 5010) 01 05050 [0 দা1]| 00 01) 15890 
৮1210) 12021060009] 210105 ৮৮10) 076 (60606 6 006 00107 
01 00100010156, 

9, 118, ০7015 109 099011)90 010) 0106 190105 01 2150107)61 
01016 7 20% 982101)611006 ৫79৮70 0911) 086 000106৮1161 
0১6৮ 20996 6০ 609 09697 0170011006701709) 29101590690 199 0০ 
1)667107 0786, পু 

10. 10 আছ 2. 5৮8101761106 15100) 27081] (0701) (০ 
076]. ০017৫169. 

11. 11 000 & [0010 10 107 070000781706 538. 01- 
016 8719 78010106701 00005 1১৪ 07840) 06 10005 01 061 
[১01)65 011015806101) %/11] 1১৪ &. 01019. 

12. 1171000]) 01560 09010 010767 100)006 ০7 দ10)07। 
৪ 81৮90 01019) 60 015 ৪, 80912161109, (736 [097 01 ৮1710) 
17001060660 13 (1১০ 07016, 81211 198 6৫081 60 2, 91590 1716 
71068758697 0080 0106 01810060667 0 076 17010 £ 


“ক্ষেত্র বিষয়ক প্রশ্ন । ১২৮ 


₹। নির্দউ অথচ অসীম ছুই সরল রেখার মধ্যবর্তি এক 
নির্দি্ট বিন্দ হইতে এমত এক রেখা নিষ্কাসিত করিতে হইবে 
যাহা এ ছুই রেখাতে সীমাবদ্ধ অথচ এ নির্দিষ্ট বিন্দুতে 
দ্বিখণ্ডিত হয়। 

৬। এক সমকোণকে ত্রিখণ্ড অর্থাৎ তিন স্বমান২ ভাথে 
িক্ত করিতে হইবে । 

৭। এক নির্দিষ্ট সরল রেখাকে সমানং কতিপয় “খণ্ডে 
বিভক্ত করিতে হইবে । 





২ পরিচ্ছেদ । 

৮। নির্দিক্ট বৃত্ত পরিধির গৃষ্টভাঁগে সম্পত্তি যত 
সরল রেখ। ছুই নি দি্ট বিন্দু হইতে নিক্কা সিত হইতে পারে 
তাহার মধ্যে যেং রেখ সম্পাত চিহ্ুস্থ স্পর্শক রেখার সহিত 
সমীন২ কোণ উৎপন্ন করে সেই দূই রেখার যূতি সর্ধাপেক্ষ| 
নান হইবে। 

৯। এক বৃত্তের কন্বটোপরি যদি অন্য বৃত্ত নিক্কাসিত হয় 
তবে ভ্ুই বৃত্তের সম্পাত চিন্তু হইতে বহিস্থ বৃত্ত পরিধি পর্যন্ত 
কোন সরল রেখ!" অঙ্কিত হইলে সেই রেখা অন্তরস্থ পন্তিধি 
দ্বার! দ্বিখণ্ডিত হইবে 

১০। ছুই নির্দিক্ট বৃত্তকে*স্পর্শ করিতে পারে এমত এক সরল 
রেখা নিষ্কাসিত করিত হইবে । 

5১। কোন বৃভ্ভ পরিখিস্থ বিন্দ হইতে যদি কএকাটি পুর্ণজ্যা 
নিষ্কাসিত হয় তবে সেই সকল পুর্ণজ্যার দ্বিখণ্ড হওন চিছে 
এক বুক্ত উৎপন্ন হইৰে | 

১২ কোন নির্দ্ট বৃত্রের অন্তরস্থ আব! বহিস্থ কোন 
চিত দিয় এমত এক রেখা নিষ্কানিত করিতে হইবে যে বৃত্ত 
দ্বারা ব্যরহিত তদংশ ব্যাসের অনর্ধক কোন রেখার তুল্য 
হয়। " 
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ক্ষেত্র বিষয়ক প্রশ্ন । ১২ 


১৩। নির্দিট বৃত্তের মধ্যেই হউক কিন্বাাহিরেই হউক ছুই 
পুর্ণজ্যার পরম্পর সম্পাত হইলে তাহারদের অন্তর স্কিত কোণ 
তাহারদের মধ্যবর্তি ছুই চাপের যোগান্তর তুল্য [অর্থাৎ বৃত্তের 
মধ্যে জ্যাসম্পাত হইলে উক্ত ছুই চাঁপের ধোগ তুল্য এবং 
বৃত্তের বাহিরে সম্পাত হইলে অন্তর তুল্য] কোন চাপো- 
পা কেন্দ্রস্থ কোণের অদ্ধেক হইবে । * 


১৪। কোন বৃত্তের ব্যাস বার্ধত হইলে তাহাতে এমর্ত এক 
বিন্দর নির্দেশ করিতে হইবে যেখান হইতে বৃত্ত স্পর্শক রেখ! 
নি্কীদিত করিলে ব্যাসের সমান হইবে। 

১৫। কোন বৃত্ত পরিধিতে এমত এক বিন্দুর নির্দেশ করিতে 
হইবে যেখান হইতে পরি? ধস্থ অনছুই নির্দিষ্ট বিন্দু পর্য্যন্ত 
রেখা নিক্কাসিত করিলে সে ছুই রেখার পরস্পর সম্বন্ধে নির্দিট 
পরিমাণে নিষ্পত্তি হইবে। 

১৬1 কোন বৃত্তের ব্যাসে কেন্দ্র ব্যতীত অন্য কোন বিন্দু 
গৃহীত হইলে ঁ বিন্দু দিয়। যত চাপ টান। যাইতে পারে 

তাঁহার মধ্যে ব্যাসের লঙ্ব সর্ববাপেক্ষ। ক্ষুদ্র হইবে। 

১৭1 ছুই সমকেন্দ্র বৃত্তকে ছেদ করিয়া এক সরল রেখ। 
৪৪ করিতে হইবে যেন বৃহত্তর বৃত্ত পরিধির মধ্যস্থিত 

দংশ ক্ষুদ্রতর পরিধি নধ্যস্থিত অংশের দিগুণ হয় কিন্ত বৃহ্‌- 
তর বৃত্তের কর্কট ক্ষুত্রতীরেরূকন্কটের দ্বিগুণ অপেক্ষা অধিক, 
হইবে না না। 

১৮। বৃত্ত পরিধেস্থ কোন ছুই বিন্দহইতে এ বৃদ্ধের স্পর্শক 
রেখাস্থ কোন এক বিন্দু পথ্যন্ত যদি দুই সরল রেখা টানা বায় 
তবে স্পর্শ চিন পর্যন্ত রেখ নিষ্কাসিত করিলে তন্বার। সর্বা- 
পেক্ষা বৃহৎ কোণ উৎপন্ন হইবে । 

১৯। বস্তের মধ্যে যদি এক প্র্ণজ্যা অন্য কোন পুর্ণজ্যাকে 
দ্বিখণ্ড করে এবং প্রত্যেক জ্যার ছুই অুগ্র হইতে স্পর্শক রেখ! 
যদি নি্কঃসিত হইয়] পরস্পর সম্পতিত হয় তবে যেরেখ! 
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ক্ষেত্র বিষয়ক প্রশ্ন । ১৩৫ 


দ্বার সম্পাত চিহ্বে সংযুক্ত হয় সেই রেখ! দ্বিখণ্ডিত জ্যার সমাঁ- 
নান্তরাল হইবে। ০ 

২০। ছুইবুত্ত ঘাঁ্দ পরস্পরকে ছিন্ন কৰে তবে ছেদ চিন 
দিয়াছুই পরিধিতে যেং রেখা নিষ্কাসিত হইতে প্রারে তন্মধ্যে 
অহ্রারদের কেন্দ্র সংযোজক রেখা! সর্বাপ্লেক্ষা বৃহৎ হইবে। 

*১। তিন বিষম বৃত্তের মধ্যে কোন ছুই বৃত্তের স্টুমান্য 
স্প্শক রেখা নিষ্কাসিত করিয় বদ্ধিত করিলে তাহারদের 
সম্পাত চিন্তু এক রেখাস্থ হইবে। 





৩ পরিচ্ছেদ । 

২২। ত্রিভুজের কোন্‌ বানু অন্য ছুই বাহুর অন্তর হইত্তে 
অধিক। 

২৩। মমক্কাণি ত্রিভুজে সমকোণ হইতে কর্ণের মধ্য বিন্দু 
পর্যন্ত রেখ! নিক্কাদিত করিলে মে রেখা কর্ণের অদ্ধ্ণৎশ তুল্য 
হইবে। 7 

২৪। সমবাহু ত্রিভুজের অন্তরস্থ ৫কাঁন বিন্দু হইতে বাহু 
সকলের উপর যদি লম্বপাত করা যায় তবে কোন কোণ হইতে 
সম্ুখস্থ ভূজোপরি লম্বপাত করিলে সেই ল্ব উত্তু লম্ব সক্ক- 
লের যোগ ক হইবে, 

২৫ নিন্দিক্ট | ত্রিভুজের বহু সকল দ্বিখগ্ডিত হইলে ঘিখ- 
ওন চিন্তু সকল যদ সতযুক্ত হয় তবে তদুৎপন্ন ত্রিভুজ নিদি টি 
ত্রিভুজের চতুর্থাংশ হইবে। 

২৬। ত্রিভূ ভূঁজের ভূমি সংলগ্ন ছুই কোণের অন্তর শৃঙ্গ হইতে 
পতিত ভূ মির লন্ব এবং শৃঙ্স্থ কোণ দ্বিখগুকারিণী রেখার 
মধ্যবর্তি 'কোঁণের দিগুণ হইবে। 

২৭। এক তৃমির উপর যেং সমলম্ব ত্রিভুজ হইতে পারে 
তাহার মখ্য সমদিবাহু ত্রিভুজের ধাছর যোগ সর্বাপেক্ষ। 


স্থ্যন। 
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ক্ষেত্র বিষয়ক ্রশ্ন। ্ ১৩১ 


২৮। যেং ত্রিভুজের শঙ্গস্থ কোণ সামান্য অথচ তুমি এক, 
নিদ্দিষ্ট বিন্দুতে সংলগ্ন তাহারদের মধ্যে যে ত্রিভৃজের ভূ রভৃমি এ 
নির্দিষ্ট বিন্দুতে দ্িখগ্ডিত পেই ত্রিভুজ সর্বাপেক্ষা ক্ষত 

২৯। এক নির্দিষ্ট বিন্দু হইতে কোন এক-বাহু পর্য্যন্ত 
মি্কাসিত সরল রেখার দ্বার এক ত্রির'জকে দিখগড করিতে 
হইবে । 

৩০। কোন নির্দিক্ট ত্রিভুজের অন্তরে এমত এক বিন্দু 
নির্দেশ করিতে হইবে যেখান হইতে সকল কোণ পর্যন্ত রেখা 
টানিলে ত্রিভুজ তিন সমান ভাগে বিভক্ত হইবে । 

৩১। ত্রিভুজের অন্তরস্থ কোন” কোণ হইতে দিত্রভূজকে 
ত্রিখণ্ড করিতে হইবে । 

৩২। ত্রিভুজের কোন বাহুর নির্দিষ্ট,বিন্ু হইতে কতিপয় 
রেখা টানিতে হইবে যেন তদ্বারা নিদিষ্ট পরিমাঁণে পর- 
স্পর নিষ্পন্ন কতিপয় অংশে এ ত্রিভুজ বিতক্ত হয়। 





৪ পরিচ্ছেদ । 

৬৩ । সমানান্তরাল ক্ষেত্রের বাছস্থ কোন বিন্দ, হইতে 
নিষ্ষাসিত রেখ! দ্বার এ গ্রেত্রকে দ্বিখণ্ড করিতে হইবে । 

৩৪। বিষম চতুঁভূঁজের কোন কোণ হইতে নিষ্কাসিত রেখা 
দ্বারা এ ক্ষেত্রকে ছিখণ্ড করিতে হইবে। 

৩৫। বিষম চতুভুঞ্জের কোন বাছস্থ নিদি টি বিন্দহইতে 
নিক্কাসিত রেখার দ্বারা এ ক্ষেত্র দ্বিখও্ড করিতে হইবে। 

৩৬ । কোন ত্রিভুজের ছুই বাহুর উপর সমানান্তরাল ক্ষেত্র 
নিষ্কামিত হইলে যদি ভূমির ও উপ্র ভদ্রপ ক্ষেত্র নিষ্কামিত হয় 
এবৎ তুমিকু উপরিস্থ ক্ষেত্রের বাহ যদি গুর্কো্ত ছুই ক্ষেতের 
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, ক্ষেত্র বিষয়ক প্রশ্ন । ১৩২ 


বদ্ধিত বহুত সম্পাত চি পর্যযন্তশৃ হইতে নিক্কাসিত রেখার 
সমন এবং সমানান্তরাল হয় তত বাহুত্রউপরস্থ দই ক্ষেত্র 
ভূমির উপরিস্থ ক্ষেত্রের তুল্য হইবে। 

ইউক্রিডের ১ অধ্যায়ের ৪৭ প্রতিজ্ঞা এস্থলে অনুমান 
চুদ্ধ কর। 

১৩৭। সম কোণি ত্রিভুজের কর্ণ এবং তু কোটর, উপর 
সম চতুভূজ ক্ষেত্র ০ হইলে যদি কর্ণোপরিস্থ চতু- 
ভুঁজের ভুজগ্র ভূজ কোটির চতুভূজস্থ সন্গিহিত পাশের 
অগ্র সহিত সংযুক্ত হয় তবে সংযেো'জক রেখার সমচতুভু্দ 
একত্র যোগে কর্ণের সমচতুভূ জের,পঞ্চ গুণ হইবে। 





৫ পরিচ্ছেদ | 

৩৮1 একনিন্দিষ্ট রেখায় এমত বন্দু নির্ণয় করিতে হইবে 
যেখান পর্য্যন্ত ছুই নির্দিকউ বিন্দু হইতে ছুই সরল রেখ! 
উ(নিলে সেই.ছুই রেখার সর্দপেক্ষ১ অধিক অন্তর হইবে। 

৩৯। এক নির্দি্ট সরল রেখাকে এমত ছুই অংশে বিভক্ত 
কাঁরতে হইবে যেন তাহারদের আয়ত তাহারদের অস্তররের 
সম চতুভূজ তুল্য হয়! 

৪৩।এ মত ছুই রেখা! শির্দিহ্ট করিতে হইবে যে জিন 
দের সম চতুভূ জের*যোগ কোন নির্দিটি সমচতুভূ্জ তুল্য 
হয় এবং তাহারদের আয়ত কোন নির্দিটি আয়ত তুল্য হয় | 

:৪১। এক নির্দি্ট বিন, দিয় ছুই নির্দিষ্ট রেখা! পর্যন্ত 
এক সরল রেখ! নিক্কাসিত করিতে হুইবে যেন তাহার ছুই: 
ংশের আয়ত এক. নির্দিউ আয়ত তুল্য হয় কিন্ত সেই 
নির্দিউ,আয়ত এ রিন্দ, হইতে নিদ্দিষ্ট ছুই রেখার কোনটির 
উপর পতিত লব খণের আয়ত অপেক্ষ স্থ্যন হইবে ন1। 
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ক্ষেত্র বিষয়ক এ্রশ্ম ৃ ১৩৩ 


6২। এক নির্দি বিন্দু হইতে ছুই নির্দিষ্ট সমানান্তরাল 
রেখায় সম্পতিত এক রেখা নিষ্কাসিত করিতে হইবে ধের্ন তাহার 
খগ্ডান্তর নির্দিষ্ট রেখার সমান হয় সেই নির্দিষ্ট রেখা এ 
বিন্দ হইতে পতিত উক্ত ছুই রেখার লম্বের খণ্ডান্তর অপেক্ষা 
ন্্যুন হইবে না। 

&৩। ছুই নিদ্দিক্টি বিন্দ,হইতে তৃতীয় রেখাস্থ কোন্‌, বিন্দু 
পর্য্যন্ত ছুই রেখা নিষ্কাসিত করিতে হইবে তাহারদের সম 
চতুভূ্জের অন্তর যেন কোন নির্দিষ্ট সম্তুভূ্জ তুল্য হয়। 

8৪৪ নিদ্দি ফি ত্রিভুজের কোন এক বাহুর সমানান্তরাঁল 
কতিপয় রেখা দ্বার! ত্রিভুজ ক্ষেত্রকে কতিপয় অংশে বিভক্ত 
করিতে হইবে সেই সকল অংশের পরস্পর নিষ্পৃত্তি যেন 
নির্দিষ্ট পরিমাণান্থৃযায়ি হয়। 


৪৫1 কোন নির্দি্ট রেখার সমানান্তরাঁল কতিপয় রেখার 
দ্বার] এক নিদ্দিষ্টি ত্রিভূঁজকে কতিপয় সমানং অং ংশে বিভক্ত 
করিতে হইবে। 


ও৬। নিদ্দিি কোণোৎপাঁদক ই সরল রেখার মধ্য- 
বর্তি কোন নিদিষ্ট, বিন্দু দিয়া এমত এক রেখা নিষ্কাসিত 
করিতে হইবে যে তন্দ্রা সরল ট্রথিক নির্দিষ্ট ক্ষেত্র তুল্য 
ত্রিভুজ ক্ষেত্র অবচ্ছিন্ন*হয় কিন্ত এ ক্ষেত্র নিদ্দিক্টি বিন্দৃতে 
দ্বিথশ্তত এমত তৃম্যুপরিস্ট অথচ নির্দিষ্ট সরল রেখার 
মধ্যবস্তি ত্রিভুজ অপেক্ষা] স্থান হইবেক না । ৩ পরিচ্ছেদে ২৮ 
ংখ্াক প্রশ্নে দি কর। 


উট সত 


৬ দিম | 
৪৭ এমত এক সমকোনি সমানান্তরাল ক্ষেত্র নিষ্কাসিত 
করিতে ঠুইবে যাহা এক নির্দিট'সমচতুভু'জের সমান হয় 
এবং বাহার* ছুই নংঈীগ্ন বাহু একত্র যোগে এক নির্দিষ্ট 
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ক্ষে& বিধয়ক প্রশ্ ১৩৪ 


রেখার তুল্য হয় কিন্তু সেই রেখা নিদ্দিষ্ট চতুভুজের ভুজ 
পরিমাণের ্িগুণের স্থ্যন হইবেক না। 

৪৮। এমত এক সমকোণি সমানান্তরার্ ক্ষেত্র নিক্ষাসিত 
করিতে হইবে যাহা এক নির্দিষ্ট সমচতৃভূ 'জের স্মান হয় এবং 
হার ছুই সংলগ্ন বাহুর অন্তর এক নির্দিষ্ট রেখার তুল্য হয়। 

১৪৯ । এমত এক ত্রিভুজ নিক্কাসিত করিতে হইবে যাহ! 
তত্তুল্য উন্নত অথচ সমবাহুক এবং সমকোণি পঞ্চতুজ ক্ষেত্রের 
সমান হয়। 

৫৩1 এক নির্দিষ্ট সমদ্বিবাহক ত্রিভুজের সমান এক 
সমবাহুক ত্রিভুজ ক্ষেত্র নিক্কাসিত করিতে হইবে। 

৫১। এমত এক সমানান্তরাল* ক্ষেত্র নিষ্কানিত করিতে 
হইবে যাহার ক্ষেত্র ফল এবং পরিনিতি ক্রমশঃ এক নির্দিষ্ট 
ত্রিভুজের ক্ষেত্র ফল এবং পরিমিতি তুলা,হয়। | 

৫২। এক বৃত্তকে কতিপয় সমকেন্দ্র সমান২ বলয়ে বিভক্ত 
করিতে হইবে। . 

৫৩। এক নির্দিষ্ট অদ্ধবৃত্তে সম্চুতুভূ্ষ অন্তগ্রত করিভে 
হইবে। 

৫৪। এক নিদ্দি ন্ট বৃত্তখ সমচতুভূ জি অন্তর্গত কৰিছে, 
হইবে । 

৫৫। পরস্পর অব্ট্দিক এমত ছুই সমান২ বৃত্তের কে জের 
দুরতা নিদ্ধ ণরিত করিয়৷ তাহ!'রদের পরিধির মধ্যবর্তি স্থলে 
সমচতুতু 'জ অন্তর্গত করিতে হইবে। 

৫৬। এক নির্দিক্ট সরল ট্রখিক ক্ষেত্রের সমান সমকোণি 
সমানান্তরাল ক্ষেত্র নির্দি ষ্ট বৃত্তের অন্তর্গত করিতে হইবে। 

৫৭1 এক নিদি নটি সমবাহক এবং সমান কোণি পঞ্চভূজে 
সমচতুতুজ অন্তর্গত করিতে হইবে । 

৫৮1, এক নিদ্দি্টি বন্তপাদে বৃত্ত অন্তগ্ঘত করিতে হইবে। 

৫৯। *এমতু এক বৃত্ত নিষ্কাদিত করিতে হইবে যাহার পরিধি 
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এক নির্দিষ্ট বিন্দ, দিয়া যাইবে এবং নিদ্দি্ট বিন্দ, তে নির্দিষ্ট 
সরল রেখাকে স্পর্শ করিবে। 

৩০। এমত এক বৃত্ত নিক্কাসিত করিতে,হইৰে যাহ] ছুই 
নির্দিষ্ট বিন্দুতে সংলগ্ন হইবে এবং এক নির্দিষ্ট সরল রেখাকে 
স্াশ (করিবে? | 

,৬১। এমত এক বৃত্ত নিক্কীসিত করিতে হইবে বাহার | 
পরিধি এক নির্দিষ্ট বিন্দুতে সংলগ্ন হইবে এবং বৃত্তকে নির্দিট 
বিন্দুতে স্পর্শ করিবে কিন্তু এ ছুই বিন্দ নিদ্দি নটি বত্তের স্পর্শক 
রেখাস্থ হইবেনা। 

৬২। এমত এক বৃত্ত নিষ্কা দিত করিতে হইবে যাহ এক 
রেখাকে নি বি তে স্পর্শ*শকরিবে এবং একু নির্দিষ্ট 
বৃত্তকে ও স্পশ করিবে। 

৬৩। এমত এক বৃত্ত নিষ্কানিত করিতে হইবে যাহা ই 
নর্দিক্ট বিন্দুতে সং লগ্ন হইবে এবং এক নির্দিষ্ট বত্তকে 
স্পশ (করিবে! | 

৬৪। এমত এক বৃত্ত নিষ্কাসিত কুরিতে হইবে যাহা] এক 
নির্দিষ্ট বিন্দতে সং লগ্ন হইবে এবং এক নির্দি্ি বৃত্ত ও 
নির্দিকি সরল রেখাকে স্পশ করিবে। 

৬৫। এমত এক বৃত্ত নিক্কীসিত করিতে হইবে যাহা এক 
সরল রেখাকে এবং টুই, নির্দিষ্ট বৃত্তকে স্পর্শ করিবে । 

৬৬। এমত একু বৃত্ত নিষ্কাসিত করিতে হইবে, যাহ! ছুই 
নির্দিষ্ট সরল ব্নেখাকে এবং এক নির্দির্টি বৃত্তকে স্পশ করিবে । 





৭ পরিচ্ছেদ । 
৬৭ এক ভূমির উপর সমলম্ব যত ত্রিভুজ হইতে পাঁরে 
তাহার,মধ্যে সমদ্বিবাছ ত্রিতু ভুজের শৃঙ্গন্থ গন সর্বাপেক্ষ) 
বৃহ্জ। 
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৮ পরিচ্ছেদ | 2 
৬৮। বৃত্ত পাদ সম্বলিত চাপের পুর্ণজ্যার উপর অর্ঘ বৃত্ত 
নিষ্কাসিত হইলে তাহাতে যে অন্ধ “চন্দ্রাকৃতি ক্ষেত্র উৎপন্ন হয় 


তাহ। এ পুর্ণজ্যা এবং বৃত্তুপাদুস্থ দুই প্রান্ত কন্ক“টের নধ্যবর্তি 
ক্ষেত্র তুল্য হইবে । 


৬৯। কোন সমচতুতু্জের তুঙ্গাগ্ হইতে ছুই বৃত্তনিষ্কা- 

৪ হইলে একটী যদি ভুজ পরিমাণে এবং অন্যটা কর্ণ পরি- 

ণ অক্কিত হয় তবে তাহাতে যে অর্ণ চন্দ্রাকৃতি ক্ষেত্র 
্ হুইবে তাহা এ সমচতুভূজি ক্ষেত্রের তুল্য । 

৭০। অদ্ধ বৃত্তান্তর্গত ত্রিভূঙজর ভুজোপরি যর্দি অন্ধ 
বৃত্ত নিষ্ধ। সিত হয় তবে তাহাতে যে দুই অর্থ চক্দ্রার্তি. ক্ষেত্র 
উৎপন্ন হইবে তাহা একত্র যোগে এ ত্রিভুজ ক্ষেত্রের তুল 
হইবে। 


৯ পরিচ্ছেন্টঠ। 

৭১। এক কোণ এবং তৎসংলপ্র এক বাছ এবং অন্য দুই 
ভুজান্তর জ্ঞাত আছে, তাহাতে তৎ সম্বলিত ত্রিতৃজ অস্ষিত 
করিতে হইবে ।  » 

৭২। এক কোণ এবং সন্মুখন্থ বাছ এবং অন্য ছুই ভূজান্তর 
জ্ঞাত আছে ভুহাতে তৎসম্বলিত ত্রিভুজ অক্ধিত করিতে 

হইবে |, 

৭৩। এক.কোণ এবং তৎসনুখস্থ বু এব অন্য দুই 


ভূজের, য ঘৃতি জ্ঞাত আছে তাহাতে  তৎসহলিত ত্রিভুজ অন্ষিত 
করতে হইবে | 


৭৪।, সমকোণি ত্রিভুজে কর্ণ এন্তং ভূজের [যতি জ্ঞাত আছে 
তাহাতে তত্লসথলিত ব্িতুঞ্জ অঙ্কিত করিতে হইবে । 
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৭৫। কোন ত্রিভুজের এক কোণ এবং তৎমংলগ্র প্রতোক 
বাহুর এবং তৃতীয় বানর সুতি জ্ঞাত আছে তাহাতে এ 5৬ 
অস্কিত করিতে হইবে। ্ 

৭৬। সমকোণি ত্রিভূজে ক্ষেত্রফল এবং কর্ণ জ্ঞাত জাছে 
তাহাতে এ ত্রিতুজ অস্কিত করিতে হইবে । 


*** বাড নামক গ্রস্থকারের মতানুসারে উপরি দিখিত 
প্রশ্ন সকলের পরিচ্ছেদ তেদ করা গেল ইহার বিশেষ তাৎ- 
পর্য্য এই যে পাঠকবর্গ অনায়াসে এ গ্রন্থে তাহার উদ্দেশ 
প্রাপ্ত হইতে সক্ষম হইবেন পরস্ত এস্থলে প্রশ্ন সকলের 
পৃথক২ সংখ্যা দত্ত হইল। 
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লীলাবতীর পৃশ ! 





বাণ নামক গ্রস্থকার প্রণীত পুর্কবোন্ত প্রশ্ন সকলের উল্লে- 
খানন্তর নিন্স লিখিত প্রশ্ন যদিও এন্থলে উদ্ধৃত করিবার 
উপযুক্ত নহে তথাপি ভারতবর্াঁয় জনগণ ক্ষেত্র ব্যবস্থার সন্ব- 
্বীয় প্রসিদ্ধ সংস্কৃত গ্রস্থোদ্বত. বলিয়! চিন বোখে এ 
সকল প্রশ্সের মহা ভি করিয়। থাকে একারণ তাঁহণর 
প্রসঙ্গ কর! গেল ফলতঃ ভারতবষঁয়ি গণিত বেত্তারদের পক্ষে 
সামান্যতঃ লীলাবভীই ক্ষেত্র ব্যবহার বিষয়ক বিদ্যার মূল 
অধিকন্ত এ গ্রন্থের মধ্যে ক্ষেত্র সম্বন্ধে «ষেং সুত্র আছে নিশ্ব 
লিখিত প্রশ্ন সমুদ্বায়ই দে সরুলের বিষয় অতএব এই সকল 
প্রশ্নের উত্ত রলিখনে কিঞ্চিৎ আমোদ জন্মিবার সম্ভাবনা |». 

ভারতবর্ষীয় গুর্বতন পণ্ডিতের! ক্ষেত্রতত্বে অধিক ব্যুৎপন্ 
ছিলেন ন। বীজ গণিত বিদর্ধতে তীহারদের উত্তম ব্যুৎপত্ি 
ছিল। ইউক্রিড নানা গ্রীক গণিত বেত ষেং প্রতিজ্ঞা 
উদ্দেশ করিতেন লকলি দৃঢ়তর মক দ্বারা উপপন্ন করিতেন 
কিন্তু বোধ হয় ভাঁরমতবরীয় পণ্ডিতের এই সুধারা 
অধণ্তত ছিলেন না অথব| অগ্রাহ্ করিয়াছিলেন । তাহার 
বৃত্ত অয়ত জাত্য ত্রিভুজ গ্রহত্ভি ক্ষেত্র গণনায় যে পার- 
দর্শি ছিলেন নিশ্ন লিখিত গ্রন্থ পাঠে তাহা নিঃসন্দেহ 
রূপে বোধগম্য হইবে অপর ক্ষেত্র বিদ্যার আদ্য স্টি 

কারকেরা" ঘেউ প্রতিজ্ঞ সত্য বলিয়া গ্রহণ পুর্ব শিশা-. 
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গণকে উপদেশ করিতেন তাহার প্রমাণ অবশ্য কোন প্রকারে 

আপনারদের হৃদয়ঙগম করিয়া থাকিবেন কিন্তু তীহ্রা শিষ্য 
গ্রণকে উপদেশ করণ কালে ইউক্লিডের নণীয় দৃঢ়তর যুক্তি 
দর্শাইয়া সে প্রমাণ যে ব্যক্ত করিয়াছিলেন এমত বোথ হয়না 
ফলতঃ গুরুর কথা প্রমাণ তশহারদেত্ত প্রণীত সুত্র সকলের 
শিক্ষা হইত এবং শিষ্যেরাও তাহা আগ্ বাঁক্য বলিয়া স্থীকার 
করিতেন আর পরীক্ষ। কাঁলীন তাহাতে কোন ব্যতিচার' দৃষ্ট 
হইত না সুতরাং অন্য কোঁন উপপত্তির আকাঁজ্ষ।ও ছিল না 
যেং পণ্ডিতেরা বিদেশীয় বিদ্যায় উপদেশ প্রাপ্ত হয়েন নাই 
অথব]! রাঁজ। জয় সিংহের কালে অর্থাৎ অতীত দুই শত বংস- 
রের মধ্যে বিরচিত রেখা গণিত নামক ইউক্লিভের সংস্কৃত অন্থ 
বাদেও দষ্টি করেন নাই ত্াহারদের মধ্যে বোধ হয় এক জনও 
এমত পীরদর্শা নহেন যে গুরূপদিক্ট সুত্রান্ুসারে যেং প্রশ্নের 
উত্তর লিখিতে সক্ষম গণিত শাস্ত্রের ধারায় তাহা উপগন্ন 
করিতে পারেন। 

৩১ এবং ৬৩ সংখ্যক গ্রন্থে যে বিষয়ু সম্পন্ন করিবার অসথ- | 
রোধ আছে তাহা! ক্ষেত্র বার], 'সিদ্ধ করা অসাধ্য । সগুভৃজ 
অথব] নবভূজ ক্ষেত্র বৃত্তান্তর্গত করণের প্রশ্ন গ্রীক জাতীয় 
ক্ষেত্র বেত্তার। যাহাকে কোণ ব্রিখণ্ড করণের রী কহিতেন 
তাহা হই তেভিন্ন নহে? & | 

* বীজ গণিতের খারতে সিদ্ধান্ত করিলে নু প্রশ্নে এক ঘন 
সমীকরণ উপস্ষিত হয় তাঁহার,সমাব্য মুল ত্রিবিধ কিন্তু অঙ্ক 
দ্বারা সেই মূল যথার্থরপ্রে সিদ্ধ হয় না কেবল অতি বক্র 
শুদ্ধ সনিহিত হইতে পারে। রি | 

লীলাবতীর গ্রন্থকীর উত্ত ক্ষেত্রের ভুজ: পরিমাণারথ ষেং সং- 
খ্যার উদ্দেশ করিয়াছেন তাহ! কিরূপে লন্ধ হয় সে ধারার বিব-: 
রণ লেখ্ন নাই। উক্ত সমীকরণের স্নিদ্ধান্ত দ্বারা তাহ! প্রাণ্ড 
হইলে বেশধ হয় আরও স্থন্ষ্ধপে বার্থ পরিমাপান্থযা সি হই- 
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নি করিনা, 
তে পারিত। তিনি কেবল স্বেচ্ছান্থুসারে এক সুত্র রচন] করিয়া 
কহেন যে সগুভূজ ক্ষেত্রের বাহুপরিমাণ বাসের গুণ 


১০৩১ রর ্‌ 
২৭৯২ গুণ। এর্পরিমাণ নিতান্ত 


১২০০০9০ 





এবং নবভূজের বাহু পরিমাণ 


ররর ও. ৮২ 
অসত্য নহে কেনন] সপগুভূজের যথার্থ ভুক্ক পরিমাণ বৌ 


১০৫ : 5১৩ 
2 14 ড ন্জ্ ঠি ্‌ চস র্ 
এবং হৃনষধ্যে নিশ্চিত, এবং নবভূজের ভূজ পরিমাণ 5৮ 





১০৫ 
এবং উর মধ্যে নির্ীত হইয়াছে। 


লীলাবতীর টাকংকারের মধ্যে রামকৃষ্ণ গঙ্গাধর রঙ্গমাথ 
উক্ত প্রন্মের উপপন্তি করিতে চেষ্টাও করেশ নাই ভরীহারা 
কেবল গ্রস্থকারের কল্পিত অস্কের পুনরুক্তি করিয়াছেন, 
গণেশ স্পঞ্টই স্বীকার করিয়াছেন যে সমরাহু ত্রিভুজ চতু- 
ভূঁজি এবং অক্ট ভূজের ন্যায় পঞ্চভুজ.সপ্তভূজ এবং নব- 
ভূজের ভূজ পরিমাণ স্পষ্টরূপে উপপন্ন হয় না। পঞ্চ 
ভূজের বিষয়ে এগ্রকার স্বীকার করা, কর্তব্য নহে কেনন] 
পঞ্চভূজের বাহু ক্ষেত্র বার নিণীতি কর! যায় যঞ্চা এই পুস্ত- 
কের ৪ অধ্যায়ের ১১ প্রতিজ্ঞাতে উপপন্ন হইয়াছে স্ুতর]হ 
গণেশের স্বীকৃত কথায় কেবল এই বোধ হয় যে ইউক্রিডের 

২স্কুত অন্তথবাদ অর্থাই ্েখ গণিত যাহাতে এ প্রশ্নের 
িদ্ধান্ত হইয়াছে তাহ] তিনি জানিতেন ন1। বোধ হয় তাঁহার 
এই মাত্র অতিপ্রঃয় না হইবে দে পঞ্চ ভূজের বাহু ব্যাষের 
যথার্থ পরিমেয় নহে (ুকনন1 তাঁহ। ত্রিভুজ চতুভূজি এবং 
অষ্ট ভুজের বিষয়েও কহা যাইতে পারে। : সূর্যযদাস গণেশ 
প্রভৃতি অন্যান্য টণকাকারের অপেক্ষা অধিক সাহসিক হইয়া 
রচন] করিয়াছেন কিন্তু উপস্থিত বিষয়ে তাঁহার অনভিজ্ঞত1, 
আরও স্পন্টরূপে প্রকাশ পাঁইতেছে তিনি কহেন নগ্রভুজের 
 অষাণার্থ « পুর্ব বত নিষ্কাসিত করিয়া পরে সমবাহুক 
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সপ্ততুজ ক্ষেত্র তদন্তর্গত কর। স্বেচ্ছান্ুসারে হই ভূজাগ্র 
রেখা দ্বারা সংযুক্ত করিয়া কেন্দ্র হইতে এ ভূজপগ্র চিন্তিত 
কোঁণ পর্ষ্ন্ত তিন রেখা নিক্কাসিত হইলে রা এক বিষম 
চতুর্ভজ উৎপন্ন হইবে তাহার বৃহত্তর ছুই বাহু এবং ক্ষুদ্রতর 
কর্ণ ব্যাসার্ধ তুল্য। অপর, ্েচ্ছনুসারে কল্পিত বৃহত্তর | 
কর্ণের বে পরিমাণ তাহাই ছুই ভুজ ব্যাপক চাপের পুরণজ্যা | 
পরে গুর্ষো্ত স্থত্রান্থসারে রী নির্ণয় করিলে তাহা এক 
জাত্য ত্রিভুজের ভুজ হইবে, ষথা বৃহত্তর কর্ণ পরিমাণ 
স্বেচ্ছান্থুসারে ৯৩৮০৪ কল্পিত, ইহাই এন্ডলে ইঞ্টজা, গুর্কোন্ত 
খারায় তাহার শর ২২৫৭৯, ইহাই ভুজ, এবং জীবা স্বরূপ 
তুমির অদ্ধ কোটি ৪৬৯০২, ইারদের বর্গ ৫৭৯৭১১২৪১ 
এবং ২১৯৯৭৬০৪ তাহার; দের ষোগ মূল সপ্তভূজের বাছ 
৫২০৫৫ |* 
তিনি নবভূজের বিষয়ে কহেন “পুর্কববৎ বৃত্ত নিক্কাসিত হইলে 
তদন্তর্গত এক তিভুজ অক্কিত কর তাহাতে বৃত্ত পরিধি তিন 
সমাঁন অংশে বিত্ত ্ত হইবে এবং প্রত্যেক অং শে তিন সমানং 
পুর্ণজ্যা নিক্কাসিত হইলে নবভুজ ক্ষেত্র বৃত্তান্ত? গত হইবে ও 
বৃন্তমধ্যে তিন চতুভভূজি ক্ষেত্র উৎপন্ন হইবে তাহার ভূমি বৃল্তা- 
রঃ ত্রিভুজের ভুজ. তুল্য। অপর এ চতুভূজ ক্ষেত্রের কোন 
টাতে ছুইলস্বপাত হইন্লে তঠ্হা! অংশত্রয়ে বিভক্ত হইবে প্রথম 
এবং শেষাংশ ছই ন্লিভুজ ও মধ্যাংশ চতুভুজ ক্ষেত্র হইবে 








পাপা শসা 


+ কি কাতান এস্যাঁটিক, সোসাইটির পুস্তকালয়ে যে 
স্ুর্যদাস রচিত লীলাবতীর টীকা আছে তাহা হইতে উক্ত 
অঙ্ক অবিকল উদ্ধৃত করা গেল কিন্ত ইহার মধ্যে ছুই স্পট 
অশুদ্ধি আছে বোধ ভয় তাহার লেখকের ভ্রম বশতঃ হই- 
যাছে অর্থাৎ ২২৫৭৯ পরিবর্তে, ২২৫৮১ হইবে এৰং 
২১৯৯৭৬০৪ পরিবর্তে ২১৯৯৭৯৭৬০৪ হুইবে। 
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লীলাবতীর প্রশ্ন) ১৪২ 
অপর সকলেরি ভূমি (বৃত্তান্তর্গ ত) বিভুজের বাহুর তৃতীয়াংশ 
হইবে(?)তাহাই ও জাত্য ব্রিভূজের কোটি এবুং উত্তলম্ব তাহার 
ভুজ সুতরাং এ ভূজ কোটির বর্ঁযোগের সুল কর্ণ তাহাই 
নবভূজের ভূজ। অপিচ ,ল্ব জ্ঞাঁপনার্থ* অন্তর্গত চতু- 
'ভূঁজের রর জ্যার অর্থ পরিমাণে একজ্য। স্বেচ্ছান্ুুসারে কল্পন 
করিয়! পুর্ব ধারাহথস!রে তাহার শর নিশ্চয় কর এবংস্টসই শর 
অন্তর্গত ত্রিভুজের পুর্ণ জ্যার শর হইতে ব্যবকলন কর তাহাতে 
অবশিক্ট যাহ: থাঁকিবেক তাহাই লঙ্ব পরিমাণ হইবেক যথ। 
লঙ্ব পরিমাণ ২১৯৮৯, তাহা (এক জাত্য ত্রিভুজের) ভূজ, এবং 
অন্তর্গত তিভুজের ব.হুর তৃতীর়া্শ ৩৪৬3১, তাহ)ুই কোটি 
তাহারদের বর্গ যোগের মু ৪১০৩১ তাহাই অন্তর্গত নবত- 
জের বাহু পরিধাণ। অতএব এ সকলি, যুক্তি দিদ্ধ।” এই 
প্রকার তর্ক যে অলীক এবং হেত্বাভাসে পরিপুর্ণ তাহা 
বাহার! পূর্বোক্ত রচনা সকল বস্তু গুর্মক অধ্যয়ন করিয়াছেন 
তাহারদের নিকট বিস্তারিত কর। নিষ্পুয়োক্দন। 

ব্রহ্মগুপ্ত এবং লীলাবতীর মধ্যে যে কাল অতীত হইয়া- ' 
ছিল বোঁধ হয় তন্মধ্যে ভারতবর্ষাঁয় পণ্ডিতেরদের বৃত্ত ফল 
নির্ণয় প্রসঙ্গে বিজাতীয়, বিদ্যা বৃদ্ধি হইয়াছিল। রহ্ধ গুপ্ত 
* কহিয়াছিলেন যে স্থূল গণনা য় পরিখি ব্যাসের ত্রিগুণ এবং 
সুক্ষ পরিমাণে, ব্যাসের বঞ্গের দশগুণের বর্গ মূল তুল্য *। 
কিন্ত লীলাবতী রচক প্লরিথির স্থল পরিমাণ তদপেক্ষা অধিক 
কহেন অর্থাৎ ২২ ষথ। ৭ সম্বন্ধেঃ এবং সক্স গণনায় সত্য 





৬০. পপ পানি দাগ 


কহ ৩৯৬২৩ বা ৯ বকে, ইহাই কহ পরিমাণে 
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্' . লীলাবতীর প্রশ্ন... ১৪৩ 


নির্ণয়ের আরো অধক নিকটস্থ হইয়ারছন অর্থ]ৎ পরিধি 
পরিমাণ তাঁহার গণনায় ব্যাসের ই গুণ ক | 

লীলাবতীতে ক্ষেত্র ব্যবহার সিট যেং 'উদ্াহ্রণ আছে 
,মে সকলি সামান্যতঃ ব্রহ্ম গুপ্ত গ্রণীত ক্ষেত্র কাবহারের প্রশ্ন 
তুল অতএব ভারতবরধাঁয় লোকের! ক্ষেত্ব্যবহার সম্বন্ধে স্বয়ং 
কত দূর পর্য্যন্ত বিদ্যান্ুশীলন করিয়াছিলেন লীলাহূতীর এ 
সকল উদ্াহরণেই তাহা প্রকাশ হইবে সেই কারণে আমরা 
তাহা অবিকল অনুবাদ করিলাম নচেৎ নাও: সংক্ষেপে 
লেখ| যাইতে পাঁরিত। 

তাঁরতবর্ষাঁয় পণ্ডিতের কিরূশে ক্ষেত্র ব্যবহারের গ্রন্থ 
সাধন করেন তাহা বিজ্ঞাপন করিবার নিমিত্ত আমরা এস্থলে 
লীলাবতীর একটা সুত্র এবং প্রশ্ন সাধনের ধার! উদ্ধত 
করিতেছি। সুলগ্রন্থে রী সকল সুত্র ছন্দে্তি রচিত হইয়াছে | 

“ভুজ কোটি কর্ণের কোন ছুইটী জ্ঞাত হইলে তৃতীয় নির্ণয় 
করণে সুত্র ছুই বৃত্ত। সমকোণি ত্রিভূজেই হউক অথবা 
চতুতূজে হউক এক বা হুকে ভূজ অর্থাৎ ভূমি বলিয়] কল্পন। 
জনি অপর দিকস্থ বাছকে গণিত শাস্ত্র পণ্ডিতের কোঁটি 
আর্থ লম্ব কহেন। ভুঞ্জ কোটির বর্গযোগের, সুল ক্কর্ণ। 





* গণেশ নামক টাকাকাঁর কহেন যে বোধ হয় সমবাহুক 
ষড়তুজের বাহু ব্যপিক চাঁপকে ক্রমশ: ছয়বার দ্বিখওড করাতে 
এঁ পরিমাণ লব্ধ হইয়াছে এবং এ সংখ্যাই ৩৮৪ ভূজ বিশিষ্ট | 
ক্ষেত্রের পরিমিতির*পরিমাণ তাহ! প্রকারান্তরে এইবূপ লেখ! 
য।ইতে পারে ৩:১৪১৬যথা ১ সম্বন্ধে, ইহ। অতিশয় শুদ্ধ সঙ্গিহিত 


বটে কিন্তু 35৫ কহিলে তদপেক্ষা আরো শুদ্ধ হয় ত্রিকোণ | 


গনিত'শান্্রের নীলার যার হইতে পারে 1 
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লীলাবতীর প্র্গ ৯8৯. 


ভুজ কর্ণের বর্থান্তরের মুল কোটি। কোটি কর্ণেও ব্ন্তরের 
সুল ভুজ ! 


কোটি ৪। তুকঙ্গ। তুক্ুবগ৯ 


৪5 উদাহরণ। /  কোটিবার্ট ১৬1 তাহারদের 
[ও রা ইন 
ন্যাস রঃ ঞ. " 

/ ৃ 


1 কর্থনি্ধতি হইল ।” 


ক 


কোন২ স্থলে টীকাকারেরা সত্রের উপপন্তি ষেগ করিয়।- 
ছেন কিন্তু ধাহার। ইউক্লিড অধ্যয়ন করিয়াছেন তাহার: দর 
বোধে সে উপপত্তি অতি উপেক্ষণী য়। | 


"প্রন 1 

১৯। কোন সমকোনি নিভু ভুঙ্গ পরি ৩ এবং 
কোটা ৪ তানার কর্ণ পরিষাণ কত হইবে | | 
২ কর্ণ পরিমাণণ৫ এবং ভূজ পরিমাণ ৩ হইল কোটি 
কত হইবে | সনি এত 
৩৭ কর্ণ পরিমাণ ৫ এবং কোট পরিমাণ 3 হইলে ও ৪ ্ 
পরিমাণ কত হইবে |. রঃ 


ভুজ পরিমাণ ৯২. ২ হইলে ক এবং শতিদ। অকরণ 
হয় এমত কএক বমকোনি টি নি করা 


$. 
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€। কর্ণ পরিমাণ ৮৫ হইলে ভুজকোটি ত্বকরণী হয় 
এমত কতিপয় সমকোণি ত্রিভ বভূজ নির্দেশ কর। 

৩। ভুঁজ কোটি এবং কর্ণ অকরণী হত্ম এমত কতিপয় 
মমকোণি ত্রিভুজ নির্দেশ করু। | 

৭। ৩২ হস্ত উচ্চ একটা বংশ সম তৃমিস্থ আছে, বায়ুর | 
বেগে অকন্মাৎ কোন স্থলে তগ্ন হওয়াতে তগ্রাংশ নত হইয়| 
পড়িয়া বংশ মূলের ১৬ হস্ত দূরে তৃমি সংলগ্র হইল হে 
শণক বল দেখি সুল হইতে কু হস্ত উচ্চে শর বক্ষ ভগ্র 
হইয়াছিল । 

৮। ৯ হস্ত উচ্চ এক রর এক ময়ূর উপবিষ্ট ছিল 
এবং সেই স্তস্ততলে এক সর্পের গর্ত ছিল এবং তথা হইতে 
স্তস্তের ত্রিগুণ পরিমাণ দূরে এক সর্প দৃষ্ট হইল। ময়ূর সর্পকে 
গর্তে যাইতে দেখিয়া তাহার উপর "আসিয়া পড়িল যে স্থানে 
ময়ূর পতিত হইল তাহ। স্তশ্তাগ্র এবং প্রথমতঃ নর্পদৃ হইন্বার 


স্থল হইতে সমদুর। এন্থল্লে গর্ত হইতে কতিপয় হস্ত দূরে সপ 
*য়ুরের সম্পাত হইলু তাহ] শীনত্র কহ। 


৯। যাহাতে ধক এবং চক্ররাক জল ক্রীড়া করিতেছে এমত 
কোন হুদে এক কফল "কলিকা হুদের তল হইতে উঠিয়া 
জলের,উপর বিতস্তি পরিমাণ উন্নত ছিল পরে বায়ুর মন্দ 
গতিতে ক্রমশ নত হইয়া দুই হস্ত দুরে য় জল মনন হইল 
হে গথক এ জল কতগ্ভীর ছিল তাহার পরিমাণ শীহ্ব কহ. 
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১০। একশত হস্ত উচ্চ এমত কোন ? ক্ষাপরি ছুই বানর | 
উপবিষ্ট ছিল এবং সেই বক্ষ মূলের ছুই শত হস্ত/দুরে এক 
জলাশয় ছিল। এক বানর অনতিবেগে বৃক্ষ'হইতে অবরোহণ | 
করিয়। জলাশয় সমীপে গ্রমন করিল অন্য বানর বৃক্ষের উপর 
একবারে! কিয়দূ'র পর্য্যন্ত লক্ষ জিয়া উঠিয়া কর্ণ পথে এ জলাঁ- 
শয়ে উভভীয়মান হইল কিন্তু উভয়েই! সমান পথ গমন করি 
যাছিল হে বিদ্বন্‌ যদি গণিত বিদ্যা বত্বু গুর্বক অধ্যয়ন 'করিয়। 
থাক তবে শীত্ত্র কহ দেখি বাঁনর বৃক্ষের উপর কতদূর চাদ 
লম্ফ দিয়াছিল। * | 

১১। কোন সমকোণি ত্রিতুজে কুর্ণ পরমা ১৭ এবং ভু 
কোনটির খৃতি ২২, হে সখে এ ক্ষেত্রে তুজ কোটি পৃথকৎ 
পরিমাণ ফত তাহা কহ। | 

১২। কোন সমকোণি ত্রিভূজে ভূজ ফ্কো (টির অন্তর ৭ এবং 
কর্ণ পরিমাণ ১৩ তাহাতে ভু কোটির পৃথকং পরিমান 
কহ। 

১৩। ছুই বংশ পরস্পর ৫. হস্ত টানি দরস্থ আছে 
একটা ১৫ হস্ত উল্চ অন্যটা ০ হস্ত উচ্চ উভয়ের অগ্র নত 
দ্বার! পরস্পরের মূলের. সহিত সংযুক্ত হইলে যে স্থলে ছুই 
ছানাগিগা ত হইবে, তাহার করি কত তাহা কহ |. 


চা 


০ এপ হল পা” ৮ শপ ০৯৯ ৬০ লা 4 আটা শী ০৮ বর প ৮ সপ শপ 7৭ শপ +০৮৯৮৮৮৭ পাতি, 


++ পিপি এস্পাপিশাগপতাাশিপপপপশিশীশিপিনীতি পপ পপ শি 


সং রানি আপন কলের ভারগববার কপির যে 
অদ্ভুত চরিত কল্পনা, করিয়াছেন তাহ প্রত্যক্ষ দৃষ্ট 1 ৃ 
বিষয়ক নিয়মের বিপরীত ব্রন্ধ গুপ্ত অথবা তাহার রটাকাকার 
এ উদচহরণ প্রকারাস্তরে লিখিয়াছন তিনি বৃক্ষের: পরিবর্তে 
পর্বত, হদের পরিবর্তে নগর, এবং, ছুই কপির, পরিবর্তে ছ্‌ই 
সন্্যাসির কল্পনা করিয়াছেন কিন্ধ, কারি, সন্যাসিকে 





147 ঠোত রও ০৪ 25054 পুপরার 2014৮ ঞাত 


14. 510৮৮ 086 ফ্য1]1 1১৩ 0১6 1001)99811316 60০07886706 
086 চ০ (01010 80195: 4 00907119602] 10 12 10 
15 ৪৪৪, 3 0 (109 5106 01)05186 60 61) 70896) 2170. 2 870 
6165 ৮০ ৪0199 5109১. 4 চারু সা ৪১6, 9 001 
10 (0760 81053 76919206515 

15. এ 10676 13 2 (0519 1303০ 70239 15 14 ০812109, 2৫: 
75 (/0581499 13 আচ] 15 15996065519, 3৪৩ 0510]1% ৯122 
165 81016006270. 8168. &76) ৪৪ 8190 0১6 1909) 0 006 চে০ 
58677367705 17160 ৮/1)101) (106 10259 19 01%1090. 0১3 £১৩ ৪106006. 

16. 171 21) 0106096 210190 ৮71817016. 076 0859 ৮1১10] 
3 80)80200 €0 819 -01১0895. 8019 18 9 ৩065 87১0 006 ৮০ 
31099 75506০৮গ৩15 10 ০00 17. 715]1 0৩ 0010117, ৩%07০- 
1191)610800181), 118 15 8100706 200. 21:68. ৪16) 99 2180. 
876 01512709 01 037970১970100121 চিত, 075 01080862176. 

177 [ হ ত50126) ঠিতিআত আ10990 855৩ 800. 19 
0১০9166 510৩ 2৩ 18781161৪70 27919996086] 14 800 
9 08115, 005 049: ৮৭, 81095 78106 13 800. 12) ৪170. 0১৩ 
8110809 ১৩15 8180. 887 রি 086 81'5% 83 1 ₹72.5 09:98 
09 68৩ 800182065. | 

8. বা 019 9109 ০ & 2500505 রঃ চ হি 2170 076 
০ 15 0132077818 80) 188 সা] ১০: 0১৪ 19010 ০706 00১91. 
018001881 1 ? 8770 1796 আ]]] ৮০ (179 188০0] 01 &, 90097 | 
(17036 5109 15 %5 1? ্ র্‌ 

79. 55108 সা ১৪ &৩. ৪798 । ও ঞ ৩০ ০ 9৫ 
095 5215৩ 81089 ৪7৩7৫8126৮৭ 0 ৪ 81506. 
20. বু প্রা ৪091-00তীয01৩ঘ1 0৮৪]42থ] 80, 
8 38 চে 0010113) 16501000816 5106 11080010076 ডো০ 
্ট 88299 ৪79 15806075615 20 5106 9 টি ৮5 
85535 12) ভঞটা 3885৩ হ 8158 ০£0৩. চা | 









০4 লীলাবতীর প্রশ্ন) চি ১৪৭ 
-১৪। নিশ্ব লিখিত দুই ক্ষেত্র অসন্তঝ তাহা উপপর্গ কর 


যথ। ভূমি পরিমীধ ১২, ভূমি সন্ুখস্থ বাহু ৩, এবং ভূই পার্থ 
২ এবং ৬ এমত এক তু জ, আর রতিন বাহু কর্মশঃ৩ ৬ ৯ 


এমত ত্িভূ ভুজ ক্ষেত্র | 


৯ ১৫1 ভূমি ১৪ হস্ত এবং ছুই বাহ ক্রমশঃ-১২ এবং ১৫ 
হস্ত এমত এক ত্রিভুজ নির্দিক্ট আছে তাহার লম্ব এবুং ক্ষেত্র 
ফল কত আ'র ্ু আবাধের পরিমাঁণইব। কত শীস্বকহ। 

১৬। এক অধিক কোঁণি ত্রিভুজে অধিক কোণ সং লগ্ন 
তুমি ৯ হস্ত এবং ছুই বাছু ক্রমশঃ ১০ এবং ১৭ নির্দিষ্ট আছে 
ছে গণিত বিশারদ তাহার লম্ব ও ক্ষল কত এবং অধিক কোণ 
ও লক্ষের মধ্যে ব্যবধাঁনই ব। কত তাহা শীঘ্র কহ।” 
১৭। এক সমলম্ব চতুভূর্জ ক্ষেত্রের ভূমি ১৪ হস্ত, মুখ 
অর্থাৎ ভূমির সম্মুখস্থ ভূজ ৯ হস্ত, ছুই পা্খ ক্রমশঃ ১৩ এবং 
১২ এবং লক্বও ১২ নির্দিষ্ট আছে গ্রাচীনদিগের ৮০ 
তাহার ক্ষেত্র ফল কত তাহা কহ। | ৃ 
১৮। এক সমবাছ অমানান্তরাল* চতুভুঙ্গি ক্ষেত্রের ভুজ 
পরিমাণ ২৫ হুস্তএবং এক কর্ণের পরিমাঁণ ৬০ হস্ত তাহাতে 
অপর কর্ণের পরিমাণ কত তাহা কহ এবং কোন সম চতু- | 
ভূর্জের ভুজ পরিমাণ ২৫০হইলে কর্ণ পরিমাণ, কত চনহ | 
তাহা কহ। ্ চু 
১৯। এক আয়তের, ছ্ই বাছ ক্রমশঃ ৮ এবং গা | 
আছে তাহার ক্ষেত্র ফল কত তাহা কহ। 
২৯, এক সমলম চতুভু'জ ফ্লেত্রের ভূমি পরিযাণ হস্ত . 
এবং সম্মুখস্থ ভুজ পরিমাণ ১১ হস্ত, তথা ছুই পার্থ পরি, | 
মাঁণ ্রয়শঃ ২৯ এবং ১৩ হস্ত বং লঙ্ পরিমাণ ৯২ হত 
নার্দ আছে ত]হার ক্ষেত্র ফল কত তাঁহ| কহ। 
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লীলাবতীর প্রশ্ন ৃ | | ১৪৮ 


২১।| এক বিষম চতুভূজি ক্ষেত্রের ভূমি পরিমাণ ৭৫ হস্তঃ 
তৎসম্মখস্থ ভুজ পরিমাণ ৫১, এবং দুই পাশ পিক্িাণ ক্রমশঃ 
৪০ এবং ৬৮ নির্দিষ্ট আছে এবং ভূমির ঈশথ স্থ লম্ব ৪০ হস্ত 
তাঁহার ক্ষেত্র ফল এধং দুই কর্ণের পরিমাঁণ তথা অপর পৃ 
হইতে পতিত লস্ব পরিমাণ কত তাহ! রুহ। : 

'২২। এক বিষম চতুভূজ ক্ষেত্রের ভূমি ৬০ হস্ত *তৎসম্মু- 
খন্্ ভূজ ২৫, দুই প্রার্খয ৩৯ এবং ৫২ এবং এক কর্ণ ৬৩ 
তাহার ক্ষেত্র ফল কত তাহা কহ । 


২৩। এক বিষম চতুভূর্জ ক্ষেত্রের ভূমি পরিমাণ ৩০৪ 
হস্ত তৎসন্মুখস্থ ভুজ ১২৫, দৃই পরর্ব২৬০ এবং ১৯৫, দুই কর্ণ 
৩১৫ এবং ২৮০, দুই শৃঙ্ত হইতে পতিত ছুই লম্ব ২৮৯এবং 

২২৪, তাহার কর্ণ এবং. লম্ব কত দূর উচ্টিয়া সম্পতিত হইবে 
এবং দুই কর্ণের সম্পাঁত চিহ্ন হইতে পতিত লম্ব পরিমাণ 
কত? আরদুই পাশ্বস্থ বাহু বদ্ধিত হইলে কত দুরে পর- 
স্পর নম্পতিত 5 হইবে? এবং সেই সল্পাত, চন হইতে তৃমি 
পর্য্যন্ত লম্বপাত, ক্লুরিলে সে লগ্বের পরিমাণ কত? তাহার 
আবাধের পরিমাণই বা কত? এবং বিষম চতুভুর্জের শৃঙ্গো- 
পরি উৎপন্ন স্থচী অর্থাৎ ত্রিভুজের ক্ষেত্র ফল কত? অপর 
গুই কর্ণ বদ্ধিতি হইয়া কত দরে ভূম্যগ্র হইতে নিষ্কীসিত 
লম্বের সহিত স্তপতিত ত হইবে আর এ লন্বের প্রত্যেকের 
পরিমাঁণই বা কত হইবে? এই সকল প্রশ্নের উত্তর প্রদান 
কর। 


২৪।* বৃত্ত ব্যাসের পরিমাণ ন হইলে পরিধি পরিমাণ 
কত হইবে এবং পরিধি পরিমাণ ২২ হইলে ব্যাসের পরিমণ 
কত হইঠ্ব | 
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লীলাবতীর প্রশ্ন। রি রী ১৪৯ 


২৫। হেস্বুদ্ধি পুরুষ যদ্দি বিমল? লীলাবনতী অবগত 
ইয়াছ তবে বল দেখি বৃত্ত ব্যাস ৭ হইঞুপ্রু তৎক্ষেত্র ফল কত 
ইবে? এব* গোলের ব্যাস পরিমাণ টু হইলে কন্দক 
নীলের ন্যায় তৎপৃষ্ঠ*ফল কত ও তন্মধ্যস্থিত ঘন ফলই বা! কত 
ইহবে। 

'২৬। বৃত্ত ব্যাস ১০ হস্ত পরিমাণ নিকূপিত আত ভান 
৬ হস্ত পরিমিত পুর্ণজ্যার শর অর্থ।ৎ এজ্যার দ্বিথণ্ড কারিণী 
অথচ জ্যা এবং চাপের মধ্যবর্তিনী লঙ্ব রেখার পরিমাণ কত 
হইবে তাহা কহ। 

২৭। বৃত্ত ব্যাস পরিমাণ ২০০ হইলে তনন্তর্গত মমবাছ 

ত্রভূজের ভূজ পরিমাণ কত হইবে । এ 

২৮। এ রূপ বৃত্তান্তর্গত সমঝাহুক চতু রি জের পরিমাণ 
কত? | 

২৯। এরূপ বৃত্ত ্ান্তর্গত সমবাহুক « পঞ্চ তুজের পরিমাণ 
কত? | 
৬০। প্র রূপ বৃত্ত সমবাঁহক ষড় ভূজের পরিদান 
কত? এ | 2. | টা 
৩১। এ রূপ বৃত্তান্তর্ঘত সমবাহুক সগুভূজের পরিমাণ 
কত? | এ 

৩২। প্র রূপ বৃত্বান্তর্গত সমবাহুক অস্টতুজের পরিমাণ 
কত? 

৩৩। এরূপ ্কাহর্ত সমবাহুক নবতুজের টির 
কত? ? ক 
৩৪1 বৃত্তের ব্যাস টি ২৪০ হস্ত ইরানি আছে এর, এ 
পরিধি সমানং অষ্টাদশ অংশে বিভক্ত আছে অতএব তাহার রি 
একাংশ,ছুেই অংশ তিনঅংশ ইত্যাদি নবাংশ পরয্ত পৃথকং, 
, চাপের গুর্ণজাগ পরিমাণ কিং হইবে। 
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